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A EXCELENTISSIMO SENOR DON
Gregorio de Silva,Sandovalyy Mendoza,de la Cerda,de la
Vega, vy Lunas Principede Melito, Buque de Paltrand , ¥
Francavila,Marques de Argecilla, y o€ la Puchblade Almes
nara,Conde de Saldana,Sehorde las Villas de Eftremera, ¥
Ja Zarzayyde las Villas,y Lugarcs acrecentados al eltado am
tiguo, y Londado de Cifuentes, yac las Villasde Baldarace
te, Eféamilla’; Barcienfc ', Albalate ; Zorita de losCancs, ¥
Lugar de Sayaton , {sIcrinings , ¥ heredaruientos .y de las
Baronias de |a Roca Franchrea, y Caridad,y de Ly Tierradel
Picoen ¢l Reynode Napoles, Setor de'la Cafa, ¥ Torre de
Silvaenel Revno de Portugal,Comeadador Mayor de Col~,
cilla,k_‘frdcu,};U:u.-cllcria de Santiage, Gentil H :mb:e
de la Camara defu Magefied, y fu Moatera
Mayor,&<.

Exc. Seiier.

0 § elementos Geamerricos de Euclides,
reciben oy nueva luz. debaxo dela [om-
bra de V.Exc.quedarannevo realce &

[us agmentos sfs aplicaV.Exc, la viveza de
[wingenio 4 las nuenas demoftracciones , como:
e digns fmpfmrid con Iﬂﬂ!ﬂ_ﬁfffidﬂd en las
primeras, logrando en breve tiempola perfec=
ta comprebenfion de los mas [whlsmes theore~
mas Geomerricos.,

Si laciega embidia tuvieraalgun vfo de
razon, gozsaracfle librode lainmuridad, que
le merecian los altos mombres de Silva,y Men

B doza,
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dozayy las [sherands grandezas de Infantalds;
) Paftrana,conotrasno inferiores, ;ﬁﬁf éﬂre:
" dadascomo perfonales,y efcufo referirlas pop
- fer tanconocidasen todo el piundo : Pfrﬂralmal
efie desbocado monftruo noobedece al freno de
la razon, nf guarda el refpeto aivi la divinic

dad, fuera defvario, fi pretendiera el Autor [y

que reconocempofsible: Solo,pues,afpira i fa
gloria de que V., Exe. admita benignamente
efle pequeiio obfequia,y el tr abajo que de muewy,
ba pueito en facilitar la entrada i los bien
compueflos,y apacibles jardines dela Marhe-
matica , entre tanto que difpone otras obygs

mq-yarf: para ofrecerlas a !'a.rpiex de V. Exg.

citya vida glearde N, 8. losfelizies afios qweﬁl

vefumenos (iérvodefea. En el Colepty !mpa;-
vial de Madrid 428, de Febrerodes678.

Exc. Seciiori
B. S M-i {TG'V- EJ{':':,
Sumenor Capellan;y Siervo.

I'aft'ph Z'ar-ageii'.

IN-

INTRODV.GGION! ;DEL r".HV*IURE

¥ A dificulrad de las matematicas pide
toda Jainduftria del Maefiro emfacili-
. tar fas domoftraciones, Eleftiloimasbre
veannes chme jors i pecaenconfufo, niclmas
prolijoafiargacnladifulidla clas idad; fepi
de. Elbucnorden ticne,d mijuyzio,cl primer
logas entoda s las premiflas difponcn para la
conc:ulionsefafalenada violenta, fiaqiicllas
ctan difpucttas. En vn medio ;g doseliremos
bicn ordenados eftrivatoda la eficacia dela
yazon. Eftasconfidefaciones alentadas con la
experienciadelo que cuefta apréder finMaef-
¢ro via ciencia tannobley; pudieron motivar-
e, diezanosha selintencar nuovoewethoda
a0 |2 Geomctria. Las tarcas clcolafticasno
lexaron por entoncts: perficionar wi ideas
norque el primer empenoes el de la obliga=
cions peroiuegodlaT heologica fc conmuto
enMathematica,fue miprimer cuydadola per
feccion decft=afumpto, queoy confagzo ala
primera Noblezarde: Efpania, queienlos Effu~
" dios Reales concurte: - Trato: primefodela
Geometria Efpeculativar, que de la Pratica,
il




perqucielia depende dé aquella;yno al contras
rigiHe reducido las mater jas 4 clafles, juntan~
docn vna todas las que fon de vng elpecic: con
que fon las propoficiones,y figurasmenos, Pu-
dofe mudar el arden cambien de los libros que
nosdexo Evelides, pero tave por mejorconw
fetvarle,puics no fc gana tantoen I facilidad,
quanto (e picrdecn la intc!-igcncia de los Ap
tores, que citan los libros de ran gran Mae(s
tro. Lasdefinicionesfchallaran juntasen los
Procmiales conzuriesa la Geometria Pracica,
y Elpeculativa, Comeftezriificio he prectira-~
docoanleguir tres cofas, L4 primera, [ocotree
lamemoria deloquecada librocontiene » Te=
ducidos los indtviduos & (us elpecies, La (e4
ganda facilicarla enlenangacon la brevedad,
y claridadque de.efla rediiccion fe figue.' La
tercera, nocanfundir laintcligencia de los Ay
tores, que citan aEaclides, pues vn-|ibroco-
Fictpande 2 otr0, yaunque el numerode las pro
policiones esdiferente, i fz atiende d [a clpe=
¢ic , luegoife /encontrary |q corre{pandicn-
te. Efftaha (o miideay § confegmi el intento,
{ztadsDiosla gloria, vel provechodelos dif-
cipulas, & ya lasxpienzia ha mamifeftada,

";]:'I'.IZ.'II

rquf,-ﬁiuclim_! pu Jdieroncon nﬁc&rq mt;h ndod, ¥y
fuaplicacion comprehznderen vo mes rodos
 Jos elementosGeometricos con pe;ffc;cmn,pc-_
' Jouno juzgare, quens llencelaffumpto,
R or effo el ticmpo
elpero noavet malogrado por cfloe PO,
ni quedar fruftradodela eftimacionque entan
arduasempreflas ¢l bucnde(co merece,




EXPLICACION DE LAS CITAS;

Acigasvin éerradas dentrovit parentefis TAD. ot
L mig lt:s.l.:i L.cllibro, La N.elnumero :[};.15:: [jﬁldliﬁ:?;clﬁﬂgu
poficion, La g, clpmblcm&dcli Geomerria pradtica como
{5+ I Jes lapropoficion, o' numero 3. el 108 proe miaies i bithila
propolicicn 6, del Lbroprimero (3. N. ) el numerg j.cdela prn‘ ofi-
clon prefente( 4.0.3, ) ¢l g.problema,y pratica tercera de la Geo-
anetria practica, el
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Lin. Error. Correccion. Lin. Error, Correccion

30 {e e 10 orr | pord.
r 13 clla ¢llas ' ] 37 rcn E a }'.'.l.-:l. i
36f HA HI} 14 ce e
35| BE BF fog | 1% Ad AD
35| For. E.1. 107 | 24| encurren | concurren
1¢] v vna 113 | 1g GF, GE
121" CE. CF 114 | 23| BE. GE
22} F:.FB. CED. 115 1 [tambian  tambien
ljl GAG, GAC | T 5 . PF PE.
I3, que que fum i 123 | Lo PaX | PaZ.
E. nDcAd. [ 124 2 [®rvitiras Injeripras
lul el 126 y 27| GAB. CADB
1% l's Ia% 4 1Y fivav
3 BCA. 139 » [fegm DC fegm DB,
9 AB 140 lagale ha afe
23 FAED.| FAFD. | 1.2 3 rrand tranf
R 133 120 20,
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=~ A Mathemarica escienciade laquans
&3 tidad inteligible , y precinde de roda
materias. Dividele en Geomerria,
y Arithmactica , ¥ ¢ada vna en {us
partes. La Arithmetica es ciencia
de la quantidad difcreta , cuyos rer:
minos no tienen vaoion , como fon
los numeros, La Geometriaescicncia de la quanti-
dad continua s Cuyos terminos ¢flan contipuados., y
viidos, aunque fea conlmaginaria vioion en 145 pare
tesdelefpacio imaginario,
x.P. _ A xiomd.
VN aquantidad fe ajulta al logar de otra, quando
€ flauclta en (i lugar le ocupa enteramente; y afsi
as quantidades ajufiadas s © que f¢ ajulton , fon
igualess peropor feriguales, no (e ajuftan, {ine quan=
o fon femejances , como va circulOigual a grro, ¥
vnarco i otro de vn melmo , o igual circulo , vin
quadrade 4 otre,&c. Perofilascantidades nofonTes
mejantes, aunque fean iguales, no fe ajuftan : coma
va triangule ne fe ajulla dva quadrado , aunque fean
ignales, porgue no fon femejantcs,
e 1 " Axioms,

L todo compuefto de muchas partes, es igual &
todas fus partes juntas, porque fe compone de
ellas: § es mayor que cada parce fola , porque

incluye por 1o menos otra parte mas. 1as parres(e.
mejanees , Yde vna denominacion , fon ignales enrre
11, como vna mitad i otra, vatercio & Otro, &c. i
fon de yn mefino compuello , y tambien de dos,

a 10-




Proemial 3.4.5.

todosignales; perofidos compueftostodos fon de-

igualesy el mayor tiene mayorcspartes, y al contra-

rio ¥ afsi la mitad del Cielo es mayor que la mitad
del Mundo.

3 P. folﬂ‘mdl
As quantidades que fon jguales A otraz O que la
contienen , O fon contenidas de clia izuales ve-
zesy fon tambien Iguiles entrefi s lo meimo es

relpero de orras dosiguales. Las que tienen va mel.

mo, o igual excellp aotra 3y ddos igualesty lasque
fon igualmente cxcedidasde otra, y dé dos ienales
fon rambien ignales entre fis - ?

Lo quefe aize de vna cantidad , refpeto de otra,
como que ¢s mayor, menor, o igual tdupla , tripia,

&c. mitad, tercloy quarto;&c. fe dize tambicn de

qualquicra otra fu iguals
- Axfomd,

I & cantidades Igpales (¢ aaden , & quiran canti~

dades iguales, 6 vna comun i lasdos, refaltan cane

tidadesiguales. Si Acantidades igualesfe afmaden,
O quiran defizuales , quedaran dehguales , v fera
mayoraquella & quien fe anadio mas, o quito me.
nos.

Siadefignales (¢ aiaden, &quiran ignales, & wna
comuit; quedaran defiguales, ¥ lerd mayor la mefma
que antes lo era. '

Side tres cant'dades, laprimera es mayorque la
fegunda, y lafegunda, quela tercerss rambien la pri=
merafera mayor que latercera, y al contrario.

4. P, De la Magnitud.

A Agnitud, O grandeza es vna cantidad continua
menfarable : (icsfinira, y rerminada, fuster-
munos: fon-los eftremos de la magnitud,  EL

punto i"rl-'J[h':m-'lFlC_J Ho'le toma comao E"J.I‘I:L' . Que
comgponga I.:: maznirud | porgue foloes v figno,; o
fenclindivilible b parees, que fg nota en lacancidad,

iin

Proemial 6.7,

fin que la-Mathematica examine i 3y ,.© 0O tpnil}[-;zh
inuiviGbles ¢n la compoiicion del i.'u‘:}u:*;l‘.lsufpl}};itd; »
¥ real i porque todas Lus d:::mcnﬂr_:mf{ui.f .ums <
pendentesde yoa , y oA {entencia,y @ 51:1-._5 l':;‘*
Jas que fe ban de ajuftar, ¥ componct con Lis ¢
munll'.mclum:s_m.uhum:u,-}a?.

. [le la Livcds ;
6. J1;1_1::1 es ypamagnitud larga, ﬁ:n :w:-:hur.a , Dl pr-:.i.l
L fundidad:, - porqae lc imagina formada cﬁ:-_n :

mevimiento dec vua panto indivibole. &'m a
recta ¢s la que directamente procede {in jaJR 5 mi.
cer awnad Nl asraparce  y fies tinira, proceac I‘E':'m. -
Mmente entre 105 dos puntos, que fo0 (LS terninos;
y es la mas breve diftancia entce elios : con quc de
Vi punto 400 (0l (e puede tirar yoa linea recta,

! conrinlar infinlramente.
‘,"”ﬁﬂiﬁuﬁis la que no procede dirc:.‘,”:am ente,
¥ tuerce 4 VNa, © OtEA parte, €OmMO cs la cq-::ula: s ¥
otras Innumerables ; gue no pertenecen a elle lu-
gar, : - 4
7o B. De la fuverficiesy cuerpo
S Viperficle esviha mﬂgn_imd larza , v nn_:_:h:i . din pro=

fundidad 3 imaginaie compuefta de lincass ¥ 11 t0-

das las lineas por todas partes fon reétas, 0.6 vaa
reola bien recta dando vna buelta por rodas partcs
1‘c§ju[tu con la l‘upcriac‘u: y lera luperhcie piana; ino
(erA curva, 0 mixtade plana, y curva,

Cuerpo,csyna magnitud ancha, larga, y profunda:
{lamale [oli {7« El foiido ph‘;:’uﬂ_] ¥ M_atlu:m;u}c{: e
diftinguen en gi‘m » que el phylico e dize la vn;lufn.lv;'
fuspartesconfiftente, ¥ firme, v [e opone al fnido:
¢l Mathemarico todo lo comprehende 4 ¥ aun {e el-
tlende al efpacio imaginario , porque folo es v
extenfion , o canridad que admite las rres dimenfi0-
ncsde largueza, anchura; ¥ profundidad.

§
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Proemial 8 9.

1., Pel w'rcufa,:i ]rf-l- :fj'.lmrrrﬂ, ﬁg-l‘i‘
Ineacefvenlar , esvnalinea obliqua, ditante jgua)=
mente de vn punto, que ¢ffd en medio del ef-
pacio comprebendido. Cireuls €5 ol elpacioque
Ia linea circular comprehende & fit cenrro cs aquel
Punro medio : {u ambito, perimetro , peripheria, o
Circunferencia , eslalinea Circular , que le compre-
hende, o cifie. Deferivefe el circulo, i la linea FE.
da via buelra enrera , fin que cl punto E. fe mueya s
¥y el punto E.ferd elcenero. De donde fe infiere, que
todas Jas rectas del centeo & 1a clecunferencia lon
iguales entre (i, porque todas fon iguales A Ia reda
LEB. con que e J::I'crwit‘:— cleirculo: llamante radjos
0 1ay0s, b femidiamereos,
. Diamerra , s [a reéta que pafla por el centro, ¥
Ie termina en la circanferencia porvaa,y orra parte,
Todos los diametros fon iguales , como AB. CD.
Pﬂl'u}u: cada vno (e compone de dos radiog iguales.
Qualquicr diameero divide al circulo en dos partes
jguales : porque i la parte ADB. fe dobla fobre el
plane ACB. tirando infinitos radios »como EC. EE,
todos por fer ignales, fe termindran en las dos Cira
Cunferencias; porque fi alguno cayera fugea 4 leria
mayor, y identro, menor : luego qualquier punro
delarco ADB. caerd fobre otro.de ACH. y afsi vn
Arco fe ajuftari fobre orro: luego jerdn iguales (1.p,)
Y €ada voo fera Ia migad del circulo 0 Jemiciveulva

LA D;”"‘ﬁ""'. 9 Partes del tirenl] ‘ﬁg. r,
Valquiera circulo fe imagina dividido en 1604
partcs, que fe 1 ainan grad.r cada gradoen 60.
m:?t::gs primeros: cada minuen en 60:{cgun-
dos: ¢ada {Ceundoien 6o, tercercs. v afsi infinitae
L fe.uicirculo, Plesy couticne 180. grados,
¥ ¢l quadrance & qUarta parte copticnie 90, que es

W nuit.d delfepicircalo,

Arco ,

Proemial 1o, F

Aveo, €5parte de la gircunferencia, como el :lr_C{;lr
DAI Q A{..:'l &:E- - 3
Cuerda ,b [ubrenfayes la recta , que I:E!'I_rﬁéfdkvn
arco : como Ald. escuerda delarco AD?. Dd l'. 5 4
Cii. es cuerda'del arco CEB. y rambien del arco

Ldﬁg;um 5 ¢ el efpacio comprehendido entre la

cuerda Ch. y arco CEB. 0 entre la cusrd,:‘..ﬁldié l};
arco. CADB. y porque qualqmcm_ :uerT a -?lm i
circunferencia , ¥ circutv en oS arcos, y fff_a _“h ?-
ate entre’ los Gos lenan toda la Circun -;rfl‘“- A
c]:r.u[m fe dizeelvn a'-.:cucnmplem_cmn af GH. ;cyL
RS Rl Vo A (B

pacio compre ol 2 e :
ztinl: ch'inillpﬂﬂ P COmo ¢1-F[‘paclnd 1]£=‘JI.HE-::_-l g:ic {EE
comprehendido del arco CEB. y de 105 radic Giris
BE:,;,-ms emejantes, aunque (ean de c:i:gula;‘; defigua-
les, lonlos que contienen rantos grad:.b-cl;iﬂ c:f:.mp
¢l otro , refpeto defu cireulo a[sumln_u:l:-_ f,::!lultu&-
entre fi feme jantes, § (cGores entee i: eine jantes,
fon losque conllan'de arcos femejanres.

: Luyy t-medida, izor, :

® P: [ Ifﬂd?sgli i?riclin:scinn de'dos liﬂcas, que
htgujf!f:c.m cn v puiito : como ABC. quando
folas dos. lincas concurren , fe pucde nombrar

el ansulo con Ja letra fola del concurfo , coma el
aneulo B. peroquando concurren tres , o mas lineas
vi punto, fe deve nombrar con tresletras, ¥ la
31-1[ concu: (o deve poner{e en medio : como ¢l an-
u':;lu FEB. ¢s clmi{imo que BEF. y el angulo II;JEC.
el milino que CEF. y CEB. que EEC. Que las ncag
fean cortas, © largas, no muda el alrrg,mjlg, F?rqﬁﬁj—
haze variar 1a inclinacionde laslineas; v afsi e :

gulo ABC. es chinclnoque EBQ. e




Proemial vy,

La Medida Jel angulees elarco y qQue (e Imaglna
defCrito del puneo de; concurfo COMO Cenera, y (e
comprehende entre las dos Jigeas, que forman ¢l an.
gulo: como fidelpunto E, (e clCrive qualquicr cir,
culo , elarco CB, fery Medida delangulo CEB. con
que fidosangulos CEB. AED. fon i;ﬁal:s, leran los
arcos de vov, o iguales Circulos Gl AD. rambien
iguales s y losde circulos defignales feran femejan~
tess ¥ hlos arcos fon igualgs , 0 femejantes, ferin los
anguiosiguales, Sielarco AC.esde o0.grados , feri
¢l wngaly AEC. de 90:2rados; &c. De donde e in-
ficre, ue por clpunto E, azis Ja mefma parte, fola
vadrecta LA, puede formar el melmo angulos por.
que como hade cortar el arco AC. ¥ pallar por A,
Leccllariamente ferj Ja melmalinea EA,

Lo Delanguly ;rf}ﬂg_]'rr:wr'qu:j dela linea
j‘u:rf_’ruﬂ:'n‘uhr,ﬁg.l.

ﬁﬂgulu reClo esicl que comorehende Ia quarra
Parte de o circulo, o mirad del lemcicculo,
que fon go.grados, Todos Ins angulos rectos fon

Iguales entre fj POrque cada vno ¢s |a quarta parce

de vo meimo circulo , Y dos
Brados, que es el femicire tlo,

Lalinea perpendiculay % orrs esla quecon ella haze
dos angulos retos , ¥ pacre ai femicirculo en dos par-
tes igtiales : como fidel centro By fube o linea EC,
Y 1os arcos CB. CA. fon iguales , feran los ang.los
AEC. CEB. redlos igeales, ¥ la redla EC. ler3 [ R
Perdicular fubre AB, POrqUe no fe inclina mas 4 vna
Parte que aorrazy del punto E, no puede falirotra
Pekpenaict;lar , porque Ir_h‘u el punto C, paree al [e-
inidrenlo en,dos Pavics Igtaless y alsi la perpendi-
Clar de v punto cs wnjca. ?

Tnguly wbligan (e dize e que foes refbo.. Si eg
menosde go.grados 3 €3 enor que redto, v e llama

full"‘_“h

angulos rectos fon 150,

Agudo , ¢oMmo F]:'.H:~
‘]IJE': el ::lunr.iramu BC.
mayor que recto,
gue ¢l arco FA.

Proemialaz.ai. 7

orque ‘¢l arco BE, ¢s menas
P-Si ¢s mas 'de vo. grados, -.:s.
y (e llama obrufo, como FEA.por-
es mas que ¢l auadrante AC,

Triangulos,fig. Ts s
o ! sf;al?i’;u:a- de tres-angulos ; ¥ PDTCI“_E
ﬁi:r:'.gr: ::;rgblm eves lades , fe llama figura tri-

o j:u.:?; vechangillo s ¢l que tiene va :J.ngf.ll'n1'1:1‘.'h.'.lfl
i

come cl trianguio CEB. e pRACEHONS
Trigngulo ebliquangnlo-es el qu

l6,y riene tres angulos obliques ,como fon CEO.
k)

b - 7 s el gnetienc
v Teiangulo uhrr:j'mguln;bd%bj:;nuh eselqn

2 tufo ,como EOC. i
i ?:?:l-:?n?nhnmrmpg-uh, O uarganiog 'EFE"[} que ticne
tres angulos agudos, como AEG v .L_- G s
etigils equilarern O ifopluero clque tiene
iguales, como AEG. \
hdﬂ;r:i gila :'f-.-n-!rs ¢l aue tiene pordo menos dos
i ot e A i e
n-.-'inguh efcaleno el que ticne tres 7
les s como CEO. y OEB.

[ax Paralelss, fig, 2. ‘
.5 L c&a';l:;ra\:l:-ﬂ fon las que infinitamente
LIII_E g !l-mm& s fiempre diltan i g:.!alm:-nm y Y alsi
L-ﬂ“:ﬁis pueden coneurrie , como-fi el triaagnlo
Angla:‘:: mueve {obre lalinca AD. l'orlmarli E‘l;léa
3 i . 5 L - L
oy Mmpre cu l]ﬂ.ﬂﬂﬂ-ntL d’: AE};}' &) %,
e I;(gmﬁcpmprcll'erin equidiftantes, c-:;mm_anjb.un
F?Iadﬂ; AC. AC. AC. pues aunque cftas line ntp{:::
y : iera partes
7 R te ., en qn:llqiucr part
prinuen-infinicamente , - s
F:;mmc el punto C, fiempre CC. camind

somo BD. €ons




8 Proemial.vy vy,

Confedayin 1,5t vna linea DA. corta las atale=
las BC. BC, £C. 0 CA, CA. CAs entra en ellas con
Iguales angulos : A, A, A, POrque fon va me(mo
20gulo del criangulo. ABC, que folo mudo lugag con
€l movimjento , fin varigejon de fus parres.

Copfecte 2. D118 re@a DA, enera en otras dos
AC. AC, can iguales angulos A, A. feran AC: AC;
paralelas fparque la legunda linea AC, que ha de fer
paralela a la primera AC, de hazer gl fequndo
apsulo A. igual al primero A, y fuponiendo que Ja
fezunda AU, haze dicho ngulor A.igual:y ng pu =
dicndo hazer diche angulo hingunaorra linea (10, P.)
derd la fegunda AC. paralela 3 [a primera AC,

Confelt, 3. Las paralelas ticnen e perpendiculo
comun iy alcontrario , las qQue tiencn vna perpen.
dicular comun fon Pafalelas i porquefi BC,BC. fon
paralclas .y la sedta DA, corta 2 las dos: entra en
clla con Jguales Angiles By B. (Confedl. t..):Luego (i Ja
recta ADS hazc ¢l angilo B. reéto con la primera
EC, rambien hary ¢] angule B. recto con la fegun.
da BC:yafiida re@a AD, fera perpendicular 3 Jag
dos, quc es fer perpendiculo , 0 perpendicular co-
RN,

Al contrario, Si AD, ¢s perpendiculo . camun. 3
las redtas CB. CB, feran los angulos B.B. redtos .
por conﬁgui-:n:p-iguulcs( U1, P )Lucgo porque AD.
cotrd con iguales angalos B, B.en las ‘reétas BC,
BC. feran BC. BC. paralelas cntre ( Confechi 2.)

Confect, 4. Si dos lineas BC., BC. en vn mifmo
plano fon paralelas a otra BC. fon tambjen entre fi
paralelas : porque fi A jgual diftancia (e anade , o
it diftancia igual, refultars igual diftancia.

L4 O De log Pavalelogramas | fig.z.
Iral Logramg cs figura de 9-atro lados,v angulag,
cuyos lados opueitos fon catee i paralelos, co-
nio OSHA, v GFED., Reca

===

Proemial.x g, 9

: 08

Rectingula ¢ paralelo 'Tf)mﬂ de quatro Angul

rectos ; como OSHR.GEGD, : i
Qu:lrimr.‘fn cs rectangulo de quatro lados iguales,

como ONMRs y GECD. AL (R
Rliombe esparalelo gramo ,que tic 3 QPXL,

jiguales ,y dos angulos defiguaics , coni Fode s
.qu;aﬁu{zI: s paralelogramo, q_'_-ni‘tlmc

y dos ﬂ.ﬂ_&;njﬂﬁ del ingJ‘f.’S ' CDﬂl'l;} AZ (.&:_ at i
Diamgero (del paralelogramo » €8 l“ ma[‘c'tam-

junta losangulos .opuaitu?,cmilo LP. lia .

' faganioy O disgynals ;
A c%‘cﬁ;r:ng: $ ::: llp-.mmb:gnmn de losdiamerros, donde
amente (¢ cortan como V.
mmfa: paralelogrames ¥a hechos fe pueden nombrar

g a inas conis
o letrasde losangu os , ¥y par
;Eﬁdlf;?:apgmbrancmi Jas dos letras de los angulos

opuciios , como ¢| paralclogramo QSHR,. fc dize
OH. o RS,

Las otras figuras de quatro lados , que no I'onhp:!.;
ralelogramos, fe llaman Trapexios , y {e¢ nombr
con todas |as quatro letras de fus angulos,

fdde las Livear, fio. 3, _

2] sts f4 de !.-][::rﬁ::-j:l (e dize el cipi%:in mayor, que

GTI.:‘: ucde thprrhcmict tomada qQuatro veacs

- Pﬂ alosredlos, v formando vn quadradeo, co-

o a*aﬁrndo GC. €5 la porencia de Ja reéta DC.
o qLe el guadrado GC. conita de quatro lincas,
1?; Eﬂgufmm:lda.dc loia vna , por fer todas quatto
ngla: ij'rrurrnr-‘m dedos lineas fon fus dos quadr:ldﬂﬁ-‘:
Jas porencias de tres fon fus tres quadrados, &c. s
dos [neas fl-ﬂ igidlesyfan J'lil F“"f""’“; g q!mdu;{?s ;gr:!w
les, porque fe ajultan; y fi las des Fm-nm_é fun igules
[om Las dos Lineas iguales 2 fi el quadrado de yra

' : BE.
DF.csmmﬂco_mﬂlcsqundmiﬁhdcouﬂsdﬁsﬂﬂ s
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fedize qné DF. Encde' tanto como DB. ¥ BE,
Lapurercia

entre las dos (Ineds pucden comprehend

Vi parajelogramo rectangulo , como cl.

GB. ¢s ja 'potencia. de |as dos rectas GF.
aunque tienc quatro lades

porque losopucfios GF, DB
GD. FB.

Mados, fe nombran vor Jas melinasling
Pucden formar, como el quadrado DC.

Que puede formar la recta B, con FG.
Quando las dos re@as tienen vn

fe noaibran para mas comm pendioconiolastresery
€Omo clredtangulo GEE. es of Que fe'puedé formay
'd:-! 1as reétas GE, EE. E[.r.:ﬂ-angum.GFE_ es o] de
GF.FE. Eflos modas de bablayr importan muehy P e
inreligenvia de los duraves, .

Todo lo dicho fe puede aplicar 4 los paralelonry:
o5, queno fon rectangulos [ubftituvendo’ epn g ae
del quadrado al Rhombo » ¥ en lugar del oplone, B
rectangulo prolongado al thoniboide. ¥

as,

16, P, De [y Polygowus,
Lﬂs-ﬁguras Que tienen mas de auatro fadis I¥7a5-
gtlos, fe flaman Polygonos.” Si‘ totdos [ie fados
Y angulos fon igvales’, foti los Poy Y8onos oide.
nados , o regulares,  Sino fon tados los lados , y a5,
2ulos izuales, [eran Polygonas irregulares, £
T Polygono de cineg angulos |, v lados,
Yfgons de (efs, Hepraguns de ficre, f}f!‘.t.gnnn de
HFJ'I.U- Envapona . & naNaoh de nudye, Dezagondde
.d_n:z. Onzwg-inn de onze, s i de ‘dozes &,
dawbicn Jas fuclen |zm

Lai _ WEHlar vulearmenee eitcanay.
Jetfavado, frersynds | vendial

loy womaiado, ¢o ¢, & efmenny

/i tln

¢ dosineas s ¢| cfpacfoma}?ur,qu;

er, formando
retangulo

FB. pues
s le dize formado de dos,

. !'on iguales , y tambien
- Q.ando los quadrados , reftanaulos no efan g,
as de que fe

esel gu
puede formar de DC, Ej reangulo) BE, Pﬂ.qc: ﬁ

punto Comun,

Proemial 17, e

: ' la redta
feifuso, fier ¢ En todos los Polyzonos :
‘]lug ::,1:?1 H;g:; ﬁmgulos opucitos , fe aize diagonal ; ©
diagonio.

17.P; Del contulloy r'nﬁffpn'an, y eiveunferip-
cions N2 4,

Na quantidadtocaa orqa , quando folo tlene i:::
V ella va punto coniun; y no pueden tr:rfrrn {;
aungue le continien entrambas: y aque : n::s
comun'es ¢l del vanracki, Sueede efto entredos m;r ;
Vidredta, ¥y orraclirya, & entre doscurvas, O entr
voaugulo,y vea linua-rc&a,ﬁtl::rvn. B

" Dus eivenles 1€ tocan interiormente , quan n":l:
A ' d T to comun,

. didentrodel otro ¥ Elenen vin pun CC :

:::f:l:ﬂ;llbu AMN. e ::::can tﬂ_'#__ i’ntfﬂgrmcn[g'

e ot

fi el punro’ Alescom a | : |
-1;!:; eirculos fe tOCan exreriormente , i el vho efld

faora del'otro,y rienely vi-puiito cémun,como HAD,

MAN, fe tacanfi A.ésComun, ;

“Retha Tangente del cireulo , es 1a rc&quuc tiene
con el ¢irculo vn punto comun, como BC. és ran-
gente de loscircutos HAD. MAN. RAS:y les toca
a:tndm' ﬁ-clpunm AseScomun a'la refta, y'a oz
gres circnlos, _ :

Vit angulotocadlarecta, o la reftaalangulo | fi
tiénen vn punto cofion , tomoel angulo HAD, teca
-;l la refta EL- SIAL ¥ la I'f&ﬂ,-nI angulﬂ: lo mefma’

es de'las lineas circulares, v qudlefquicra ouras cur-
Yas. e " . A B los

Fj'gﬂrﬂ H'J'ﬁ'ﬂf?l'd' €N'os ra 3 [ la ql_e con i nn.a .
toca Jos ladus de Jaotra, 'y aquetia’ fe Hama clchis
[erivea, COmO elquadrado HD: efia inferipto'cn BE,
¥ H‘El ﬂil‘ﬂlm[triptﬂ :I, Hl). n1ﬁi[;'lt11_“0 l—!l:}I ﬂ”‘.ﬂ 1!.11:-
cripto en elcirculo HED A, v ¢l circolo circunfcrip.
o,y BE. efta L'Il'L'!J.l'I'IC.r]P{u al circulo, y ::1 circulo
infcripro en BE. lo mefine ES de qualetquiera -:;%r:s

b 3 2.

"
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figuras, afsirefpeto.del ci :

i irculo, ¢

Gt P » COmMO de ynas con

18,0, De larazon de us ql:mnn'a'adu.

L { razeon €8 cl_ FEEPELO, 0 relacion de vna quant]-
dad a oua delinetimo gencro 4. como fi fe com
para linca con 1IJI_1¢1: luperficie con lﬂpﬂrﬁcjc-

Cucrpo con cucrpo.  Pide la razon dos terminos. El

pricero quelc compara,, cs anrecedente, El fepupdd s

quu.;? le compara, € confequente, : d:

nagantidad relpero de otra, o s i :

1 L : €sigual y m

Oluenor. .‘:1‘[.: compara jgual iig,ual ,glqc d}zt r?;;‘

de igualdad , COMO 4. a 4. Sile Compara Ja maygy 3

j;-._ll}r;nur.? fe dize razon de mayor defigualdsd , como

4+ 4 2, 5imenord mayor , ¢s raon de menor def.
gualdad, como 2, i 4. ‘

Si la canridad mayor contlene algunas vezes juf~
fdmente a la menor, (e dize mulriplices, y. Ja menor

e dj.i.l’.‘}liﬂf_ aliquora , pﬂrcl{uc tomada algunas y e

..-?_mpcmc entcramente a laorra, como. 6, s n:'f:j:f’

plice de 2., porque juftamente l¢ conticne tres veozes:

) #4 €5 parte aliquota de 6. porque gl 2, tomado rres

VEZes, compone enteramente al 6.y afsi es vn tor-

;';Tl;ﬂ:;'ll?':i:ub partes, que no (e pueden ajuftar 5 fe

[ aliquantas , COMO 2, es parte aliau ;

i by p Quantade 5.

Luarazan mpnleiplice toma el pomb
; 1 e . rede las vezes,

-31;];: 1ayor wTu_:nc 212 mepor; ia contiene dos

VEZES, COIO 4 A 2.65duplas [ tresveses , como 6.

& 2. ¢S tripla,&e, i
Subguie/plies, €5 quando la parte alia:

] L Ko aliguota e com -
para 4 Ia canridad mulriplice : y i le contienc des

:c;ns » €5 jubduftigy COMOJA razon de 2.3 *+ I (re s

[t_ 88 Jubreinls , como 2, 36, &0, Orras cipeeies

414 l:-ﬁfnll no l\:?.'l‘l aqui ran occeflarias, pu;dcnl'c ver <

gl Arithmgrica, Lib, 1 WC2Pil1,

talo ' O Rt D Iy
_Q‘_]l".;, Hera Raon C3; @ Magional y O Irpagional .
Baw

Proemialno. 13

Racional , &5 la que fe puede explicar por numeros:
como la razonde 6. 4 3.8c, Irracionaly es 1a que no
fe puede explicar por numeros enteros, i quebrados:
tal es la razon que tiene el lado del quadrado con (u
diametro, y otras muchas, que no lon neceflarias par a
la inteligencia de efte Libros

19. D, De lasvazones ﬁm;_iﬁnrﬂ I ﬂrupﬂrn'uj‘! .
\,"Na razon ¢ igual , o femejante a3 otra fienipre
¢V que el anrecedenre de la vnaigualmente contiene,
© ¢s contenido de fu cunfequente , Gue elaneece-
dente de la orra conriene , & es conrenido de fu con-
Jequenre, 0 quando el anrecedente tiene ¢l mefmo
reipero, ¥y orden ali conlequente ; que otroantece~
dence d fuconigquente , porque enronces ¢5 lacon-
tinencia , © modo de meaida {Lnigjante; ¥ Jarazon
fe dize voa melma, 0 femejante, 0 igual, que en cfia
materia tedo fignifica lo miefmo , como la razon de
4 @ 2« csigual, O femejante alade 6. A 3. porque
como el 4. esduplo de 2. afsi6.esduplode . Ea
razonde 2. 2 4-csigual , & femejante alade 3. 44,
porque como 2.csmitad de 4. afsi 3. ¢s mitad de 6.
Larazonde 3. a2.esfemejante diade 6, d4.porque
como 3.contiene vez vy media al 2, afsiel 6. con.
tiene vez ¥ media al 4.

Praparcion (fegun la explicacion de Euclides) ¢xla
jzualdad , © femejanga de dos razones ; llamafe en
Griego analogips ¥ €OMO Vna razon ticne dos ver-
minas, la proporcion , que pide dos razoncs, tiene
quatro termines, dos antecedentes , ¥ dos confequeiites,

ue {e Haman rerminos propevcionales s y pues la razon
j,_. 4.4 2.escomo lade 6. 33, hazen Jas dos raz. nes
vna proporcion s ¥ los quatro terminos fon propor-
cionales 4.2 2,como 6. 13.

Proporcion vaciuual ¢§ la que fe puede exp licar por
numeros, como la precedentes Irracienal laque iE
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fe puede explicar ‘por niumeros
los lados de los auadrados con fis diametros. ¢
_ Proporcion continug, €5 quando ¢l terming 1o
tiene la mifma razon que ¢ 20 4] 3° y que el 35 af 40
yel4? al s» &c. de fuerre, que ficmpre fc va -:on:ri-
:lrt:ﬂndu '“m“‘?-'“_‘,“‘ fazon; y fe dizen los terninos.
B e Os terminos, como los figuientes
- » pOrque 1. cs mitadde 2. ¥ 2.de 4l
Y4 dedadec, Qlji_gndu fon tres terminos ccn:imq'“
proporcionales, f¢ di tambien proporcion, y e H]Js
verdad fon quatro rerminos , porque el l}:gund.:? |'n'
voma des VEZES, COMO 1. i 2. alsiz. 4 4. con u:.-
liendoconrinuos 1, 2, 4. e toma el 2. dos vucsg ﬁ

Primera, como cunfequente , y la feo
} cgunda, como
cedenre. ? : i : Py

al 24

‘20. P, 1. Comparacion de los tevminos propor.
Ly tlonales,
il Iminos proporcionales e pueden ¢ '
. Omipara
::‘F:!Ehlrm:nrr, al rrrr_:—undu, funereiends , ccmi!nm'fmfnl-.
: fuidiendo, v conuivricndo. Todo efto fe explicays
Fnl osd QUALFO terminos proporcionales figuienres, y
j:- 12 dc advertlr, que en lugar de las lerras B.C.D.T
: Em.: ¢n poner qualefquiera numeras, lineas, fuper.
1€ICS , OCucrpos, con tal que compongan dos razones

defacjantes,aora fean racionales, o irracionales
i Rt (1, A

. ! Razun 2

J‘f?lfﬂrfff.]'w Eunﬁq.t. Anteeed, 2, CHE.?JI("I 3
L.rerm. 2 rernt Tirevni, ,,,.' :
Bigs i e P Di6. 3 Eijl..h"’.

rc{‘m;u—.m:-m dirééla, es Quando fc compara el sn-
Teocdente 12 2 fuvonfequente 1» yelzamal 2* como B
AC.ali D, A E, e '

Hrery 1
oo it €5 quando fe tomandosterminos aleers

ascomoC,.3 E.
€5 quando fe Compara. cl'confequente

a iy

Inuerfdy,

s COmMo |a que-tienen

e m— :
M - .-;-ﬁ —— - -—
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a fuantecedentes C. 4 Bicomo E. 4D,

Componer , escomparar la fuma ; O agregado del
antecedente ,y confeauente al mitmo confequente:
explicale la fumacon efte figno — que quicre dezir
Mas s comoB, -+ C.aC.escomoD. + E. 3 Ewefto
es B, yC, 4 C.foncomoD.y k. a E.o B.mas Cirags

«como D.masE. 4 E. Efto eslafumadeB.y C.aC.

tiene la razonque la mmade D-yE. A E.

Diuidiv , es comparar la difcrencia del antece-
dente , ¥ confequente al melmo Cﬂnicqﬂf{mﬂ -
plicafe con efte figno—— que quitre dezif “Menes,
B—C,3a Cicomo D.—0 i': 4 E. cfto ¢s Bimcenos
C.aC.cscomoD,menosE. A E. Eijtoes ladiferen-
ciaentre B. v C. riene la melina razon a C. aye la
diferenciacintre D.y E.ticne A E. {

Connertic 3 esinvertir [a compoficion , v divifion:
componicndo ¢s B, = C.aC.comoD. —~E.a E. luego
convirtiendo fera C. a Bi= C como k. a D. —+E.
Ieem dividiendo, esB——C. 8 C.comoD —E. A E.
Juezo convirtiendo C. A B——C.como E,aD——E.

De los quatro proporcionales ¢l 1° § 2.9 Ton los
cftvemos s ch2%y 3% fon lus medios. En la proporcion
continna los medios ﬁemprc fon dos micnos que-cl
numero'de o8 rermiinos @ con que i los reraiinos
continnos fon tres', ay yomedio: (i quarro, ay dos

medios 1 fi cinto, ay tres medios, &c.

S De la raton compuefla, duplicaduy y
Irff‘“mda, (e Y

1) Azon compueflay €5 1a que (¢ compone de otras,

]. como vn numero de'orros,  Si huviere, pues,
muchas cantidades de vna efpecies 1a primera

4 la virimafe dize , que riene la razon compueila de

las razones intermedias,comoen elexemplo figuifre.
3o 25y pa s #E
B.;:r| clﬁi D“ 3" j'-"j'

Si




16 Proemialar’

Sifueren eresquantidades cong
B.C.D. fera J;flruun de B dD.S;::p’u?I?:dccﬁn
de B.i C.y dcf.:- &I?{. alsicomo Ja diftancia deB.aD
escommpucflade B.a C.y de C, aD, Afsimifing
fon quatro H-ﬁ_ul-hl:- larazonde B, i E. fe compar :
deB,aCude Ca D, yde D.AE, &c. g
 Kaxen duplicada , €5 VoA razon com
razoaes ITme Jantes continuas
cos vezes de otra, como i B.C,
continuos, porgue la razonde
queC.aD.yladeB, i D,es
Jsvales , fe dizec compueita dos
y atsiduplicada de la razon de B,
cuvdado.

tinups,
la razon

] puefta de dos
2 O razon compue(ty
D «{onproporcionales
B.aC. esla memg
compuc(la de lus dos
vezesdevna miefing,

¢ Co Eftoquiere fumy

La razon, pucs, dupla, ¥ duplicads fe diferer eiin

€h elio : que la duplacs quando va termi;
mno g 1
delowro, como4.42, Ia duplicada cs : kR

{ L I.‘l ;
razon (fea la gue fucre dupla, tripla, & qlg-;rjzi?a; [:":

toma dos vezes , como Iarazon de = r o
lade C,a D.es tambien tripla ; p:rji la dcéﬁ.ﬁﬂ?t“'
l:t:.-mpuf:lli de dos razoncstriplas continuadas ; y ar";s
¢s duplicadade B. 4 C. eflo s, compuefla dos vezss
de larazon triplajdc B.aC.&ec, :

Razon triplicada de orray estres vezes ¢ -
de la otra,y e diferencia dc:'la tripla ,Z:rzmc;ilr?jte?i.{tf
dade ladupla; de [eree queli B.8.C.4.D.2,E. 1. fon
Quatroproporcionales continuos , cn razon dupla, o
Quadrupla,&c. larazonde B, A E, qLecs ccmpuéfta
ae lastresiguales B, a C:CAD:ID.AE.v s r-iplicada
de la razondupla B, 2 C. porque fe cdmponc della
ues:r_c;zcs,‘dc f.hJHL;IE infiero cftz concluf on general,

AL ORI Ye WACNOSICrminos Prolaves o ale i
£1l ‘15[4'[4"1'# ra efpeciede raon , rffj' 1% .s!r; :.:-1:':::-:?:{:;::
uﬂ{!!!fﬂdd.d;i l‘ ‘I :lil .I'I 1.* d!i I_!ﬂ-fr;P;flﬁlifd: ff 1? ‘II j ?

qguadrisplicada, y afs ininitamente,

T e =
Proemial22.
22.P.  Deladiuifiin, '.-;tfc;mp ofician profoveiondl,
e 30 4
As cantidades fe divi:%cn. Y componen propor=
clonalmente entre fi, quando las partesde la vna
{c hazen proporcionales i las de la orra y como
las rectas RH . DB« eftan divididasproporeionalmen-
te entre fisporg RM.a MH. ¢s como DC.aCB. yles
l‘e&:mg._do:". OH. GB. eltan di vi;li-.ln;: p:'npnrc-lc-na.l 24
mente (i RN. aNH.es como DE.a EB. lomiimo ¢§
€0 quale(quicra orras f:m{i_d:_dcs. .
o Vina cantidad efta dividida proporcionalmente,
O fegun media, y cltrema razon , quando la parie
menor: ¥ la mayor ‘tiene la-mefma razoa, que 12
mayor A roda la canridad , como fi BC. 4 CD, 3
como CD. i B, eftara BD. dividida proporcional-
mente: 1o ‘miimo ¢s del paralelogramo BG.ji BE.
3 ED.es como ED.od BGi llamale media , v cfire-
ma razon , porque de tres proporcioiales continuos
it hallan alli el ‘myedio ¥ los eftremos s pues lapar—
te mayor ¢s media proporcional entre la'menor, Yy
toda. -

F guvds femejantes fon Jas que fe componen de
iguales angulos , con el meimo orden comprchen.
didos de‘lados proporcionales , como ¢l rectangu-
lo OH. Si ¢s equiangilo a GB, v OS.¢s a SH. cos
mo GE aFd. ferd Qs femejante 1 GB. lo mif-
mo'es de los erianulos RSH.y DEB.y de otras fie
EHFES--- b 3 L

Las lados proporcionales, que (e oponenaigtias
les anzalos, (e llaman lados Humolugos. ]

peeiprocas fgaere fon Jas ‘que tlenen los lados
géciivazos v ello es', que dé guttro proporcionales,
los. dos eltremos eftin en voa fizurasy Jos dosme-
dios ¢n otrat comofi enios triangalos RHS.y FrBf:n
fon proporcionales RH. aFlicomo BC.a HS.leran
Jos Jadosi Tecipeocos , ydes figuras reciprocas. Lo

G pi:{g
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meino es de los rectangulos OH. ERy

piy VP £ Delrs fr:”cfru e Comnms

L Inea perrerdionlar & 1 plas el que cortaal pla-

no en VA punIo, ¥ esperpendicular 4 todas |as
rectas del plano, que pafian por. aquel punto,
a Cummur. feition de dus'olaling e3 la linea co-
mun ; o que fehala en dos planos que (e cortan,

301G b hant wsifen eudizilar & tire yQoando tow
das las rectas, que cltan en &I, perpendiculares 3 I
comun: | feccion , fon tumbien perpendicularys a)
orroplane.

& Plago melinado al iotvo es el qiue no. es per.
pendlcular. L& frelingcian f& ande por -el angulo
agudo s que hazen dos perpendiculares A Ja comun
feccion , v lalendewvn PURLO CoMmun., caday a-por iy
Piano. I nciivacion femezaice €5 la que tieneigaal ‘an-
gulo y omedida.

4 -ifﬂ'll..lrlr.-"- F'.'.‘ll‘.:i."fll

; ay. [on lu:.quc ﬂcmprc ditan
phalmente; auque i

nfinitamrente [econtinen,

i validas jemrisares fon los que fe rermipan
de fuperficies femejanres , TANCAS EN VO ;' ComY en
ViToL Y can el melmo o-d n.

7 Anpubyifulids reckiitars: o8 el quc fe.contic -
Lede mudhos dngulos redilincos, que eitinend fe -
LEIes planass § lolotienen viy panro couis Yierain
lemgantes o iZbales guando os angulos planosde
qQue fe componen (04 izvales , y difpueflos con el
mefino - orden,

24P e fos 'Jr-_*lr"-irﬂ rm thfrr*'ru.r.:",

1 P."Ll'rmu' es vo (0lid2, que tiene por 'o menos
dos/ panos opucttos paralelos , Izeales ,
» feinejantes,

Piralclevived. esynfolido ; que confta de feis
planas Paralelogramos

» que cada-dvs opueltus fen
Paralelos. 3 Cna

Z

\Proemial .24, ¥

7 is pla
§ ““euls’es vi folido goe gﬂi‘ﬁi‘fmg_‘;‘;ﬁu';
¥ = - i nﬂ Lear
1.usdtilﬁtdradus , como vna p .
ddrada. A . e
¥ 4 ' Piramide es vn folido "“.“'Prc%ﬁﬂtggmu.
5 = ales ape lererminan L EY 1._
tres ; Omastriang re «infilte ,0'¢
Sl dtila Firuﬂi’idc-EHLP'“““ en I.?I‘J;. 'i:irctﬂ e
triva,y puede fer trianguio’y' O ILEu'i\.i:r-l'f nuc::.
Vl:'rl'i:c:'éﬂ'tl pusto en que I¥ pt!ﬂf'.l.'l : .,-I 'f__} csla q“c
§  Pivamide Conica ( en Laun ""m:n unto al-
tlend poe bafi: ‘yn circn oy ¥ .t'.f”cclu.'-::-:[:c} Ec la-ba-
CO% [ Ekdiesla redrade] vortice al coliit® & et
il - delvertice la givcut
’.I.::Jru Ladoes 1a redkacde 7. 1 bale
m "y 'GILl.lar l1 l"l ¥
ciaac labafe. Sicl Exe es perpend bligua , © ¢~
fe dize clta piramide refla: N0 5 €8 chlifua ,
“h;‘h Cilindro ©s va f{olido , cuyos dm‘l .Pl?r:::
cpueftos fon dos circulos iguales I ; F:'ltmi‘:uf i.n'u
e {0l irculos ¢ {u Exela recta e
bafes fon losdos circulos : [t e
szl cenrros de [as bafes. i ¢l Execs P“Y‘G{,"{"L‘;‘J i
efcaleno. Lady cs Ja recld gn‘ri?s fl-:i':-nl:ictmn los
o Crindras -fepre fanter 0= P s ¢
I:;r:ﬁ }*d"am:rrffs de las bales proporcionales, y lo
3 g us v g R
i ; as Prvamides Comicdss : o
s :jf:sl GGlobo 4 o Bola (5 VD folido C':'mpr;“ 5
o 2 [ £l _'I h e E - Il; a,'
hendido de vna fuperficic,, de cuyo centro m#iﬂ :
i =15 a la fuperficic fon ignales, y (e llaman :Jﬂ. (o gr
lineas etvose £l digmetr. ¢s la reda 5 que pe ﬂﬁi:‘.
ngmé:i:::u v fe termina i vna,y otra parte de
c S I
. ie. : : a
lurit:u?::dlru 'r|','.’.li E..i L o A | OI‘JE{,' n .1‘{[ 5 {UEI lﬂﬁq?t’;zn%-::np]gf
planos cquilareros ,y equiangulos , 0 €Ol cflos no fe
nos Re ',:F ares de vna 111.'“.1"' %cipu['l: i Quadrados,
P.L:-i:nhm:npuntr fino de Trianzulos , Qua
o Pentagonos.

Ca Te=
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Proemial 57"
Tetaedvy es (olido que fe comprehendé esi
o triangulos equilateros 5.y :qu%nngulos.tan Tas

Liexaeiro depuies € que confta de feis au y
dos,y fe llama cvb :que ¢s vn dado perfc&?:-.adﬂ’

Oclaedre confla de 8, triangulos coul
" uilareros.
Dadeegedro confta de g £ b 2

£ 2 s pentagunos regyular
equilateros, Yy eauiangulos, yause Bleres
Iopfaedro, €s folid
equilateros,
Solido falerivro en otro foli
1 : olido ¢s quando ¢
fus angulos folidos tocan los lados b e

] ¥ . 0 lm
otro folido , y efte fe dize gircunferipto, S

© Qtc confta de 20, triangulos

¥in de los Procmiales:

DEEVCLIDES.
De las lineas s Triangulos 'y
Paralelogramos,

y L aue defeare aprovechar en la Geo-
g meiria, ha de aplicar {i'prinrer cui*
" dado en fber 1a niareria de-caca li-
bio, ¢l nuniero de fus propoficion
Vmes,; ¢ 1o atte cada'via cunticne, por
for de fuma impoveaneiapara 1a ins
teligencia de las demoftraciones.
Efle primer ‘libro triara de 'las Lincas, Triangu=
los , y Paralelogramos: y en el texto de Euchides
conticne 48, propoliciones s efto ¢s 14. Problentass
que fc dexan para la Geomicrna pradlica, v 34.
Theoremads 'que fe han reducido 3 las &. piopofi-

‘¢iones fighientes.

Propoficiones. del libvo primero,. .
; ol : 1 VB i 4

Prop. 1. De las Lineas , que concurren;
PI‘{]P- =u .DI."_ I‘I P‘I"‘If!ﬂia

Prop. 3. De los Angulos de las figuras,

Prop: 4. De los Triangiclos en redo igualesy I

"Prop: S. De las partes de v Triangule, e
“Prop: 6. De la defigualdad de los Triangulass -

'Prﬂp- 7. Delus E.rwrrlrigrdmm en _ﬁ me s,
Props 8a  De los Triangulosy) Paralelogramos entve o

-
=1
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Lib, x: Propys,
PROPOSIEIONT 1.
De las lineas ,queconcuryen.

s ) ﬂ",&.'.‘_f 0F 5 qute [e fgrmﬁﬂ ehfvn Panty ez
£ L iﬁT’ rnarectal ines, Jon-tanre comu dus {e-
% lovs ; Cl

2 87 les qngulos de vn funca ! fon: tanto comy dos

reflos, [e _,l'_'nrmnr.iﬂ ,.Ir abre s lines recla,

3 SO fon mas s 0 menos.y gue dus rectys s o }”ﬂfw_

man. [abee una,lines,, .

ii4. Los angulos que [e pueden formar én n pongs,

Jon tauto como quatra veclas, -
5 S8i dus lineas. fe corsan; 5 los. an gulos vereicalss

opweftos fou iguales encre fiy | -

Lemofirgeion fig.1.,

]

1 S‘}ﬁh‘.ﬁ If Uires 48, en el panto Fl.ﬁnrmfﬁﬁ qu"_
' ';‘ﬂ"“""' angulos AEC. CER, o ALE. FEL S

JE{'_'_ CE F.'. £ EB cﬂ'l"gr. .';T fﬁﬂ f.l._l'l'-r!- Cimo "I‘J-j.L‘ _rrl_

¢tos,” Porgue 1 del punto E. fe imaging defer'ia. el
Circulo AGED, fiendo los arcos AC. CB. igualcs,
i(!li:'lll los angulos AEC. GEE-J_Q&QH_%:;;]I:; 1 1,P.)
Y i Ja"linea’ER, forta: los ‘arcosBE. FA. '-"-"'-‘{ngunlcs,
105 dos juntos ferin tanto como ¢l (emicirculo ACB,
licgo los dos anrulos BEF, FEA. fon tanto coma
dos cectos( 1 1.1} porquc 08 trésarcos BE. FC. CA.
fon vg lfllﬂl..'ifﬁil[?,.,,ﬂll]‘10_5 "”"FF.'““EU]QS_ EEF FEG.
A-mantocomodos redios &, - 01 cCGUE
2 S landus engylos AEF, FER §T0 #ei ARE,
CEF. F; '-“_;-'r';lf'fﬂria.rf'p:,qHn.i vechosydiguquie Jor ﬁ:’,,ﬁ"l-'d
recid. ASrQNe feran Jos arcos ACTCEF. FB. {i fend-
gireulof( 11D, ) Wego AR, lerivh di_-lmufruf ii-_P'-]
Yalsiferavoaredla lingd( s, P.) ETRE My

2 8

LiboviFropins 2

3 8 dosangulos AEC. CEFs ﬁ:frrr;_ mcna; qus dos
r{'ﬁ{lf - W0 ff"&u -iE. ?.F'_ ]N‘Tﬂ'ﬁi 4 ?._I,;nj.l. s (s Er =
CER. % lostres G‘E'C. £, F‘E'H-f"fr“" I'?]-;;TF q:ir ins
vetlos , no ferin G 5. ER, am4 reﬂ;t‘,_.‘trc. _C;thc .“.5
angulos que (e forman, fobre woadinea , ni Fn 1135,
ni ]1uenoa'u::c dosre&bes( 1 «N.) luego los ot L L mf'f.
0 menos que dos re@us y nele, forman {obre wna
linea. :

t'.‘i Todus. los, angnlos que Je pueden ff}fmrdﬂr‘ 11-::
Finre E, ]rr..l.: tanpucomn fuatey vecho s PIUTHLLI'? 08 FS
angulos del punto E. cnmpl‘_rht'trmcn enteiamienie
al vicculogn los areus A Co CE. FB. BD. LG, GA.
cuyo centro es ef punto E, luego) comprehendan 13s
QUALEO QUErias P:‘hflusldcl circulo , que fon, Quatro,an -
f_ulus Fectos (1. Po ) liego todos los angn cs ;.1,(.,,_
CEF. FEB. BED. DEG. GEA. fofl tanta, conio
quatro reftos.

§ 8P des reglas € R GE th' centan en E, los .m':
pilns vertienler » Quie r.n I.t wlueflas CFF, (GFDY v &
CEGoRED . v ig els grrer L agang it defdexl cgn
tro E, le delcrivevn Circulo,  fensalg ales, |08ifcmi .
circulos GAF. AEB. (3..P.) yquitaudo el arco co-
mun GAG, quedaran i:;uai-::r.‘ .‘1_rf.'mi{,,.t~_. {:’:D__ (4. P. )
im:g,i} los M11__',,I.1Lu5 qpmllws CEF. GED. ticaen igu; =
lesinedidas.yaigi toniguales (10. P}y ol »op

Eer b gatfma ] sertendns ‘--'f*rl'r'.,‘*rf;'s{ oftva’or 9 f hi
tulos £35 0 FENabenap iguales, Pargie olos femicir—
gulos, EDG-DGG foniguales (8, P, )nege quitado
¢l arco comun DG. quedan. iguales. jos arcos’ . K] D.
GAC :y tambien los angulos opaelios FED» GEC.
(a0-P.)

PROP.IL.




Lib.x, Prop,
PROPOSICION I

: Bf_!d{ Parale/as.

t Sr dos reflas [on Pavgleles » 7 otra las corta;
haze Lis angulos exeoppos opweftos iguales,
2 Tambien baxe 15" engulos alrernos
3 - Los internos de wng parte |
retles, .
4 - Al contrario i yna pectas haze con ‘otras todos
los angulas dichos y [on parvalelas,

S Silas dos lineasno fon paralelis, s hsxen diz

¢hos angulos § 7 fing hazen dichos angulos , wo fon
paralelas, .

igwaless
on tANE0' como  dos

'.D'l'_nimﬂﬂ racion, fig: 2y

1 s Ean AB.CD . pavalels

N i . ﬁ_‘*"f’f‘dt uslqaiera
rects EF. digy que ‘entvaen s pufuera ) 5
ﬁfl‘ du Ii' n{l'gl'l-‘lﬂtﬁ il r'gmi{'r_t #!rgr;faj: : !'['!.'.I

es 5 que los angulos exterios opucftos EHC, FGB, fun
igwales, :

Porque la recd EF, edtra’ien ' las ‘Paralelas con

iguales angulos' (13, P. ) foq los angilos as y 4°
iguales 1y pries el 4% y 6 fon'ramblen iguales spor
{erverticales' 11, o) lnegorambien el 1% v 6°, fon
iguales (3. P.) lhego entra y ¥ fale Condiguales angus
los 5 yafsi los angulas excernas opucitos (on iguales.

.2 Larecis EF, corte 3 las paralelss AB, ' €D,
Digo que los angalos alterno; 2,9 4 que [on losdos [p<
reenos Opaeflos & parces contravids , fon fguales. Pore
que el angulo 1° y 2° fon fouales por (er verricales
(1.1 1.) Tamblen ] 1 ° Y 4° fon iguales , porque EF.
catra en las paralelas con jgualgs angulos (13, P. )

lugs

Libov . Prop. 3. 3

liezo eley 40 fon igualcs (3.0 )que fon losal-
[Crnos, o internos Opuclios. s
3 §i BF,corta & las paralelas AH.{CD_. IME s
1 i ] . Jon iguales a
gulos firermos & yna we[ma paree. 2. b [ 8
dos redtos 5 tambicn 3. 4. Porque ¢l 47y 5° fon tnn'ftu
como dosrectos por cflar en vi punto fobre via recta
(1.1.1)fiendo el 4 ignalal 2* por (cr aliernos (2, N ')
ferael 29y 5° ranto como dos rectos , Que fon los in=
ternos.d vna partc.

4  8i EEP,_hm{_l: con Las m'"!'.u; AB.CD, lvs angulos
externos opueflos 1.y O.iguales, o lus alrevnos 2.9 4.
iguales 1o los interpos & pus parte 2. 9 §. ranto como dos
reclos 5 digo que ABuy €D, paralelas, Porque la pa-
ralela quetha de pafiar por G, hade hazer dichos an-
gulos ( Num- Lo 3.3 5] ¥ pues por elpunro Glno puc -
de otra reéta que AB. formar los mifmos angulos
(1o, Py) (€ra Ja recta AB. paralela 4 CD,

5. 80 AB.y €D, mo Jon pavalela yla vecls FE, que
las. cortayna haze dichus anguloss 3.0 EF w0 haze ;1’::
chos, angules,no jeran AB, c D, paralelas. Porque &
fueran paralelas, formiran dichos angulos (1, N.) ¥
fiformaran dichos angulos , fucran paralelas{ 4. N .Jj

X PROPOSICION 111,

De los angulos de las figuras.
T Lm angulos devn eriangula f-:m ignales & dos

rettos.

2 Siwn ladofe cantinua, el angulo exrerno es
feual & los dos inrerwos ofucilos, i ‘
: 3 Los angulos de qualquier vectilineo fon dobla=
dus reclos, menns 4. que los lados. .

4 Losexternos todos de wn veclilineo [on igusles
% quasrovellos, :
i D Cofa




Lib & Propi;
Confelarios;

s Siamdngale de yn rriangulo s refto; los otegyy
n'a;* hazen orvo velo , 3 cada mo ¢s agudo menor quie
recho,

6 Zos angulos de wn ve@ilineo fum iouales 3
les
de orvo de ranros lados, Jor iguales ¥ los
. o 8 o m.rlgnfu es igual 3 otro, las Jumas de los
otros fon tambien iguales 3y al cuntrariy,

Demonfiracion,fiz, 3.

F EN‘EI teiangnlo ABC. los tres angulosd. big:
fon tanto comodos veclos sy -1y mefmol s en
rados bus erfangal s En el triangulo ABC,

confiderefe FBD, paralels A la bafe AC, luego los
angulos alrernos «. yd. fon igualess y tambien =

(2+ l'1.) luego ife afade & cada parte ¢l a'nguilgir--
lostresangulos a.bac.fon igualesd losrres [, h o (4.P }
Y pucslos tresa, b.c, hazen tanto como dos Fedios
por furmarfe en vi punro (1. 1, 1.) los tres del triai
gulod. by o, ferdn iguales i dosrectos, :

2 En:l tridiguls ABE. doncinyddp 61 Tads Ac

hajts , el angula exrernn BCGT, es rgual 3 lusdos ;‘--r;r.'
nos afueflos b, vd. Porgne el anzulo BCG. can el ap-
gulo  haze dosretos (1.1.1,) losanzulos < b, con g,
tambien hazen das retos(1, N.) luego el angulo ex.
E-Enﬂ BCG: esignala los dos internos opucttos d, b,
¥ Sedwnvellilineo ' ACDEF ., He cives ladas ¢ el
mimero duplo e5 10, quitandy 4, qiredas 6. dlea'que to-
us Jﬁrr ‘"3“!’#1 'I'-'II-'.’H rante come G anveil £ r'r'-ff*.-;.q q_}-.'.ur.‘:'
_fr: r"dl"’ h’." erros ., '?”f'rd'ffl{fl ﬁE‘J‘:‘HH‘P 4.1: il n'rmrr: .rh."f!ﬂ
e lig r'ni.f-.:i Ff'_'ll'llf'[ilt‘ fi fe coma dentro qualquier puns
to B.yietizan BA.LC,BD, BE, BF. (e formaran ran.
LGS

Lib. 1 Prap. 4 vy

tos tridnoulos como ladost y puescada t!rianghla tie
ne tanto como dosangnlas retos( 1» Nv) n:}dus los
angulos ferdn doblados rectos , que los ladc-s],i ¥ qui-
tando los angulos, que fe formanca F1 puato e {allil: 1
les 4 quapro reétos( 1+ Lo 1<) quedaran los snsulos ce
la figura doblados re@os menos 4.que 105 lados, &Ic..

4  En qualquiers vellilineo ACDEF , conttilieacys
afuera todos [is ladas s rodos [os angulos externcs ﬁmu
tanro comu 4 reflos Porque el exterio DLG.‘cun
immediato iprerno DCA « 65 tanto como dos reltos
(1. L. 1.) Yeada externo con fuinterno s dosrectos:
lueso rodos los exserios con todes los pternos {on
doblados reftos , que los Jadosde la figura : lncgd por
qQue los internes {fon doblados rectos, menos 4. que
los lados , fuplep los excernos eftes 4. redios, ¥ alsilon
iguales 4 4. reflos :

LosConfeétarios {on tan claros, que no necefsi
tande explicacion .

PROPOSICION 1V,
De la total igualdad de los triangujos,

i S{ los tves ladosdewn triangulo fueren iguales
& Los tres Lados de oreo triangulo wins & wnoy
todo [o demis [ery {pual,

3 Tambien fidos lados iguales & dos del otro com=
prehenden ignales a1 gulos,todu [0 demis fera dgual.

3 Sidosavgulos de wn rriangulo [an iguales a dos
de vtro, ¥ comprenenden fguales lados , todo es igual,

4  Sidos lados fueren iguales 3 dosdel otro, el
angulo opuelio al i lado faere igual , 3 el otvo angule
opuefto slarro lado fueve de la mef[ma efpecic en vna 52
otrotrigugulo,todo lo demis fers igual

Da Dés




28 Libix.Prop. 3.

- Demonfivacion fiz, 4.

N los triangulos ABC, ADC. (oan Tevale
E lados ]IafE, AD, :11.1”.,{,,'{” EC. £C. ‘:f A{,'j:::
miinsdi @o qrue todolo domd &

los awenlos cadi w;. aﬂ:'l‘hn-ﬁ' fon ;;1::? ::‘ﬂ:fj:ff:'
Porque {i fe doblare el triangulo ABG. [obre ADE‘
fiendo fas' rectas CB, 'y ABL radics de'los cireulos
BED. BGD:mo e potran juntar {fino '¢s'en ¢f punto
‘D, donde fe cortan (05’ ¢lrcui 08 lnego eddo él-trian.
y:l:-tc'_AHG. le afiarl con ¢l triangulo' ADC. Y fe~
ran iguales los angulos B y D. tambien los angulos
CAB. y CAD. y los anguics ACB.y ACD.(1.P.)
2 En dos eviangulos ABC. ADC . [ean iguales los
lados AB. AD. tambien AC, AC, y ¢l anculo compreben=
Al BAC, DAC 1digs que fods lodemises il Por=
queli e dablare el triangulo ABC. fobre ADC. fe
ajunftard el angulo CAB. con CAD. v la redta AB.

con la recta AD.por fér igua-]cfs{ 1, s Yluego como
¢l punto B. caiga fobre D. cacrd la recta CB. fobre
ﬁi{_"}: iL]c;r;c: :I% :};u[}tur_j.n los t:Iangulm ABC. ADC. v
sanculos Dalderanio ‘ 3 | 1
}, 105Jﬁdus(;ﬁ_(;n.g;lf;“ﬂlcs’ Irmnblcn BECA.DCA.
U3 En los triangulys BAC. DAC. fean } ]
igilns BAC DA, 5 BOA. DEA 5 ik Ses 1o
{."'."”_-'u""f""f-’ir’-‘f“ de-tos angislos ;s dien que, 't dodo demis
er rgtall Portite defetitos defide A, § C. los arcos
EI‘D.HU‘D. ferin f:,_gi]ﬂ]t!ﬂ BG.GD. por fer medida de
}L'.:,:‘::m ?“;J.Hiu'.ilsl ¥ Por 1a mefima razon (érdn ranibien
A IEFLFEI 05 arcos FB,DF. ( 10, P, lirgofi elerfangulo
BF Fiycfinht_&rf’ (obre ADC fe ajuflaran los arcos
. - : '} tﬂi.n'lb!{',fl D(_h BGI\. [ 1 ,P_} 1"{!““ c] Puptﬂ H._
cac 100re Dy (e ajufta ol rrinn:p-um‘hﬂ{‘f, fobre

ADC. yferdn jouales jos [ados AR AD:v
| | ~AD'y €B.CD.
_I% -ﬁﬂ:.'-_lilus E. D. &c., YEB.CL. ¥

Si

Lib, x. Prop. 4. 29

Si los lados AC.AC. fucreniguales,ylosangulos
BAC. DAC. y tambienB. yD. todolodemasiera
igual. P{)rquc el terceér :tné,ula BL{JJL- fera _i'._l,u.'ll
ADCA. por el confetl, (3.1 1,) lnego fe demoirrira
1a propoficion como antes. i

4 En Ill.'“!' [‘rhf:-j'grll-pj Aﬁc; Aﬂf-ﬁml lg”l‘iff I'ﬂ.T II-I‘
dos AB.AD,y AC. AC. yel angulo BCA.wpuefto al lado
AB. I-g‘"_.-'I‘I i‘I.HE“'h-‘Bu‘A| E! I,Hﬁ! ff ﬁ_FErﬂf ﬁl’ I.gﬂﬂ.v[ iﬂdﬂ‘
AD 3y el angulo B- opucfto al ladoe AL'.‘!FE; de (& mifma
?f’rﬂfﬁ' que el angulo D, que Je opone al igual lady A¢:

igo que tode lu demases fgnal. Porque b defde A, (e
deferive el circulo BDE.y.defde C.el arco BED. con.
tinuando el lado CID. halta E. y te doblare el trian-
oulo ABC.(obre ADC. (e ajuitara elangulo ACH. ¢6
ACD.fuigual{ 1. P luego clpunto B.eacra ¢ D. o en
E.porque AD.AE.fonigualesa ADB.y 1 DE. fe divi-
dicfle en dos partes igualas en H. en los triangulos
AHD, AHE. {eran iguales loslados AD. AE, yDH,
EH.y AH.comun : luego los angulos AHE, AHD,
fon izwaies , yrectos s y AEH. ADH. fon- jguales , ¥
agudos( 1.N,)iucgo el angulo ADC. ferdebru(o ! lue.
goliendo ABC. tambien obrufo por (erde la mifima
cfpecic,cacra celpunto . (obre DLy no fobre E.It:egg
como ajuftandole¢ los rridgulos ABC. ADC. {erinen
todo igua‘es, Lamelmademonfiracion s en rodos |os
cafos , annque ¢l lado AC, nolea comun , porque dos
lados iguales fo pueden ajultar, 'y formar-yn fdo

comune.

PROPOSICION V.

De las partes de vn triangulo,

1 W el triangulo ifofcéles los lados ignales [o
openen wiguales angulos.
2 X los angulos iguales & lsdos igualess
3 En

L)



3o Lib. 1, Prop, 5.
3 En qualquier rviangulos el wmayor [ofs [ ‘opoq
we & mayor angulo, ¥ el angufq m:? T

: of & mayor lads,
4 . La fumas de quaiefquiers dos ladgs Jon myye-
res que el rerceros 3

Confectirios,

5 El triangulo e
contrario.

6  Ep el trisngulo ifoftcles la vefla que t
;_‘gudmuw, la bafe parre tambien ol augufu,?:rﬁ ﬁ::r:

sguslmente el angulo, tambien la ba
pendicular , 4 gfgm;,,.ﬂ”-a_ fey o fiempre es pers

7., Sila perpendicular pavte iguslmente L by ¢
del tridngalo s parte cambien lgnalmente ol angula s fﬁ
Parvee igualmente el angulo,rambien ls bafe: 3 Lt veéts que

Parte ignalmente [a bafe, 5 angyl '
Siempre el reignpule fc{i’r'f'gﬁ':ﬁ» i PfrPHdwuhr ¥4

i
8 87 dos vechss iguales cari de Punta [obve
ure de la perpen

otrd recha s entrambas o aparean | gl e
dicular ¥ hd{m con ells ignafes an gulos, v al conerario,
s breve |lneq que

quilatero es thf"’E“I‘*; 5 al

9 La perpendicular es s s
devn punto puede cer fobre otva,

Demonfiracion, fig, s.

1 Edpenel rrianguly ABC iguales los lados AB;

S AC: digo que [evin tambion fgnales las an.

J gulos opueftus c. yb. La redla Ae. parte

por ﬂ:lcdu} el nngulu A luegn porque los lados BA.
;‘kc-lcm Igualcsﬁn C‘. A ¥ comprehenden iguales
Angulos BA«. CAe. ferd todo lodemis Igual( 4. Lr.)
cﬂﬂ'ts,-clmg_ulb by iguala'c. .y el fegmento he.d oc. ¥
el an uiae.un:_mfga lonrectos , y Ag Perpendicular
(1 1.Ps )de aquinacen los Confeftarics s¢ go 7980,

2 Edel triangulo ABC, fean iguales los angulos

-
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b.ycidigo que tambien los ladus opuefosiAB.: AC, [on
igusles, Porque dividiendo Ac. Lf;ualn‘i‘cl‘ltc al :mg,t:ilu
A. y fiendoiguales 10s angulos BAc. CAe. ¥ el lado
Ae, todoelriangulo A-B. esigual A A-:_r« {_4-:j= 11-}
luezo AB.AC: fon lados iguales opuellos a iguales
flll;,;llusif L;I rriangulo ADC.ﬁﬁﬂfl ‘f.‘i:f&}ffﬂ- mayor
digo @ ferdel angulo C.opuefio g AD. mayor que
g‘f Gf’Eﬂfrrg; f,-{ [’u-rqug tomando a AB. Ig,uallii AC.
y tirando la refta BC. feran iguales los ang,mfls r?.r:
(x. N.) vy porque el angulo b esiexterno al triangu
1o CDB. ferd h, mayor que D. (3.1.1.) luego c.que cs
iguala b, cs tambien mayor que Dy ?Dﬁil;lffl: i;t.u'.l s
mavor que ¢ lucgo fera mayor que Di(4: Is
“H}ﬁr E.lu :: trr'frgu‘u - .-H)'...'j:ﬁ qlqn_ngul'u .-f{‘P'frur;_-
nayor quf ol angulo . Yerd el lado AD, tnelto ¢ C. mid=
Yor que el lado 4C. E.-Prrf‘i'ﬂ e, PU!'C‘P!F {1loslados AD.
AC. fucran iguales, ferian tambieniguales los ahgu=
los C.D. (1. N, ) {i AC, fuera mayor que AD. feria
tambien el angulo D. mayor (B C.rodo lo qual cs
contra la Hyporhefi; uego AD. mayer ¢s que AC,
4 En qualquier triguzulo  ACD. la [umz de
qw!rf wieva dos ladus JC._(.‘D. ¢4 maTor due I reve
gerne Porque fiendo AD. linca reftt csta mas breve
diftancia entre lospunros A, ¥ D, (6- P ) luegs AD,
esmenor que AC.y CD. Los Confeclarios §. 6.7.7 8,
L umero T,
nacf;llf}fthrh 0. Sidelptinto A. cayere Ae, perpens
dicular fobre BC. fcrd Ar, ]_n mas breve linca que
defde ¢l punto A. fe pucde tirar i lare&ta BC. por-=
ue tirando quaiquieraotra AB. y fiendoen el trian-
wule AcB. el anguld ¢ reden, {ora ¢l angaloh ngurj?
menorqueredo [ 3110 ) haego ABi que fe opoaca
mavor angulo ¢. ferd mayor que Ae. (3. N+ ) y‘ i"c_rl.i
vaica , porque’ ninsun otro angulo’ b. prede fer

recto( 3.1 1.) PRO=
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PROPOSICION" VI.
Deladefigualdad de los triangulos.

S[ dos lr:'dngufﬂ: tuuieren dos Iu:l.’u“'g,uff, el
que tuuicye majyor angulo tiene mayor f‘;f"
z I el que tunicre mayor bafe ,tendry ma 2
nugu!a, " T
3 8i dos triangulos tuuieren la mefma 5 b ifpyal
Bafes el que tunieve [obre ellavnangulo menor c!E-r
o igual yo menor (tendra menores lados, B <M
4 Mas los menckes lades comprebenderan mavoy
argulo. .
N I?; de Tﬁ}fﬁjm'rr punto dentes de v triangulo [e
tivarcn Lineas o los revmi : i HCCdera
mifmo que en rodo lo d;::tl;t:.’ Bty BUE i facedere.. Lo

Drmonfiracion, fig, 6,

N los trigngulos BAD+ BAC, es AB. lado

comun 50 igual: 5 AC. AD. lados igndles

i mas ¢l angulo BAC. ¢s mayor que BAD;
igo que la vafe BC.es mayor que BD.Porque en el
:rnnt:gti}u AEC. los dos lados ?&E. EC. fon mayorcs
:Iluc .AE" (s:l,1.) y ACL izval A AD: Inego AEC. fon
f_‘lﬂjf?rcs (1uc AED:luego fi de defiguales AEC. AED.
€ quira el efpacio comun AE, quedara EC. mayor
que ED. y (ii defiguales CE. DE. fc afade el efpacio
t:‘:g;t;p ED, feran CED. mayores que DEB. (4. P.)
lPlIIEg{} ucs:%u; lados DEDB. fon mayores aue DB ( 5.1, 1)
(4. P.) » elto ¢s5,1a bale CB. mayorcs que DB.

2 En Iﬁ! trian :J-In; BA
e M ; | Co BAD, [ea BA, lad
‘um”}l.:}l D-&i- ‘-Jda I‘Iﬂﬁ'ﬁf l'zh‘.ﬁff.‘ ] J |I‘I 'J:i;rc L'_ﬂ. Wﬂjﬁ:

que
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meygr que DB: digoque el angoly apuefts CAB. ¢s agar
yne DAE. Parque i Los angalos fueran ighales ,fien-
do comprehendidos de 105 lados AC. BA. que fon
iguales 2 BA. AD. fucran tambien ignoles las bales
BC. BD (4 1+ £.) Lo qual cs contta I Hyporheiis
luegg Jos angulos Bl BAD. fon @df{g‘-mlu& LY
porque cl mayor angulo tiene mayor bale { 1. N.
luego porque ia bn‘.c_ Bl iu.:=t‘u_|.1gm'iga 111;:_3:01'_ fue DB,
fera ¢l angulo que le opone A clla BAC, mayor que
BAD. , LA

30+ Los triangulos BAC, BAE.tienen Lu bale AR.
comun g0 (gl 43 tambien el angulo ABE, 5 ef anzilo
BAE. menar, que BACs digo que [w fnms de bos dados
AE. EB, es menoy que AC. ¢ B. Porque enel trinngule
ACE. los.dos.lados AG, CE.ton mayores que AE
( $«le 1.) yenadiendo cl efpacio compn EB. feran
AC. CE- EB, mayoresque AE. EB.( 4. P.)

Y fielangulo dBE, fuere menor gz ABC. [erin en
el triangalo AFB, Lus lsdos AF. FB. menoves que AC.
€ 8. Poraue continuando AF. halla Ei en cleziangolo
FEB. los dos lados FE. EB. {fon mayores que el ter -
cero FB. ( 5. 1. 1. ) lucgo anadiendo el comun FA.
{eran BE. EF. EA. mayores que, BEEA: (4 Ba)y

orque BC. CA. e han demoflrade mayores q BE,,
Afluego BCA. (eran muchomayares que BE. FA.

(4:P+)

En entrambos cafos los lados memeres compre=
henden mayor argalo. Porque ¢n el triangulo ACB-
los eresangulos {on igualesa dosrectos, y rambien en
el :rinn% o ABE: lucgo ficndo la fuma de los an=
gulos ABE. EAB. menor que la de ABC. CAB. la
telta AEB. mayor (era que ACR: (4. R)lomelmo fe
demueftra del angulo AFB.

Si dentro del ceiangnla ACBy fe comare qualquier
sunto e Fuy [etivaren EB. B4 .0 FB.F 4. [eri Lo mif=

mo, Porque ferdn los. mefmos ]:;afus:xpiicadus i:n_
. : log




_-";;.
."-"i

4>
\ ( )
C
1))

%

S Z7)

e
- /_..
» -

(s

1S

- —

o
— gy e,

e il

-

-uﬂ_ A oy

34 . Lfﬁ. 4 -Pf&ﬁ: ?j
los ‘numeéros antecedentes, comofe ve en 14 figura.

PROPQSICION VII

Del P aralelogramaen fi mefmol
3 Vs dngolos, § lados opueftas fon iguales:

2.\ Los diametros le parten 5 3 [e parten fguals
micnte,
3 Zo wefmo es en qualquiera refts que pafla por
el centro ,bmnmr{n de los diametros.
L7 7uidrfhr¢rru feri Flrufrfugrlmﬂ 3 fi tiene
dos Ladvs pavalelosizuales.
5~ Tambien fi Tos lados opueflos fon iguales.

& - ‘Tambien fi los angulos opueftos fon igualéss
Demonftvdcion, fig. 7.

v QFa gualquieva Parnh;;"agrdmn ABCD . dizo I
20 us ladus vpueftos DA CB, fon iguales ; _']% rnq::f

L bien los angulos apaeflos D. B3y tambien A4, ¢

Porque tirando ¢l diametro AC: por fer ABDC,

paralelas,losangalos airernos [, i - fon ignales( 2. [, 1
¥ tambicng a.: porque AD. BC. Ibnpaf-aicln{s :iucgcg

fiendo AC. lado comup 2 lcs des triangulos ABC,
AD.C.y los:angulos obre la bafc 4. ighalesaf, ntom
do e§ igual (4. 1) AB. esigualaDC. y CB.aDA.
¥ elangulo ABC. ACDAy el angu'o A. quees 4, o,

AC. queest. e, luerg | ' ano
fﬂnl{éualcsf 00 1oy |ados » ¥ annulumgucﬁoa

2 Eu el mefmo paralel, : 1533
amo. 5 d. 2!
metro A€ pavee af parslel g 1 digo que ¢l dia

4 lf.:"l'n[:l”n-rn'rf £ - ! Fe
Vorque el trianculo 'AI}G. fo b st e S

e el i ha 'demoft igual
al triangulo CHA. (1, N, Huéea ¢l dFamr:::ir?:: Ep
parteal paralelogramo 'en dus

E'an' s fguales, Pela

mgi-
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mefma (erte.que en el numa. demoftrard elerians

gulé DCB, ignalal rriangulo DAB. con que tambien

cl diametro DB. parte igoalmente al pazalelo-

gramo, e

r ‘los digmetros {f parten tambien fgualmente,Por =
o

que en Jos triangulos DGC:y AGBE- los lados DC.
AB. fon ignales , porfer lados opuc(ios del paralelo-
gramo (1. N.) y tamubicn Jos angulos apuelios fu ¥ a2
y tambien g,'v.bi{1:N.) luego porqucch los triangu~
los DGC. AGB. angulos iguales comprehenden
iguales Jados , rodo lo. demis vsigual(4.1. 7:) clloes
DG,y GB.rambien CG. yGAzluego losdiamerros
{c parreénigualmence~ . :
3 Qualquier otrareStaEE.fi pafla por el cenrvas b
interfeccion de los dismervos Godigoque fe paice igpal=
miente -y que  ramhien paree igual menre al fnraiﬂln-
gramo Ac‘.q[’arquc GC, GA. {on iguales (2. 3_\:} y los
angulosalternose. o, ¥ h.d,(2.)« 1.) todo el triangulo
AEG.csigual & GEC:y EGaa/GF (4. 1) lnego EF.(c
parte igualmente : y porque ABC. ¢s la mirad del
i:mml:lug.rsma (2- N.)fi le quiramos GEC, Y en f'll
lugar fuftruimos EGA. fu igual 4 ferd el trapecio
EABF, igual al triangulo ABC. 0 medio paralelo-
gramos )
sien el qu?dr:i.trrru !A‘EC :'}.Ias lados nPﬂI‘EJ'Ius
. AB.[on pavalelosy 3 ignales y digo quees paralelo~
I‘g)vimf. Pé:'q1li GDC. ﬂB.gi‘nn paralelas iguales, ferdn
los angulos alternos f. . iguales(2eli 1) y AC, lado
comun 3 luego porque DC. CA. jgnales a BA: AC.
cc'.-mprchﬁ:nmcn igunl:s angulnﬂ j' w5 todo €5 _lgu:l
(4« 1. 1. ) DAL CB.y J0s angulos alternos ¢, o4 Jgha-
les : luegoCB. DA, fon paralclas igualess Y ACies
paralelogramo. . <3
5. sienel g;n.:rfrr'hrer.? Jﬂin.le:;fldj?:;apm;ﬂ::
AB. DCs [on iguales 5 y tambien ADj . digo qae @
paralelog simn,gl"{quuc tirado Cldia;_ncrm AC. Eiﬁ :
2

e

o

. —
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| AB.fon ignales; y tambien DA. BC. fiendo AC,
comun ytodo el trianguio ADC. es'igual & CBA,
{4+l 12) luegodos angulos ajrernos e.o. [ON dguales;
luego CB.AD. fonparalelas(2.l.1.)y porque f, 4. fon
ii_;r_mhs !trﬁ,l!-ﬂﬂ-‘ﬁﬂi Pifﬂltlaﬂ tzt 14!}'1'-1'?50 AC.
¢s paralelogramo.

s 8icnel Quadrilatevo ABCD, fon iFerrs los
angulos opuefles Aoy Cty tambien B,y Dudigo que es
pa=alelop-emy, Porque fi losangulos C.A. fon jpua-
les, v tambien D. B. {eran ©. B. tantocomo D A
luegoporgue los quatro C. B. A. D don tanto comg
quatro rectos( 3.l 1. ) ferdn C.B. ranto como dos
rectos @ luego por fer internos jguales 4 dos rectos,
feran DC, AB, paralelas (2.1 1. )y & fimelmo , por-
que D., C. fon iguales & A, B, ¥ ranto como dos

rectes feran DA, CB. paralelas , y AC. paralelos
gramo,

PROPOSTICION VIII.-

De los Triangulos,y Paralelogramos

entre fi,
1 S.f rienen igual altura, eflan s o pueden eftar cvtre
‘dus paralelas,
2 0 W teiangwlo es medio parvalelogramo,
3 . Los paralelogramos que tienen wna mefma 5 b
igual bafe, con igual altura y [t ;‘%mﬂe;_
a

4 . Los igales [ tienen igual bafe o tienen igudl
altura, y.al conrearios : ?

5 5¢ los ]"n:.:fefnfl'ﬁmfls tienen fgu.ﬁ tr‘lr‘r' el que

rienemayer dltodaes mayor yp duply el que dupla , 5 al
EonCrarioyh o . -

v] 8 Lo mefin es de los triangelos entre fi: pero. fi
. ¥
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wtriangylo tiene la bafe igusl & lade wn. paralelogras
ma sy Laalrurs dupls y0 ol contraries [era igual al pa-
Tﬁ!tiugrﬂmﬂ‘

Demonflracion fig. 8«

'1 S:' los F.:rnh:fasgr#nms AD.BC, f:'e:'fn :Ign:.frs
' alearas COw FH, digo que ellos, peftan, o] e =
den eftar entre dus Fd-'d-[rf.li. Porgue Ll_:'“'l[f
fas alruras de los figuras(e miden por los perpendictl
los CO.EH. fi lcs perpendiculos fon igpales » icrf:;
CH, CF. paralelas ,por fer eanidiffantes : h.cgf: '
figyras que rienen igual altura, fi ticnen ]JELTH.LE-L!E
la recta OH. fenecerdn en lareéta CE fino I.I.b:
nen las bafes en OH.comeo (e pueden ponct Iiu_rc
clia , podran eftarentre dos paralclas, yal comntrario.
Silas figuras citan entre dos paralelss , rienen igual
altura , porque las paralelas OH . CF, fiempre tichen
ig::aiPcrpcndiculuCU.EH.&c. LV
2 sed qualquicrs prigigulo Lo digo.que e mes
dio pavalelogrami, Porque fi AC. fe confidera para.
lela a BD. v DC & BA. ferd BC, paralelogramo, y
c| trianzulo Z. fu mirad! 7.1.1.) otra vez, 5t BE. (e
confidera paralela 4 DAL ¥ DF ?1_1_111. {cra AF.
paralelogramo. , ¥y ¢l riangulo Z. fera {u nitad
REE .
H 13 }Sﬂt“ lus f’*""[!‘{"ﬁ‘:l_ﬂ{*ﬂs :‘IIF. EC, en .I:: citfos
Taids g,r'o{rr‘. ik m:fﬁ'\u 3 P_rgmﬂ .:.lj'} AR, d,f.;. que ¢
i/ euen IF'F”“"i g!ﬂtl‘d y B I‘.".ﬂ',i.l"l enrfe dns Pdﬁtf 35 .3 3 u:;
fpuales. Porque i las bafes fon iguales, fe pucd: ﬂ]t:d-
rar lavnalobre laotra(1, Do) ¥ h“rim vha melma ba.
fe 1 y fiendoiguales lasalturas , eftarin los pavalel gra-
mos entre dos paralelas (1. N ]{_:or.ﬁdc:cnf: s PUCS , €N
todos los tres calos , losdos paralelogranios AF. EL‘._
fobre voa bate AB.y enrre dos patalclas AB. CF3
lucgo en el paralelozramo BC. los lados qpu%!gs
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CA.BD!y rambien en ¢l paralelogranmo AT, fon
iguales loslados AE. BE. ( 7. 1. 1. ) y porq CA, DR,
fon paraielas, la recta HA. entra en cllas con jgna<
les angulos HBD. HAC, ( 13. P. )y alsimefmo fon
iguales angulos HIEF HAE. por fer FB. EA. parale.
las, y corarlas HA: luecgo i de los angulos iguales
HBD. HAC. quitamos los ignales HBF < HAE. que-
daran iguales angulos FBD. EAC. (4. P:) luego porg
10s lados AC: AE. igualesa BD. BF. comprechenden
igoales angulos EAC. FBD. todo el trianzulo ACE,
ferdignal o BDF. (4. 1. 1. luegofien el cafu 1° y 28
anadimos a cada reiagulo EACFBD el comGBDEA,
re (ulard el paralelogramo AF. igeal 4 BC. y (i en el
c#f 3° de lostriangulos jsuales CAE. DBF. quita-
mos el comun DGE. y afadimos ¢] comon AGB.
refultaran losparalelogramos AF. BC.iguales(4. P.)

4 Silos pavalelogramas iguiles BC. AF eftan [o<
bﬂ‘.‘ “pHaA 'iﬂlrmd‘ il"fgu'uf' l':h._'lrf ABgiffan fque tiemen ;gnﬂ.!
alears y 3 al tomrrario. Porque concinvondo’ Ja parale-
la €D, corrard al parilclogramo AF. igual a BC.
(3. N.) luego CD. paffard por EF, v feran AC, EF,
via recta, y afsi los paralelogramos BC. AF. eftin
entredos paralelas,&e,

Al comrvaviow Silas alturasfon ignales,fe demofs
traran las bafes jgnales , tomando las alturas como
bafes,y las bafescomoalturas.

s Sidos pavalelogramos. reneh fgual bafe , el que
tiene mayoy alrira y es mayory el que le'tiene durla, es du-
Ploy e, ¥al contearin. Porque fi los parale’ozramos
AD, AL. enelegfo 37 tienen vna mefma baie AB.
contanando la paralela- COF 'y los lados AGE.
ELF. feran Iguales paralclogramos AD, AF. cncre
t.‘IUS'[JI'l'Ach:lSs[J.N,'} y porque todo AF. es mayor que
s, paree AL, (2. P ferd tambleng AD. mavor que
AL. (3¢ Py )luégo el aue riene mayor aitura cs
n;a}'ﬂl’.

En
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En ¢l cafo 2. MD. tiene doblada altura que MBs:
¥ porque MB. BC. ticnen iguales alturas M A, “AC.
fon iguales (3. N, ) luego MD. que ¢s igpall a los dos

B. BC; purgue fe compone de ellos, tera dupio de
MB. y asi ¢} que tiene la altura dupla , ¢S duplo , y (i
tripla,es triplo, &c. : E

Al contrarvio, Siconfideramos que CA. CM, fon
bafes:y CM. es dupla de CA: demoflraremos que ¢l

Paralelogramo CN. esduplo de CB. porque I, v
AN, [on iguales(3+ N.) y CN, es jgual ddos dos CB-.
AN. porque te compone deellos (2. P ) luego CN,
es duplode CB, yafsiquando la altura esigual s el que
ticne labafe dupla, es duplo, y el que tripla 5 ¢s trip.o,
&c. y elque la tiene mayor y s mayor  &c. s

] Lo mefmo'es de lastriangulos entre fi Todo lo
quec le ha demoftrado de los paralelogramos en los
#am, 1.3 445 5. (e demueltrade los triangulos entre i3
porquevn triangulo ¢s medio paralelogramo (2, N.,)
de donde fe infiere , quefi dos triangulostienen 1 ual
bafe, y altura foniguales, 7 al conerario 5 {ifon iguales,
Y ticnenigual bafe , rendranigual aleora: y fi ticnen
igual altura tendrin jgual bale .S tienen igual bafe, el
que tiene mayor altura ,esmayor s ¥ el que dupla, es
duplo,&c.y {i tlenen igual aleura, elque tiene mayor
bafey ¢smayor , y ¢lque dupla, €sduplo, &e,

Pevo fi g triangulo ticae fgaal altura & lade vy pa=
valelogramo , y tiene la bafe duplazy fi euwieve ignal bafe , ¥
La alruva duplafera igual al paralelogramo,

Porque en’ cl.cafo 2. i fobre la bafe CA. eflin
el triangulo CAD. ¥y el paralelogramo CB. s
CAD. la mitad de CB., ( 2, N, ) ramblen. i la
bafe CM. del triangulo CMD. es dopla de 19 bafe
CA:con la melmaaltura CD. ¢sel triongulo CAD.
la mirad de CMID. (6. N.ylnego el triangulo CMD.
y el paralelogramo CF. foniguales(3. P.) de la mef-
ma fuerte i CD. fe confidera como bafe, y laalwra

CM. esdupla de CA: ferd el triangulo CDM. j_n__;u;xil
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| Al paratelogramo CB. porque ¢ada vnoes duplo del
triangulo CD A vwm 2.7 6.)

Al conerarios S el triangulo CDM. fuere iguajal
paralelogramo CB: ¥y tienen jgual bafe CD. vendry |q
altura CM. duplade laaltura CA: v fi tuviere doblady
altura rendrd igual bale 5 pero fi CM. fe confidera cow
mo bafe » ¥ ficre efta dupla que 11 bafe CA, del pa-
ralelogramo CB: tendra Igualaltora CD: y i rovie-
req igmal alrura CD.la bate CMadel triangulo ,ferd
dupla de la bale del paralelogramo CA.

Las _co?_l"cqucncias que de efto fe pueden inferir,
aunque {on faciles,{e veran mejor enla prop. 1,
libro 6.de Euclides, i A

Prope47+3 48 e Enclidess

Tienen fu lugar en el [h. 2, prop, 4. POrque tratan
de laspotenciasde iaulim:ru. Frofi 4 ROR

Fin del Libro 1.

..'Il.l"

; _1 2400 :1-1
- R
'DE EVCLIDES:

L

- Dela potencia .de las linéﬁs.‘

d‘é:.ll
) moitrara en cite libro 2* de’ Encli.
St des’, del'Quadrado, Y Redangulos,
i) | cooviene rambien al“rhombo |y
rhombuides, ¥ 4 105 triahgulos que’
fori fus mitddes (8. 1. 1,) Adyierto
' Elto" en comun , porque 1o (ed ne=
ceflario repetirlo defpues en cada propoficion.. '

r— N 'potencia de las liheds (& explico en
-’epl Prd&:hialri-‘.'l'gdn”la‘ @32 e,

Tiene efte libro qﬁm'n Propoficiones.

Prop. I, De la dinifion, de ynalivies veCle en quale(quie
rédos partes. ‘, _ ;

Prop. 2, De ladiunifion de vua lines veCla en dos, parte
defigrialess :

Prop. 3. Diuifion de wng vella en dos partes fguales s
endus rlfql_rfgn.;l'c;, -

FiOP- 4. De ls r[JfJI'r.'J"u't'n de Lo j'_,rf?, de los frﬁ"ﬁﬁfﬂlj
veCtangulo yobtufangulo , ¥ acutangalo, oo

e
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A LT
De la diwifion dewrid re€taen qualef-

quiera dos partes.
S RO T A Bty bt ST
= i A A i Ala, 51 |
1 EL Quadrado de toda s e Tgual & Tos velangy -
4 gutos de roda, y de los mefmos fegmenys,

2 Tambien & los quadrados de las’ paree
# dos veflangulos de las melmas. i 14

3. Tambien gl veClangylo de toda sy wm {r.,gmm;g

con_el ‘quadvade del otrg fegmenro , mas el veCtangulode

los dus fegmentps.. .

4. El Quadvads'd

J.i;éng J quadrado de wn

A aF e D P |f.
Segmento 5 enigudl a dos ffq'p_ ulos de roda , 3 del mefi

mo fegmento con el quadrado del orro [epmienros

TEL Réchagals de taild 5 o [oants e faust
al 5w¢¢r,rl_dn del mefme fegmento ,mas el veCangulo de
los dos [egmentos, ; :

Demonflracion, fig. 1. 1ib, 2,

-0 A rtrﬂ-i AR, ?1.3 dividids en qualef[quiera dos
partes con el punto E.digo que c?qu'dﬁrd'da
o .y detods la vefla AE.es igual '3 Los yellan~
gulos ARE, Y BAE, que e formdn de tudalalives ;5 de
fus partes,
Formen(e 1os angulos A y B. redos. v AC. BD.
}':‘51{1 iguales @ AE:y junta, CD. feran AB. CD. igua.
.70 1,) YAD. ferd el quadiado dé rodata reta
Bty confiderando ER. para‘ela a BD. 'y A€ (era
R. el re@angulo deroda la linca AC. 6 AR. yAL:
{mnh!cﬂ ¢l rectangulo ED. ferd de toda 1a iinea ED.
O B4A. yde Ia pactg EB; luego ¢l quadrado AD. de
to-
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toda 12 lined AB. esigual i losrectangulos ARED!
Jrmadosde toda reétayy de fusparies,porque fe con-
pone deeilos(z.Pu)p ol
- Lo méfmo fe, demofkrard s aunque la'recta AB.
{e divida en tres ; O mas partes. . !
Confebtario. Sidosredtas' AB.-AC. fon defignales,
yla reéta AB. fola fe divide : el vectangulo AD. for=
mado de lasdbs, ferd igual 3 losre@anzolos AR ED:
formadosde todala recta AC, y de las parcesde ‘AB.
porquefécompone de ellos. :
Lo mefmo militaen ¢/ Rhombo, y Rhomboides
comofeveenlafiguraliguicnre. . '
2 Silavelts A8, eftq dinidaen Evdigo que el qua=
drado A D, detoda It veéla AR s fgﬂn'.i' a fus dos gladras
dos de las pavtes AE. EB:y i dus veClangulos AEB. de
las.mefmas partess
Sca AD. clquadrado de AB: y tomenfe AF. AE.
iguales: ¥y ER.EG. paralelasd ADB. AC:y {eran AL,
Fd.CRoy AF. EH. BG. ignales entre i( 7. bix ) ¥
tambien EB. HG: RD:'y (i 'de las ignales AB. AC.
quitamos jguales AE AF. quedaran isuales EB. FC,
( 4+ P.)con que fon iguales EB. HG. RD. FC. HR.
GD, (7+)- 1.) luego HA. esquadradode AE: y HD.
quadrado de HGvque cs EB. y HB.es redtangulo de
EB.EH. 0 EA: y HCU es reGangnlo de HE. FC.
que fon AE. EB: luego ¢l quadrado AD. de toda la
recka AB. ¢s igual ' los quadrados HA . HD. de las
partes AE.EB. y dlosdosredtangulos HC. HB. de las
mcl'm‘as partes AE,EB. porque e componede’eljos
2.9
( 3 8f laveila AB,efts dinidida en E. digo que el
qrmff.f:fa ADode toda lavelts AR ésigual ul r:ﬂangutu
BAE.de roda la vecta BA, 5 del [egmento AE: mas al
qumfﬂin del otro ﬁ'gmcnm EHt mds al rcﬂnugufa de las
partes AEE,
Porque AR. ¢s re@anguleo de toda "AC, que es
: Faz AB.
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44 Lib.a ' Prop.x)

AB. y dela parte AE:yY HD. es quadradode HG o
EBiy HBoesreQangulode Jaspartes BE.EH.G s EA.
(2.N )uego ¢l quodrado AD. es igual-alosredan.
aiilos AR, HB ¥ alquaarado HD, porquefc conipo.
ne de ¢lios (2. I TR - 1

Afsimeimo I¢ demoftrard , que el quadrado AD.
es igual ﬁ;l'iis rectavgulos BR« HC. y quadrado EF:
cfto es 'y a losiruétangulos AEE, . -
dode A 1 yal o . ]%Eﬁ : '-qu?dm-

4 8/ larecla AR, efli dinidida en F, digo que ¢l
quadrady de toda AL con ¢l quadrado de an fegmienro
AE.es igual ados reélargulos BAE, de tada y 5 del [ep=
mental +F conlel gradvade FE. del orve [egmerro,

_Stlpl‘.'cﬂi_l Ia mitma confiruccion , los reétangulos
AG. AR. (on de toda la linea 2 B. o AC. y del vn
fegmento AE. 0 AF: luego porque AG.LAR. inclus
yelhlos Gos tectanguloy HE. HC. y dos ' vezes al qua-
drado. AH. & les aBadimos el quaaradge HD. ded
otrv. legmento. EB. excederan a' rodo el quadtado
4D en vo quagrado AH; luego ¢l quadrado AD,
conel ouacrado AH. es igual a los dos redangylos
AG. AR.con ¢l quad:ado HD. ¢

5 S0l recla AB, ofta dividida en E. digo qui il
veclangulo BAE, deroda , 3 de ¢f Jegmienta AE, es igual
al er:;iudm del mefma [egmento AEs 5 al ridiengile
de ks dos ez mertes AE.EB,

Porque G las perpendiculares AF. EH. BG. fe
tOmian jgusics al fegiuenio AF: lera AH. quadiedo
Ge Ak:y LG, rediaigulo de los degmentos BB, EA.
o EH: y AG. ridlasigulo de toda ABs ¥ de ¢l cg=
mepto AE.0 AF: lueso el rectapgulo AL e toda,
¥ el jtf,mmw AL, «sigual ai quadrade A4, y al
rectanguly LG, clio c5,al quadradode AE. y al rec-
gt AR D, porgue fe cempone de ¢lios 2 P, )

ﬂ,"w' frh‘.l".u.---;_-rqrrm Hvarz , Que ¢l 't‘ifiﬂ'I'l_':‘,Lllln ABE.
que-¢s BR g5 igual at quadrado de L. qug.es HIN

. val
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y al re@tangulo de AE, EB, que ¢s HB. porque fe
componede ellos,

PROPOSICION IL

Digifion de la reEaendos partes defi-
guales,

t L quadrado de rode , e5 igual & 4. veClanga=

E I;j; de las partes y con :%' quadrado de [u

dfftrrnc:'l_ £

2 Los dosquadrvados de las partes , [os r'fmf_fﬂ &

dos retlangulos de las wmefmas 4 con el quadrado de [u di's
j-‘grenm’l.

3 T fonlamitad del quadrado de evda, con el quas
drado de s rl'rf‘f'.:'rr#-r.‘i'd. Eﬂ:ﬁ o T ¢l qri.{-;fnin".:a de teda 5 con
el quadrado de la diferencia,es duplode los quadvadus
de laspartes deliguales,

El quadrado de la pavte mayer yes igual al qua-
dvado de la menor 5 conel veclangulo ae coda la Liveas ¥
de la diferensia,

Demonflvaciin, fig. 2.

1 [ la vefls AB. efta dividida defignalmente en

E.digoque ff?u.sdruda de tods AB.¢s igual

i 4. rectangulus AER, de las pavies AE.

EB.con el quadrado EN. que es difevencia de las mef+
aiks PaTTes,

Sea AD.quadrade de AB, y tomenfe AF. BN.
BG. CO. CR. DL DM igualesa AF:( eftas ignales
le quitan de las jguales AB, ED. DC. CA. queditan
igrales EB. GD, LC. OA.( 4. P, ) y rambien EN.
GM. RL. OF.(4. P+) y tambicn EN. HS. XZ.¥ }I;J{E
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| FIX :SZ por fcr lados opucttos-en 10s paralelagramos
(7.)+1.)conque GL. LO. OE. fon. redtangulos igya-
ll:ﬁ i E{;. fﬂtﬂlﬂdu di-'- lﬂ.s Pﬂf:{!ﬁ EEr }r‘ ].-H- q“{: &5
EA.y HZ; e gquadrado de HS. que €5 EN. difcrens
cia delas partes: luego el quadrado AD. de toda Ja
recta ADB.es igual aos 4, rectangulos EG. GL. LO.
OE. yal guadrado HZ. porque lc componc de ellos.

2 50 la retla AB.gita dipidida d. figualmente en
£, aigo que los dos quidrados AEs EB [on iguales i dos
veClangutos de AE. EB.con el quadrado de [ diferen
cin EN.,

Porque fupuefla lamefmaconftruccion , ferd AH.
quadraaode AE.y EM.quadradode EB:y los rectigu.
los AS. NM. foniguales al reétangulo EG. que es de
las partes AE.EB. porque todos (us lados, y angulos {e
pueden ajultar (1.P.) y HZ. ¢s quadrado de HS. que
€s EN. diferencia de las partes como antes: lucgo
los dos quadrados AH.EM. fon izuales & 10s dos re.
ctangulos AS. N M. con ¢l quadrado HZ. porque fe
componen de ¢llos.

3 Silaveta AB. ety dinidida defigualmente en E,
digo que los dos quadrados de AE, EB. fon |4 mitad del
quadrads de rods larects AB. con el quadrado de EN . que
es difevencia de las parres,

Efto es, que el quadrado deroda ls vefla AB, con el
li"M-'.I'r.J:J-? de [s dr:ferfucf.:l. EN.es JuFfu de lus gnadrae
dos AT EB. AL

Supeita lame(ma conftenccion , continuenfe FG.
Yy OM. que GP. y M fean fzualesy HS. o EN. con
que: (era MP. Quadrmn de GP. queses la diferencia
delaspartes EN. yferd jgual A HZ, (1,P.) v los gna-
tirm..-r.lang:‘:m?_ FN.NI‘»% MR RFiferanentee fizua-
aesporajuflarfe (1. P. ) ¥ poratie les «dos reéftananlod
FN. M, con t:l{qu:l.drm!up H},.-It:-ri ignales 2 lafdﬂs
qradrados AH YEM. (2-N. ) lds-otros dos rectangulos

“MA: RF. con el quadrado MP.feran otra vez lguales
- a 105
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4 108 dosquadrados AH. EM:luegolos 4, rectangul o5
FN. NMq. MR. RE. con losdos quadrades HZ. MP,
con tienen dos vezes A los quadrados AH. EM: luego
porque IiOSq..rL'&ungulﬂSFN.NM. MR. R'l‘:}’ los dos
(uadrados HZ. MP. fon ignalcs ai--»-.lnud{agﬂ- AD, ¥
MP.(2. P,)el quadradoAD, de toda jarecta AB con
¢l quadrado MP: que esde lagiferencia de las par:cs,
conticne dos vezes alos quadrados A, EMyy afsi
€5 fudoplo : ypor cunﬁguicutclosql::aur:dus dec AE.
y EB.fon la mitad de'los quadradosde AD.y EN.

4  Silarelta AB.efla dinidida defigualmente ev Eg
digo que el quadrado de la parte mayor EB. e feualal
?Hdrfrm'fn de la menor A‘E.;ﬁ;a el ref}mr'iga de roda s

i : i 1 asparres ;

X f-'E‘Tn.l-”;f ﬁﬂf‘:fi;‘rﬂ%{;i:s;ﬂé;ﬁa rm:ZIG, fon Jgualesios aua=
drados AH. NG. y tambien Josrectangulos ZG. ZR.
(1:P.) VEM esquadrado de EB.luego porque elqua.
drado EM. esioual & los re@tangnlos EZ. Z.G. con ¢l
quadrado GN pucs fe capone de ellos, fi en lugar de
ZG, fubflituimos fu igual ZR. ferd EM/igual a EZ.
ZR.aque fon EL: con el quadrado GN. (4. P.) luego
EM. quadrado de la parre mayor EB. esignalalrec-
rangulo EL.de toda la refta ER. que cs AB. y de
EN,dif-renciade losfe menros AE, EB. con el qua.
drado GN. que es AH, quadradoyde la partc me-~
nor AE.&c.

PROPOSICION IIL

Digifionde la rectaen dos partes jgnales,
ydos defiguales.

L quadvado de la mitad de la Tincd yes fgnal
sl veflangulo de'lus pavtes defiguales 5 con el

qnadradodel fegmentg intermedios ';‘_ o
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2 Los quadvados delas partes defiguales § exceden
i los de las iguales, en dos quadrados del Jegmento ina
rermedio. g &
5 El quadvado de rods, es :}ud 4 dos veCtignlos de [
partes defiguales 5 mis dos quadrades de las sguales y mas
dos quadradus del fegmenta intermedio,

gl quadrado de tods 5 es quadruplo del qﬂ.iiud
de f:-m'rd J:fn“n:sl- b ;

Conflruccion, fig, 3«

N la fig, 3. del Iib, a. 12 recta AB. efta dividida
igmalmence en E,y defigualmente en N, las
partes izuales fon AE. EB. las defiguales AN.

NB. y el fegmentointermedio EN. formadael qua-
drado AD , tomenfe BG. DM. DL. CQ. AF« ignales
aBN. y BO. AT. CR. igualesa BE., viidelasiguales
EB. BO fequitan las ignales N . BG quedarin iguas

les EN . GO. tlerigualus BN HS, X1y ranbi
GO. sl. HX. imas paﬁuqlw._:,rarnus{'; i % e Hl
quadrado del legmento intermedio @ y EQ. quadrado
de la mirad EB.y AS rectangulosde las parces defis
guales AN. N5, que ¢s NB;y NG.auadrado dela
parte menor NB, y AZ, quadrado dg la pacte mayor
AN. efto fupucitoy

Demoflrdciun

1 ‘goque el quadvade EO.de ls mitad de AB.
D ﬁ?‘guiu!rrﬂdnguin Ao de las-parres de=
guales AN, NE:masel q:mlrmju Hi, del
.{"-'E"“"‘fﬂ ittermedio Y0 EN.
Porque el rectangulo AH, esiguala NO.(1.P.)
Y anadido ol coman HN.  ferd todo el redangulo
Ade igudt al gnomon HNBO: y porque el gno-
mon HNBO. con el quadrado HI, es ignal al quadrz-
a

F L) ef s iy
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do EQ, que dé cllosfe compone , fien lugar del goo.-
mon HNBO. (ubf{iculmos ¢l paralelograme, fu igual
AS, fetd el quadrado EO. igual al re@tangulo AS.
de 13s partesdefiguales,y al quadrado HL. del fegmen-
tosintcrmedio ENL

2" Digo que los dos quadrades AZ. NG, de las
partes defiguales exceden & lus dos quadrados AX, Xz
de das parres iguales endos q:;.:dr..':fns XSe X Z.del Jeg-
menet intéymedso EN,

Porque le reftangulo QR, es igual & EG. (1. P.)
Y 2hadido clefpacio comun QE. feran QE. EGoran.
tocomo EC, que fe compone de los des quadrados
AX. XC, delaspartesignales ¢ Juego porauc los qua=
drados’' AZ. NG. de las parees deliguales, exceden
QE. EG. en [0 dos quadrados SX. XZ. tamblen ox-
ceacran AZ . NG, a Jos quadrados AX. XC, de las
partcsiguales en dosquadrados $X. XZ. del fegmena
tointermedio EN (3,P.)

3 Digoqueclquadrado AD.de toda yes fgual & los
dos quadvades AX. XC, de lus parces iguales y mas & [os
dos quadrados § X, X Z . del [eaments intermedio ,y mas §
a dos rechangulos A5.de las partes defignales,

Porque ¢l reétangulo AS. fe demiofird igual al
gnomon HNO, (1. N.) y cignomon ENOQ, esigual &
OLP, (1.P.)luego dos redtangulos AS. fon tanto co=
mo el efpacioNOLP, (3. P.) luego porque todo e}
quadrado AD.es igual a todas las partes de que (e
compone AX, XC.XS: XZ.y HNOLP, (2.P.)terael
quadrado AD. i':'-“al. 3 lo$ dos quadrados de 1as parces
iguales AX. XC.y 4 los dos del interfegmento X§;
XZ.mas 2. redtangulos AS.(3.P) i

4 Diga que el quadrado AD. de tods 1s lined y ¢s
quadru;":'a del qmm’r-it o AX, de ls mitad AE.

Porque ¢l quﬁdrado AD. ¢s igual alos 4. quadras
dos isuales AX,BX.CX.DX. (1.1.) luego ¢s onadend
plodecada voo.

G PRO<




Lib.z JProp. 4.
PROPOSICION 1V

Dela potencis de los lados en los trian=
gulos.

A bafe opuefia al angulo ve€lo , puede tanto cod
i !U‘S d{}.‘l tﬂd"a‘.
2 Labsfe opuefia al angulo obtufo » puede mas
dasdr:ﬂn!mgﬁh! deym lado 35 [u continuacion hafta el per..
NI T -

; 3 Labafe opucfia al angulo agudo 5 puede mencs
dos reCtangulvs de vn lado, » de [w [egmento entre el pere

pendicalo , 3 dicho angulo dgado.
4 Si ans bafe puede tanto como los dos ladus , el

angulo opueflo , s veélto s fi puede mas yes ebrufo: fi puede
mienos 5 3 agudos

DEMONSTRACION T.

Laming vltim:s fig. 1.

EI triangulo ABC. tiene el angulo Buvetlo:digo que
' labafe 30 lado opuefto, AC. pucde tanto como los dos
) lades AR. BC: efta cd 3 Que el qundmda, de AC. es
igual & los dos quadrados de AB. EC.

Continuefe BAD. que AD. BC fean iguales 5 ¥y
fean DH. DL. dosquadrados ignales. de Dbz toman~
do GE, HF. DM. PQ. BN. i_uales a BC. (c tiran las
rectas,como fe ve ena figura.,

Porfer jguglesDP.DB.BH.&c. Siquitamosizua~
lesD M-Pﬁ\.li(:.&c «quedarin iguales AB. CH . FG.
ED. MP QL. QD ON.NL./4.P.) ypor ferlosangu-
s RL.D B.G.Hregtos iguales, y comprehendides,

AR
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delznaleslados BA. BCa DE.DA, &c. los 8, trian™
BUlos g,e.e.g.b.d.b.fderd en todo igualcs{ﬁl, 1,)yper-
qQueel angulo B, ebrecto ylos dos CAB: BAC que ¢s

DAE.hazen otro recto(3. L.1.)y porque lostresDAE.

EAC.CAB hazendosreétos(r.).1.)lera EAC recto,
yalsi meimo le demoltraran rectos E.T C:yAF, con
angulos rectos ,y lados iguales , ferd el quadrado de
AC,y DU. quadradode DA que es BCiy OL.qua=
dradode ON, quees OB,

Lucgo fi de tos'quadrados ignales DL, DH. quita-
mos los triangulosizualesas, ¢, ¢, g . de DHay b de f. b
de DL, quedara el quadrado A¥, jgual alos dos qua=
dtados DO, OL. elio ¢5, el quadradode AC, iguald
los quadrados de BC. y BA, :

Demunfiracion 2. En la jig. 4 del 176, 2 Seaclangu.
lo ABC. reéto’s ¥ formefe ¢l quadrado DH.como an-
tes,y BR. feajeual aBC. HF &c.y AN BL . CM.EL.
paralelas a los lados DB DGy fedemofirarinlos 8.
trianguios a. b: ¢. d.e. f. go by iguales comoantes DL,
es quadrado de ED.qbe esAB.y RC. de BC. v AF.
de AC. y porque el quadrado DH. excede 3 los dos
quadrados RC, DL. en los 4 trianguios & b.c.d. yel
mefmo quadrado DH . excede al quadrado AF. enlos
4. rriangulos 4. ¢, e g dgualesalos 4.primeros : lnego

orque AF, y RC, DL. (on igualmente excedidos de
DH. fon ignales(3.2.) con que AT. esiguala los dos
RC.DL. . _ |
pemanfivacion 3. El quadrado AF. esigual al qua-
drado ML, y alos4. triangulosh, d, f. b. tambien los
q adrados DL RC fon igialesal giladrado ML,y &
otrosy tiiangulose, f, gan, iguales alos4 primeros
por componerfe de cllos( 2P, ) Iuego el quadrado
AF.csiguali los dos quadrados DL, RC:(3 P.)
Pemmifivacion 4. 103 triapgulos vl g, fon jpoales
b.4: Inezo anadido ¢l efpacio comun ELO. CAE.7&-
fltard de ynd parte el quadrado-AE, y-de otra 109
G2 quie




Lib. %, Propy4 ]
gt;adrﬂdl?s RC DL.y fera AF.igual & losdos RC.

il P ! :

]fi:a;i.un f.?:ﬂ;a; 4+ demonflraciones, para convencer 4
losque juzgarenque clta propoficion no (e podia de -~
smofirdr fin dependencia dellibro 6, fino por las pas
ralelas, como la demueftra Euclides.

2 Enialam vl fig.2. feael triangulo ARC, ob
eufangalo 3y el angulo abtufo R continuefe wno de {fu s lau
dos ARL. 7 [eaCB. [u {’crfcnd:'w.l#n Digoque el qit=
drads de AC. excedea los dos quadrados AR, RC, ep dys
yectargulos ARE.

Sea BL, quadradode AB. y BH. de BC: y toman.
doEG, igual a BR (ean RZ. GE.parajelasd BD. BA.,
y lera FB. quadradode RB. y FL. quadrado de EF.
que es AR, Enel triangulo RBC. porque el angulo
B estedto, es el quadrace de RC, igual a los dosqua-
drados BF. BH. (1. M.}y ¢lquadradode AR, esFL:
lueso los dos quadrados de AR. y RC. fon tanta CO=
mo FL. Fi. likl.y en el triangulo ABC. Por fcr el an-
vulo B. recto ¢l quadrado de AC. es igual 3 los qua.
aradosde AB.y BC. (1, N.) quefon EL, y BH: ﬂm.
g0 porque los quadrados EL. y BH. excedena 1F.
FB. BH. endosrectan ulos EA. ED: tambicn elquae
drado de A G, excede A los quadrados de AR. RC, en
Eﬁus ;:?aniufln[i lf.ﬁ ED, que fon 2. rectangulos
ARDB.por (er KF.RB. iguales : b
YEGA RB.&en )+ S LRMUEEEARR,

'3 En I‘-Ill' EE'3 lam- ‘r]tg ﬁ'f fﬂ'ﬁ'.".lgiffﬂ AS5Cs filﬂﬂ,'
'f angulo 5, agudo , fi de wno de los urvos dos ﬁngnl’ﬂs fe
tiva al lado opucfte w4 Perpendicular CB. digo que el
an dradode AC, es menoy que los dos quadradis de AS.
SCuen dos veétangulos ASE de vodoel lado A48,y deel
Jepmenta &g, :
_ S«a BH. quadrado de BC.y SL.de AS.y SE, MD.
jg -alesaSB.y FE: MN.EN. paralelasaSA. SM: con
e feran DN ¥ §G« quadradosde BS. y GL, de EG.
que
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que es AB. (7, |, 1.)y AF, EN. reGangulosde AS.
OF, qucesSB. por fer el angulo B recto en el trian~
gulo ALC. elquadrado de AC. es igual 2105 quadra.
dosde Al BC.(1.N,)quefon LG. BH: ¥ ¢n el trian=
gulo CSB. por (eér ¢langulo B, redio, 31 quadrado de
CS. es igidl 4 losquadrados de BC. BS« (1o N+ ) que
fon BH, DN. luego los dos quadrados de AS. ¥ oC.
fon igualesa 1Sy BH.y DN%uego porque LS. lll‘:f-
VDN, excedend ' LG. BH.en los os-rcﬁ::;ngulos AF.
EN. tambien los dos quadradosde AS SC. excedes
ran a| quadrado AC, en los dos rectangulos. AF FN.
quelon 2.rect, ASB, conque AC. puede mcnns,_-ﬁ;f_:.

4 Sivna bafe purde ranto como los dos 'bﬁ"ﬂ";:ﬂ“
uugz} loopuefla ;ferd veclo's i puede misy ﬂﬁmﬁi‘ﬁ_ M08
agied i, el o i B .
: Porque fi1a bafe puede ranto como’los: lados, no
fera elangulo ‘agudo, ni uhn:l‘tﬁl. 3.NAh prede mas,
no ferd reéto s nj agudo (1432 N-) i pucde menos, no
fera recto, ni obtulo( 1, 2. N.) luego , &¢,

S L B LR

Fin del Libro "ifé :
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gl 5 Del Circulo,

N efte libro tercero, trata Euclides del
Circulo, y firs propriedades; ¥ aunque
las propoficiones '3 5, 36,y 37. peric.
hecen al Circulo, lasdexamos para e
libro 6. donde tienen mejor lygar , y
deexplicaran mas facilmente, porque
Peftenccen & la proporcion,

Las propoficiones del Uiro 3. fon 5.

Prop. 1. De las velas de 5 :

Prop. 2, De las cuerdas ’n:r,::frn;; 5
Props 3. De los angulos ey ol C
Prop. 40 D¢ los Civeulys
Prop. s. De los Civeylos
Prop, 6, De los Cireyly,.
Prop, 7. De ls veély Tap

civennferencia;
s ¥ [egmentos,

frenlo, e
COTICENE I pas.

que fe covran,

t{""" ﬁ focets

gente del civenlo.
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PROPOSICION 1.

Delas reitas de vn punto 4 la circunfe-
rencia.

1 Sr de wn punto dentro 5 b fueva del Civeulo , feric
van rechas o la civewnferencia congaua ;la que
pallis por el cenrro s es lamayar 3 3 La mas. pro-

Ximayes mayor que [4 mas aparrada, ;
2 T Jolasdos up»q]ia:sj_:m iguales s con que fi de an
punco falen tres iguales ;5 [era el centros 2t

3 sidewn punto fuecadel Cirenlo fe tivam veflas

a la eivennferencia convexa s laque palla por el cearroses
_Id-dmfﬂ'ﬂl‘ 3.9 lamas proxima s menur que |a mas apars
Cadds

4 T [olas dos vpueflas fon igualess

Demenftracion, Dige 1. 1ib 3.

I S eaelcivenlo EFH. ¥ v punto A dentrn, o fue~

i del circilo yyelcentra U:_rfrr.«af—f Las reChas

ACG. AF . 6. AHux lagivays ferencia concas

jd. T?I'g“ 1, que AOu4 qufpaﬂ:i,ficrr[ Centroyes la mayer
¢ rodas, 4 ;

Delde el centro O.falgan OF.. OF., &c. Porque
OF. OG fon radics iguales , (i fe anade el pedagaco=
mun AQ: ferd ACC. 1antocomo AGF, (4. P.) ¥en
el triangulo ACE.lusd s lados AQ QF. fon mayores
que AF.(5.1-1.) luczo AOF, s tambien mayor que
AF.(3 P.jalsimeimo AQG. que es A OE. fedemora
trard mayorque AE:luego AOG, ¢s Jamaxima.,

Dign 2. que i AF, ¢jts mas proxinia o la maxims
daG.qieAEwferk AFomayor que AE, e
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Porque en los triangulos AOF, AOE. fon jguales
los lados AF, AE( y ‘AQ. comult { peroc| angulo
AOF. mayor que fu parte AOE, (2. P.) luego fa bafe
Opucita AF, es mayor que AE.(6: L 1)&e, ,
%) 'S«!"fiﬁ"b AH, dfﬂl‘ﬂ-‘. "g”"lmgfﬂc de | !'ﬁdt’l'mﬂ
AOG.efto esafi los arcos GE.GEL [un iguales, Digo 1, que
AF, v AFL fon iguales,

Porque fiendo iguales arcos GF. GH, fop iguales
losangulos FOG, GOH. (10, P.)'y tambicn fiss can,
plzmcros al femicirculoFOAHOA (1, . 1) licgo por
Quie en fos ceiangulos FOA. HOA. fou iguaics lados
OF. Ol y AO. comun, ¥ [os angnlos cowprehendi.
dos AOF. AOH. fera todoigual(4. 1.'1,) y asiAF.y
AH.fonignales.

D go 2. quc no puede auer otra lines igual § AF, Por~
que ficae entre FG. 0 GH, diftara menos de AOG. y
ferdimayor que AF. y AHz y ficae fuera; diftara mas,
Ylera menor: luggo lolas dos pueden (er izuales en.
tre b jperofe pucden conliderar oreas dvs aa ores ., o
mcenoresue Illﬁ pfimcm_s 3 i.:l_-'Il‘rt_: 5 Igl 13les = cluere e,
que puede aver infinicas | que cada dos fean Iguales.fin
Queadmitan otra terceraizoal, -

3 D;'Eﬂ 5. que _ir‘gu:"{f“”ij’ fa ft'ﬂl tres lineas fpudles,
r&.r ceurro § no uera ¢l ¢ ; s
{iu falir dun;lg:?al:S{z.N 9 Al R oo pudies

10 Sielpanto AL oy fueva'del Cveulo s 5 e tivan
veclas AL, AN AP, § fu;:'{ém:_fcrmcfu cnnnc.\:i ;r:r AT,
Eﬂ:ldll'fflml!ifﬁ ?‘f‘ﬂpw eleentrg 0.digo Lguees laminima de
rodat,

Porque confiderada quy Iqiiera orra AN y tirado
¢l radio ON.cn eltrianghio AQN . los dosiados ON:
NA. fon mayores que AQL (5.1, ) hiego (i-da d=(i-
guales ONA. OLA, quiramos 1og radio ienales ON,
OL .gbiédara NA. mayorgug AL, (4,0, Mivego i AL,
€5 MENor queqnalquicra otra, fera 1a minima,

Pigo 3 que i Andijta wenos de la minims A L. que

1 AFI
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AP, efto es fi el aveop LN, et :mam'-r que LP, ,ﬂ*r.":. AN
menny qre AP, e,

Porquc confiderados losradios ON . OP. por eftar
¢l punto N. dentro del triangulo A OP. 10s dos Jados
ON. N A. fon menoresque OP. PA. (6. s 1.) lvego
{iquitamoslos radios igyales ON. OF, quedara AN.
mcenorque Al (4, P.) yafsila mMas proxiiua ; €5 Mew
nior que la masremorta,

4 & AM. AN, diflan fgnalmenre de lg minima
AL: 5 los avcos LM, L. s los angulos MA L. NAL,
Joniguales: Drgo 1. que AM. AN, ferin iguales.

Porque ficndolosarcos LM.LN. iguales,fon jsua-
Ies los angulos MOA. NOA. (ro. P-)y los lados , &
radios OM. ON:y cl lado QA -coniun 4 losdos trian -
Bulos OAM. OAN: luego todo lo demis cs igral
AM.AN, &c.(4.1.1.)

D:'Er;:'..qru Jola AN, puede [er ignal 3 AM. Porque
qualquieraorra ,fi cac entre LM. & LN . ferd menors
¥ fi cac fuera, feri mayor(3.N.) luego folas dos ‘pue~
den feriguales entre fi, aunque {e pueden confiderar
infiniras, que cada yna tenga otra igual , fin que jamas
puedan fer tres iguales.

PROPOSICION 11.

De las cuerdas , arcos ) fegmefr!b.r.’

X TU_J" r"‘ cucrds cae dentro del Civeulo 30 las
Igidles cortan iguales greos » 7 al contrariy.

2 El dismetro Perpendicular i la cuerda | parte

igualmente cuerds » aveo ) Jegmenio , v “al contrario.

3 Los diamerros folos fe  pueden pareir iguals

menies

H 4 Las
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4 Iuscuerdas que igualmente diftan dekcentro., fon
gualessy al contvarios
§  Laque penos diffsdel cenrro, es Wayor; 5 cortd
mayor dico , 3 [egments , al Conrrarios
G Lomefuoes en dascivcalos guales. :
2 Losarcossy cuerdas entre dus paralelas, fom iguaz
les,y al contravion c :
Demonflracion, figs 2.

N ol Civeulo CNM, [es E[Mi'fjn‘n'rm cierda
N M. digo que cae roda dentro del Civenl,
Porque tomando en ella qualquicra pun-
to Z. ¥ tiradeslosradios BZE. BN+ BM. en ¢l trian~
gulo lfoceles BNM. feran iguales los angulos N. M.
($+l+1.) ¥ porque eneltriangulo BMZ, clangulo ex-
tetno BZN, es mayor que ¢l interno opueftio M.
{3+, 1+) lera rambien BZN. mayor que N. (3. P.)
luezo en el wriangulo BNZ, ¢l lado BN. quc ¢s BE.
feed mayor que BZ. (3 L1.) lucgo poraue el punto E.
clta en la circunferencia , qualquiera punto Z, ailia
micnos del centro, y cae dentro del Circulo: yiitcdos
los puntos d¢ NM. caen dentro , toda ella efia
dencro. :
f.'wra?'{!I"E"ﬁ‘fﬂlcnmu ignales avcos , 3 [egmentos.
Porque fi FE. RC. lﬂucucrﬁas iguales , {e aiul%ari'.t EF.
con RC. { 1+ P+ )y tambien tode el arco ESF. con
RHC. por fer rodos los radiosiguales , y ¢l fegnicnto
ESEGE. con llllljl}ii:lucgu todo s igual,

4§ conerarive Sl losareos ESF. RHC. (on ignales,
fe ajullaran por f'_i"‘ de vn Cirtum{l. P.) luego tam=
bien lascucrdas FELCI, y lesfegmentos s y afsi tpdo
csigual. y

Silos [egmentos fon u'_ﬁu.sl'n,pur fer de vn Cireulo
fe ajuﬂnr-.'m( 1. Py ) lueg0 tambien los arcos s ¥ las cuers
das, v leran jguales.

& Llvadio BSodiametro CESyes perpendivular &

la
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Jacherds MN; d:'gn que la ;m'r‘dni » ) el eren M.N"'-y el
Jegmento NSiuje diniden en partes igualesy 3 al oy
Trarin.

Porque tirados los radios iguales BIN: BM. feri el
‘triangulo BINM. Hocelesiluego la perpendicular BOS.
partg iguaimente la cuerda o bajfe MN« en Q, y tam.
bien arangulo NBM. (5. L 1.) luego por fer iguales
losangilos NBS. SEM, feran iguaies fus medidas, &
los arcos NS. SM, (10.P.) y coblande ¢l fector NBS.
fe ajoltara con SEM: v quitando los rriangulos iguales
NEO. OBM, queaara i tegmeinro NOS: ajullado ,y
jgualcon OSM: ¥ alsi todo le parteigtalmente.

Al conrrariv. Si ¢l radio BS. parte igualmente la
cuerda NM. © el angulo NEM. que esciarco NSM .,
walfegmento en el riangulo loceles NBM, fera BS,
perpendicalar & NM: v (1 BS, es perpendiculara NM,
¥y la partejgualmente,palla por el centro, o vertice B,
(5:1.1:)y lerd SBC diametro,

Conjeét, Siel diamctro po es perpendicular 4 la
cuerda, no la parre igualmente 3 y tino la parte igual-
mente,no es perpendicular,

3 Los dismerevs HE, C8, fe pavern fglld-'Mfﬂ.rf.
Porque todoslosradios BH.BE, BC. BS. (on iguales:
fero ninguuas grvas vectas fe tweden partiv ionalmente
Sueradel cenrro, Porgue {i MN eftaigualmente dividi.
daen Q. el radio BOS. haze ¢l angulo BOM, rcéto
(2.N.)y confiderada qualquicra-otia FOP, ferael an.
gulo BOP. obliquo: luego porque el radio BOS. nocs

pcrpcndicnlarh FP.nofe parte efta Igualmcngc en Q.
[cm?f.l.l'”]-}

Confeét, 51 dos rectasen el Circulo fe parten isual-

mente, fon diamcrros, v fu interfeccion es el cencro,

4  SiRCFE,[onignales, lasdifiancias del centroy
pervendiculos BD. E(I.ﬁrlu rguales,

Porgque tambien los radios BC.BR. BF. BE.fo

jguales,y fe ajuftara todo el triau:fmi_! EB ¥.con REC.
J =

L= i
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y tambien el perpendiculo BG. con _BD- (4. L1)vel
arco ESF. con RHC: lu€go rado es igual.

Al guneraves, S1 las diltancias, O perpendiculos BD,
BG.foniguales, y te confidera el rridigulo BFE.fulyre
BCR, feajuftara BG. con BD. ¥ por ler losangulos en
G.y D.rectusiguaes, feajuflard FE, con RC (1, P.)
y aisi fon iguales, y tambicn los arcos, y ["n.:guu;nms

1. M.
¢ 5 : §f NM. es mdyor que FE.cnvtary mavor arcog
Porque en los triangulos NBM. FBE f(oniguales NB,
BM.a EB.BE:ypor fer NM mayorbafeque FE esel
angujo NBM . wayorque FEE (6 1 1.) yelarco , 0 fu
medida NSM. mayor que FSE(1o Pi)

L covrvario. Si €l arco es mayor, fera el angula
NEM mayorque FEE ( 10. P, ) luego la bafe NM,
mayorque FE. (6.1.1.)

1 N Moes mayor que FE. diftarz menns del eenerrs
Poraque confideradas NM FE paralelas y fera BOS,
perpendiculocomun (13.P ) velarco FSE, esmenor
que NSM (5 N.)vaisi FE. cae debaxo de NM:lues
g0 ¢l perpenaiculo, 0 diftanciaBG. es mayor que (u
parte O (2P

Ale weravi o Siel perpendiculo, o diflancia BG. es
mayor que BO. la paralels FE caerd debaso de
N{I"L‘-%:Y ¢larco NSM. (erd mayor que fuparie FSE,

2 P. :
( §i lascuerdas defignales fon NM. RC. e demue(=
tralo mmelmo ; porque RC (e pucde ajuitar con vna
paralela FE fuigual i y la digtancia BD, con BG. &c.

(] fado L qae |rhha |I"If'J'-" de t.':r.r'rrff. y COnfERe .}.
dos Civenlis ignales. Porque fe pueden ajuftar,y forma-
ran va Clreulo{t P)

7 Lag arcusqyy ,;-urﬂ{.u'fll;* i Crrenlo N Fs EAY. et =
tre dos paralelas, [an iguale. Parque el perpendictiio
BS. escomun (3. P, ) y SN 'SM igpales 1y ST, SE.
(2, N ) luego quedan ENCEM. iguales(s P.) ;

e
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Al contvario, St NE.EM. foniguales, y BS. perpen-
dicular & NM, feran iguales N5, SM. (2. N.) y afsi
quedaran iguales 5. SE. (4.P ) lucgo BS. esperpen.
dicular @ FE.( 2 N. ) y porque NM. FE. tltucnPu:
pendiculo comun,fon paraleias (13 )

PROPOSICION 111,

De los angulos en el Circulo.

I E I anguh cn Id m'ﬂ.'unferrﬂﬂ'ﬁ yES f.i m:'md Jt‘l
. mrnufr:- en el centro L del aren en e fﬁ.ﬁﬁ"-

2 El angilo denero del Civenl ses la femifuma,
g freraesla fewmidiferencia de los arcos que corta,

3 Sielanguloes lamitad delarco y eftard en laciv-
cunferencia,

4 Losangulis de wnesigualesy b femejantes fegmen=
tos,fan ignalesyy al contvario.

y ) .

5 Sfwm qu.-l-l'nhrcro efla enel Civeula 5 [us d!!gu!as
opuefloss [owiguales & dvs veclos , 5 al contravia,

6 El muguff- en el fn'ma'ﬂ'rm{u sesvecto temel [eg~
MENLo mayur yes agﬂ:’:ﬂ- tenel THERGT, £5 Lf'u;.lfu.

Demonfbracion fig. 34

1 Ef_ angolo BCF, etk en la circunferencia , 3
BoFuen el centra, Digoque BUF.es la miw
rad de BOF, vdel arcn BGF. en que infiffe.

TiradoeldiametroCOG, en el riangulo oceles

COF. ton iguales losanzulos CFO. OCF. (5 L1 vel
angulo externo GOF. es izpala losdos (34 1u1.) luego
esduple de cada vno,y afsiQCE es la:mirad de GOF:
yporque ¢l arco GF esmedida de GOF. (10 P.}ferd
QCE, lamitad de GF, Alsimelmo [¢ dr:mnilfﬂr'-lﬁgfi g

]
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ECG, cs la mitad de BOG. y del arco BG:luegp los
dos angulos RCG GUE. que ton BCE. lon la mitad de
losdos BOG. GOF- queion BOE. ¥ del arco BGF .

8iel angulo FCE.mo ingluye al cesrvaitirenic gl dl.lt
merro LOG . y los radios OF. OE: ¥ le demoftrara
como antes ,que el angulo GCE. es mitad del arco
GEFE. yel angulo GCF. mirad de GE: y fi del arco
GFE. quitamos GF. quedara FE: luego lide la mitad
de GFE. quitamos la mitad de GF. quedara la micad
de FE: lucgo fide GCE, que cs mitaa de GEE. quita-
mos GUF. que es mitad de GF, quedard FCE. niitad
de FE.quees el arcoen que infite, ¥ rambien mitad
delangulo FOE,

2 Siel angulo BAF.efty denevo del Civenlosy [e
conrinpan [us lados verticales, digo que ol angulo BAF. cs
L mrrad de los dus arces que covta BF. CE,

Tirada BC, en ¢l triangulo BAC. el anoulo exter-
no BAF. es igual 4 1as dos internos opucfios BCA.
ABC (3.1 y BCAes lamitad d¢ BE.coma ARC.
1a mitad de CE. (1. N.)luego BAF. que es ignal 4
BCA. ABC., c¢slamitad de losdos arcos BE,CE,

Pl-r--'fl‘rf. nugrfl'ra BOC. efty fueva del Civenlo, ¥ covea
fn\‘ arcus BC, GE.digo que es lamitad de la diferencia
enrre [ 5 das aecos, ,
. Tirefe GL.paralela @ DEC. ¥ fera el arco CL,
1gual aGE. (2 1 3,)yBL. diferenciade CR. y CL. que
es EG: y losangulos BGL, BDC. en lasparalelas ferdn
ig-.mlcs.; 13.0.) vy elonguloBGL, en la circunferencia,
la mirad de GL (1. N ) lnego BDC. quecs jzual A
BGL. s tan bien lamirad de BL : c on que es Janitad
deladiferencia entrelusdos arcos BC GE.

1 el .un]::.'l-!'.a BCEvesln mirad del arco BEE. dB-
£0 e el bunco ©, ety en lanieca nferanaia. ;

Parquefi elpante C.eftuvieraden-ro , & fuera del
Circilo,clan bl BCE. (kria mas ;6 manos aye la mi -
tad de elarcy BEE, (2.1, ) 1ut 2a ( pi ¢s mas, ni me.
as,efts C enlacircunfirencia, 4 Si
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4 Sien el fegmenta BCF, ay dos oo wias anpilys
BCF.BEF. digo que [oniguales 3 porque cada vao esla
Iyirad delarcoopuctioLE, (1.N,)

Lo meimocs en josiegmientos igralesde junales
Circulos , porque feajuitan (1.L,) yenlosicimienros.
femejantgsde Clrculos deliguales @ porque Lus arces
femejantes, tienen igualvaior ( o, P. )

Al contearse S110sanzulos en la civcunferencia {on
iguales , losarcos opuciiosque foa duplos de Jos angu -
los, rendran igaal valor { 3. P, ) y aisi (eran igualesen
iguales Circulos, 0 [emejautes ¢ defiguales,

5 sielquadreclacers BCEF, efts inferitoen el Cle-
enlo, Digo que fus avgulaos opueflus B,3 Eitambicn C, y
FoJon cantocgmo dag veltos,

Porque clanzulo CHE. esla mitad del arco CEF,
y clangulo CEE mitaddelarco CRF. (1. N.) luego
porque fosdos arcos CEF . CEF, fon todo el circuly,
los dos angulos CBE.CEF, feran va femiclreulo; cilo
€3,1an10 Como dos angulosrectos( 11, P.) Afsimel-
mo BCE, BFE, feran ranto comodos rect os.

Al conrrariv, Silos angulos C. E, fon ranto como
dos redtos, los otrosdos iy, E. [eran tambien 2 rectos
(3.1a 1. Jluego fife deterive v Cireulo por C. B. T el
angnlo . (crd la mitad delarco opuctto CGE. (1.N.)
y porque E. «slucomplementoa 2. reces, fera E.la
mirad del arco CBE. que escomplementoal Circula
de CGF:luego porque E. esla mitad delarco opucito,
cfia en la circunferencia( 3. N,) y elCirculo pafla por
F, B.C. E. :

6. SIECE.es ﬁ'ﬂi:f:'rrufu sdine que qualquiers an=

nlo BCE.fera reflo,Porque esJa mirad de ¢l femiciren
%u opuclfoBGL, (1.N. ) Wegao esredto,

siel Jegmento BECF.es mayor que ¢l .'rm:'n'f-.‘rll'v.frmﬂ'—
qm'.-m antulo BCF.o0 CF Foferd agudie Lorguc csla mi.
tad del arco opuclto BF, (1,N.) yente,meno: gue vix
fgmicirculo , porque ¢ fuvone BCE, mayor $ hfﬁﬂ

]




64 Libs Prop.4..
BCF. ¢t menos que vn angulo redto, y afsl esagudo
11,P,)

\ sicl fegmenta CEF.es menor que el I'emr'rfrm{n,gudf-
quieraanguly CEF - ferd obrufo. Porque es la mitad de|
arco ﬂpu:[’tﬂ (.J'}lf. que es mas que el IEIT'IIEITL‘u]o
(1. N }luego (@ mitad es mas que vn quadrante ; 0 que
vn angulo reéto,Y al s1CGEF, es obrufo.

at contrarios Sl el angulo es relto ,cﬂ'ﬂri_encl o=
micirculo; fi agudosen el mavor fegmento : i Obrufo,
en el menor Porque no fuera reto, fino cftuvicra en
el [emicireulo(6.N.) y alsi de losotros,

PROPOSICION 1V.

De los Circulos concentricos.

1 . | ©Os Cirenlosconcentricos,b que ticren v mefimo
centro , diftan fgualmenre ;¥ al contravio,
3 El angulo del centvo,corea drrog [emejantes
gel de ls eiveunferencia defemeganres, .
3 8 ls rellaque les corra no palls por el centro,
cortary avcus defemejantes. I

4 Pero los interfegmentos de la vells feran
iguales. :

Demonflracion, fig, 4.

1 LOI fi'"f"rf'F BSG« CRL. tienenvn me[mn cen<
£, f’-’f'ﬁ" que (on equidiftantes. Porque los
racios UHUN,DS QG lon E‘:!,,U-'lh.'ﬁ:.h'lt"._';ﬂ

fi quitamos 108 radios tambien ignales 0C. OM OP.

OH. dardn fguales diftanciasC3, NM, PS HG (4.P.)

lemvario Sifuere Q, el cencrodel Circulo ma-
yor,y las diftancias CB:MN., HG: ignaless quitadasde
- los

Libiz Prop. 5. 6§

los radiosigaales OB, ON.QG, quedaran iguales OC.
OM, OH. ( 4.P.) lucgo porque de Q. falen tres rectas
iguales 3 la circunferencia CMEH: ferd O. tambicn
cenero del Circylo menor (1.1:3+)

2 Elavgulo SOH, furmado en el centro O. corfs
los aycos PEFL.SFG. [emejantesporque fonmedida de
vn mefmoangulo SOH. (10.1%}

El angulo NG5, en la civewsferencia BGF, covra los
arcos M i, NS. de femrj.mu.'.i- Yorque esila Mitﬂd_dt‘l
arco NS8.(3:).3.) yla mirad de MR. nienosla mirad
de HL, (3. ] 3.) lucgo el valor de MIA. excede alNS.
en tedo ¢l arco HL: y fen NS. MR, delemejait s,

3 SilavedlasG. corralos dos Civenles , 5 ne pafls
povel centvas REL, § F Gy fun defemejanres. Porque tira=
dos losradios O, OR.OL, CG. ferael angulo SOG«
mayor que fu parte ROL. (2: P.) luego el arco SFG.
que esfu medida,esde mayor valor que REL (10.P.)
y afsi fon de [emejantes.

4 Supdefto lu mefmos Digo que los interfegmentos
SR LG, v tambien S L, RG.fan iguales. Porque fielra-
dio OF,cs perpendicular i lacuerda SG. feran jguales
Z58. ZG, yrambjen ZR ZL.&:. lur%uquirzdas
cftas,quedaran iguales SRy LG (4.P-) ¥ fid Jasiguales
SR.LG.feanade la comun RL.feran iguales SL. RG,
54,]?,} Lo mefmo es en los Civenlosiexcentricos , i [scars,

aes perpendicolar sl ditmetro comun, ;

PROPOSICION V.

DelosCircnlos que [¢cortan.

5 SI [e covtany o tienen centro comuns
2 La interfeccion es en folos dos puntoss
3 Laredts que junva los centrosyes perpendicular
& la cuerds comun 5 3 parte igualmente wwerda, arcos s >
Jegmentos , y al contrario, 1 4 Tos
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4 Todes las veilas de L .'merj}cgfnﬂ COrtan arcos
[eme jantes enyno yy vero Civeuls,

Demon{lracium, fig. 5.

1 Lm civealocque fecovtan no tienen wn mefmo
centro. Porque fic flieran concentrigos,
fiicran equidiftances, y paralelos(4.1.3.)

y alslnofe cortaran: lnego. &c.

3 Los Civenlus lI'th.ng,!’i. (e eovrany szgu fue la fia
teifeccinnes [oloed das pwnris i . Porque fiendo C. ¢)
‘centrode ngh. noes centrode agh, (1. N.) ¥ afsi del
punto C. [olas dos rectas Izvales pueden falira la cir~
cutfirencla concavangh, (1.l 3.) luego porque todas
las rectas de C. 4 ]a Circunferencia ugh, fon radios
iguales(8. Py) (olos dos puntos de ellan.h. fon comiia
Mresala dm:uuﬁ:_renc[n wgh, y afsi la interfeccion de
;15]1 ¥ agh.es enlclos los dos puntosa, b, ' !

3 En losdichns Civenlos s es 1a cuerda gomur ol
el diametra comun O A, por los centros O.C. dig que
OCA. ¢s pevpendicular s nh, y pavee [gualmente everdiny
#rcos ;]‘ ﬁgm}cnru::m <

Porque 10s triangulos OsC OhC, tienen los lade
Qﬂlu.:l.niglnlfil}f'lambiﬂﬂ il E“, ¥ Q. c(}n‘un! }ﬁ;?
gotodo esigual(4.l.1.)elanguio nOC.a CO, ¥+ CO
ﬁUCh:lquﬂ en el triangulo [foceles nob. la redta {)-y:
que parte igualmente clangulo nol . ¢s perpendicular
&IJ lJi].lCJJ'IJ'. [‘j I'.I.o]-.] luﬂg.ﬂ pﬂrquc lﬂs radius (J_.I. ':'E-
fon erpendiculares 3 la cuerda comun nh, parten
jgualmente d1dcuerdaen 51y 3 josarcos nghangh, en
g.¥q:yalos l’,lesn,cnmsf:a,l 3)

Al contravive S1porelcentro O -
dicularanh, lapartied fzualme f?ti : P}’nlﬁ:t?‘:ri‘r}}f:gﬁ ::!
fera F'-'fF'-‘-’ﬂf!,i"-'“Iﬂl‘ » ¥ continuada paflara por t‘l:-t:'ll'.ll.;
'Cfnlﬂ'!:'.l{.-':}' 1 ygees pcrpcndfcujnr s ¥parte igual A #4,
peflard por 108 dos centros Q- G, como f¢ demoftrd
k2., 3.) 1 4 5i
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4 8i'de la fnrevfeceion b, fe tivan las Hieds hm.
hp, hna &e. pf 2o qué lus drcos Mp. ad, fon tﬁmfjn_:'l:e:_
Porque clponto h.efta en lasdos circonferencias; y
alsiel angulo mh.tr. es la mirad del arco mps }T'tamblcn
de gd, (3.1, 3.)lego losarcos mp, gd. fon deigual va«
loc, y femejantes { 10, P.) La mefmo ¢s del angulo
phn.y delosarcos pu.dn. e,

PROPQSICION VI,

De los Circwlos que [e tocan.

T Sr fe rocairy mo rienen vh cenrro,
2 Lus que en ¢l comun dinmetvo tienen wn punre
comuii,fe tocan enfolh aquel }'ﬁ'r-; 23 ab cCrraviv.
3 Eldismerrocoman Fdj:i for el cz neitto ) ue es
folu vn punro,
4 Lavetaquepallapor el contalo,y yncentro paf=
[ por tades Lus centros,y al contrario.
3 La que or el wl:r.y':it- corrs ¥8 Circnlo, corra en
todus arcos , ¥ [egraentos femejantes.

Demonftracion, fig. 5.

1 S.r dos Civeults fe tutan Tutevior, b exteriarmiens

fe ng tlenen melma cettra, 1‘0:1:111!3 fila
tuvieran,fucran cquiditantes, y no {e tocad
ran (4.1.3.

354 ] iai civeulos AFG Afs,0 AZX tienen el punto
A.comun en el comun diametra CBE, digo que fetccn .y
que el coitacioesen Jolo wn panto A, Porque fi feto~
ma enla circunferenciyd A5f, qualguicra otro pun.
to $:y de it centro C, fetirala reéta CPSR:pors
que C.no eselcentro E.ni Bila recta CR.3 I circun=
ferencia convexa RAN. ferd mayor que 1a minima
CA. que paflapor clcentro E. (1.1, 3.) ¥ porque los
radios CA .CS.fon iguales(8.P.) Ecr*a CR. mayor que

2
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CS8,y elpuntoR.caera fuera dela circunferencia 45 fe
Afsimelmo CBA. por ¢l centro B. fera mayor que
CP.a la circunferencia concava APZ, (1l 3.) vpor
fer iguales CA. CS. es CS. mayorque CP- ¥l punjo
P.cacradentrodel Circulo 45 f: luegocl punto s, no
escomun , ¥ alsi 5o es punto del contadto 1y porque
efto fe demuelira de qualguicra punto dela Circunfe_
rencia A5f.queno clia en lare@tade loscentros CBE,
rendran los Circulos{olo el punto A . comun, y fe o=
carin,y (icederd el contadto en folo el punto A, (e
la reé¢ta GBAE.&c.y al contrario.

3 Si laretta CA, palls por el centro C. 5 por el con-
talto A, digo que palla rambien por los centros Bi E. Pore
que los centros CBE. y clcontadto A. fe han ‘demof=
trado en vna recta CBAE, (2. N.) luego larefla que
pafla por C. y A, pafla porB. y E.yal contrario, &c.

4 Silavelta EAZL pafla por ¢l contallo A, ycorra
W F:r:lrlﬂ, t‘t!'gq‘i"ﬂ.‘.'” t s garta drony 39 ﬁ'gmen:-:.t e~
mejanress Porquetirado el comum diamerro CHE.
paila por el coniatto A. O punto comun 3 rodas las

circunterencias(2.N,) y los angulos verticales CAZ.
FAG. foniguales (1.1.1.) y la mitad de los arcos FG
foo XZo(3ele 3+) Inegolosarcos ¥G. o, XZ. {on de
igualvalor , y femejantes (1o. P.) y i de los lemicir .
«<ulosde igual valor GEA. pfe. XZ A, (e quitan igtiales
valores G, fg. XZ. quedaran FN A, fs4. ZPA. de
igual valor,y femcjantes(4.P,) y rambicn - FGA,
fed,Ke.

PROPOSICION Vi,

Delareitatangente del Cireuly’

i LA‘ pexpendicularal extremo del digmrva s 1oz

va al Civeuloen [olo aquel pupto,
2 Ryl uicrg orra v.Clapor el contalpcovia al
- Cira
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Civenlos y L tangente , es perpendicular al vadio , 5 wnics
e wyn punro., ] :

3 Elvadio por el contallo , es perpendicslar a la
tangente , ¥ al contrarios .

4 Simuchss Civenlos [etocan enyn punito 5 tendrin
en el rangente camun , 3 sl contrayio,

5 - Larellaqueporel conraclo corrd al cirenlo , ha=
e e Latangente angulos iguales i dus que caben  en los
fegmentos alrermos 3 al conerario,

Demonflracion, fig 7.

1 SI la reéle AL.es perpendicnlar al extremodel
diamerro AECGaidign que togaal Cirenloen fo=
[o el tunry 4. Pucsfieneclla (e toma quajs
quiera otro punio L.y fc tira delicenro EL. porque
AE esperpenciculas,lera wenorque EL (s lox))y
pucs EA. EN-fonradios jgnaies s ¢s EN. menos aue
EL: lucgo qualquicra punto L. que noes A, cae fue~
radel Circulos y aisiy la redia AL, [oloticne-¢l punto
A. comuncon el Clreulo ; v ¢s tapgente en foio aguel
R
J 3 SilD.es ;'L‘I'F'L‘HL{.'.'."H!.'IF LEA a':'g_s- :',!f:.l.f;nmfflrn‘g-
vt arri vecla AF, por A, covtaal Civguls, Porque fiendo
el ﬁﬂi—".lli“ LAE.recloes FAE. _Elgl.!i_lc}: lego fife con-
fidecra EH.perpendiculard EF. tera ¢l angalo reéto H,
mayor que ¢l -.agudu H;"L.E:}’ l.‘.'l'llLlll'i.iI.'igull_%]-iﬁ E.
el lado LA. mayorque EH.( §.1.1,) luego tambien e}
radio EN.ignal a EA.€s mayor que EH: y pucs clpune
to N. elti en la circunferencia, cae H. dentrodel Cir=
culo 3y aisi AH. continuadacorta al Girculo,

St LA trocd al Civenlo en A, f“.E o Que s j":‘t'pfm”.:‘uf.-tf
al vadio E 4. Porque qualguierareéta por A. que no es
perpendicular a EA. corta al Circulo (2. N.) luego (i
LA. le toca, y no le corta,fera la perpendicular,

Latapgente en A, es ynics, Lorque csla Pcr[!cndiﬂlla;
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' hf_-'ll radio EA, (2N ) v la perpendicular por A, &5
vaoicais.l. 1.)

3 Sid A.ﬂ_l‘d'lgﬂiff en Arel vadio Ezf.ﬁ!l'i ﬁl Pera
Pendicular,y Ly perpendicnlar i LA, en el punto A palfars
Por el ceneru Eccomoconttadel mum, 1. y 2.

4 afmucnos Cirewlos [erocan en Aa y lsvelta LD,
tocs al vno AFE. en A, ﬂ!r'gcl que les roea & rodos en A,
Porque 1a recta GEA.por el centro E,v punto A don-
de le tocan los Circulos, palia por los crrosceutros I3,
&C. y esdiametro comun (6.1.3.) ¥ pueslareéta LD,
tocaal Circulo AFG. en A. esperpendicular al radio
EA (2.N.) lucgo tambien esperpendicular al radio
DA. qie cslametmarccta EA: vafsi LA. toca ram.
bic al otroCirculoenA(.1.N. )y lomelmo esde otros
oS,

Al mtravio, 51 LD, tocad muchos Circulosen va
PUNTO A todos fe tocan en A porque feralLD perpens
Gicvlar al excremo de tocos Jes distieiros cn A,
(3- N.}y ferd GAB. diametro comin ¢ ey P*""-“-L‘

tedos JosCirculostienen v punmﬂ,mmmhn el dia-
JueLro comun, ferocarin en A.(6 1.3 )

§  8ilavecls Larocaal Civeuls en ) Feik
errd AF, por A, fe coria fdigo que ff-lﬁ;,u;’i ;*‘:‘:;:J;J;: ;ﬂi
:: ﬁ{;ﬁf'{ anguloque cabe ey ”'tffﬁ_'n €I ma30r , ) opuef-

Tiradocldiamerro AEG. esel aneulo LAG re
&0{_2 N \yrieada FG. tanbien ¢l an ﬁlu AFG. en ,;E
If:llxg\cirmlu evrectn (1 1 t.‘}]ur;radm el ni_1.|1nulg
ATl lus dos AHE.II'L-S AGE F;’i{_{u h Z.D OO r?ftﬂ
{3 1 lyporque tan bienl AF FAG.hazenorro rec
v LAGH(eran LAF AGE fguales;g.b) lnce s por-
S EGAG(s L) e om: it ARCF, fonsialcs
¢ lus: - . dal e gual a -.1L-:I..+.1:.u::'.1 L

g2 Aaeclasgulc ohtafo DA, os foval S amals
gricrawigaly AN Fy el Jegnieits N o velits Vorque
.;‘I.N .:;!:;-
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ANFG.es vp quadrilatero en el Circulo, ¥ losanrulos
N, ¥ G. {ontanto como dos reétos (3.1 34)y ramibicn
LAF FAD en vnvpunro fobre voa refa, [onigutits i
€0s rectos (1. 1, 1.) luego quirades Jos des que fe de-
monfiraron igualcs LAF. FGA, quedaran igrales
ANF.FAD.(4 P. )luego la reéta AF.haze conla tan.
gente LAD, los angulos igualesa los que caben , o (e
pueden format en lcs fegmentos Opuciios, que uaiia =
mos alternos.
. Propoficion 35, 36.37,d: Enclides.

Tienen{u lugaren el I7h. 6.prop 6. porque pertenca

cen alaproporcionde las rectas.

LIBR T,
DE EVCLIDES.
Tﬂdn ellibro 4 de Fuclides es praético 5 y rodas fus

propoficiones (on problemas , que tiene [ lugar
cn la Geometria Pradtica.

Fin de] Libro 31y 4.

S
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LIBRO V,

i
>

SERE
3

DE EVCLIDES,

_Delarazon,y proporcionencomun,

= A razon,y proporcion, y 1as cofas ¢ on.

S cernientes A la inteligencia de clle
libro fe explicaron en jos Proemias
les 18,19 20,21,

Todas las proficiones de efte lia
bro fon puros axionas »que {olo ne
cefsitan de explicacion. comolo ad-
vierte Pedro Ranio en fus Efcuclas

el P, ﬂndl‘i‘ﬁ Tﬂﬂ{ uet en i-u e o
tria,Reducenle todas i cinco, Jucten fuGeome.

Propoficiones de] [jbro 5o

Prop, 1, De las raones entve fi;

Prop. 2, De las cantidades iguales;
Prop. 3. De [#s cantidudes defiguales,
Prop. 4. De loy termirios Proporcionales:
Prop. 5. .Del todo ,. 3 fus parees,

~
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"PROPOSICION | I

Delasrazonesentre fi,

1 L.d‘.i raxores igusles i otrd, [on {guales entre fi
ou %0 Lasduplicadasy oreiplicadas & otray b dotras
£ya Lol iguales , [un iguales entve fi 3 9 al cuns
trarioy e _

3. Siwmavazon es dijlicads b ariplicada a otyas
dos , fon eflas ignales o x al contravic, :
4 Las compucflas de iguales  fon iguales;

Explicacion,
Ean las'tres razoties en qualauicra efpecie.
1:-'.:3.‘:'. e B TP Th) s F"i'.‘:":‘
b Lagpas Wl vg il 8k &
Si BaCuescoms FaGey DAE. cambien es como FaG, dign
que BaC. es como Dak. Porque fi Faci.cs duplas fera
BaC.dupls,y Da£.dupla:luego la razon de Bac,y D4E,
fonfemejantes duplas,&c. Eftoesgeneralen toda ¢f.
pecie de cantidad btituyendo endugar de Jas legras;
O numeros, © lineass o fpeeficics, o <ucrpos ; con tal,
queen cada razonfean las cantidadesde vna ef ecie,
2 Scan trescontinuos proporciopales B, C, D.y
ofrostresen lamelmarazon EEG- :

B.9. Ci. D.1.

E.18, F.6, G.2,
Larazon de B4D, es duplicada de caD, (21, 2.) lade
Eatz e (upone tambicn duplicada de Gap.luesola ra-
zoh de 84D, esla mefma § de faGcomofe vi enlos
numeros.Item,larazonde BaD. s duplicadade caDl,
lade £aG, esduplicada de Fa. la de cap. ¢35 como
f#G lucgolade BaD.cscomo EaG. K Al
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Al contrariv, Si BaD, escomo E4G. ¥ larazon de
PaDaes duplicadalde CaD: luego1a de \E4G, tambien
ferd duplicada de caD, Item ,{i BaD, €5 COMo EaG,
Y BaD,esrazon duplicada de caD: ¥ EsG.es duplicada
de Faez, luegd cab, ferd tamDien 'como FaG,

3 La razon de BaD. es duplicada de EaF, la
mefma de Bap, es tambien duplicada de FsG. luego
EaP.cscomo Fats &c.

Al conrario. STEaF, ¢s como FeG. y1a razon de
BaD,csduplicada de EsF: luego la mefma 54D, fera
tambien duplicada de FaGG, -

4 La'razen de Bap, es compuefla de] Bac. y
€CaD. (21,P.) la de EaG. cScompueftade EaR, ¥ FaG,
fiendo B4C.conio EsF .y Cap.como FaG: lucgo BaD.
€5como Eac, llamele ex equo , vel equalitare , por la

igualdad de compolficion. En'fin, vnarazon fc compa,
Fa aotra , como yna cantidad a otra,

PROPOSICION 11,

De las captidades igualés.

mefma yazon

1 Ldi cantidades iguales tienen wng
CONtYd otrd y 0 con oryas iguales

2 ‘i dos cantidades tienen via mefims razen
con otva 50 conotras ignales , fun ell s iguales,

3 Vua cantidad tiene In mefma vazon & dos otras
'l"gh‘ﬂifh . =

4 Si-vnd ;0 muchas cantidades iguales tienen 1o
mefma vazion iotvas 5 fom eflas iguales, ;
§ ' Las medias proPorcivmales entye

LY
g ; [ los mefmios ;
iguales teriminas, fon jguales, :

Exg
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T Expliveciong:

1 SEan iguales cantidades B.C.Y tambicn D.E|
BoZav - Codi. | Dugs - . Euge
Si By C. fon jguales,la mefmia razon ten-
dri BaD. que CeD. Y fi D.y E.foniguales ,(crd Bal)y
comoCaE, . 3
2 S1BabP.escomo CaD.lucgo B, y ¢, fon igua.
les. Ieemifi BaD. escomo C4E, {iendo DY E, iguales:
luego B, y ¢.{on iguales.
3 SiD.Edon iguales,(erd 4D, €OMO B4E, Por-
que D.Y E. fon como vna melina.
- ‘SiBabD.es CoOmo-FE, Jucgo D, ¥ E, fon igua-
lesyy fi B.C.foniguales:§ Belhescomo Cak, feranD,
y E.tambicn iguales,
s Seancontinuas B,CiD.y E.F.G,
B.4. Ci2, Di;
E:*:, .Fz- 1 GI-
51 C.es mediaentre Boy D1y rgmbien Foes medinentre B,
3 D.udign que €.y Fuofori iguales l;_?“l“*’ feran continoas
B.C.D:Yy tambien B. F. D.(21.P.) ¥ larazonde BaD,
duplicada de Bac:y tambicndupli r:ada;dc BaF, ﬁa 1.P.)
luego porque la razonde BaD. €8 duplicada de las dos,
fon ellas igualesentre (i paC.como BaF.(1.1,5.)ypor-
que la me{ma cantidad B.tiene vna mefma razona
C.y iF:fon C.y F.iguales (2:N.) AAGA
S5i C.fuere medisentre B.Y DY F, entve E. 3 G.fiendo. B
B, iguales vy tambien Dy G:digo que C.F [evin iguales,
Porque las ignales” B. Y E. fon como vna me{ma : y
gambien D.y G:y afsi F. ferd media entre B. ¥ D,
(1.N.)luego €.y F.fon igualescomoantes(s. N .)

]
L]

PRO-
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PROPOSICION, IIL

De lascantidades defiguales]

< tercerd quela menor , 3 al contrariog
Vi cantidad tiene mayor vaxon & ls. menor,
gue & lamayor, 3 al contrario,
3 Sidos tienen yna vazon i dos defignales § [on ellas
tambien defiguales , y aliconey avio,
4  El mayor dntecedente tiene mayor confequente.,
Fla vaxon e Lo méfmay 9 alcontrario, ... T

1 L.—f cantidad mayor , tiene mayor v4308 & otra
2

- Explicacion,

§iEY s
i S".Ean B.C.D.E..quatro cantidades;
- B8, 1 PGS T D LB 10D
8§i B, esmazor que €, lavazon de BaD. fivd
wiayor que lade CaD. Porque B, tendry maspartes de
D,LL]UE.‘(J.S'I' BaD.tiena md:}m-' raxion e Caby, ¢s By mibe
Jarqie. E,Pgrqut contiene mas phrtes-, § g > t
] S5 oS mayorgue el .
de DaC .cirﬂd_'?ﬂr-t]i drqﬂmﬂi:;{ﬁ L: i:::i;ﬂﬁﬂ,i:r:?gﬂ
menor que B Porague D. ﬁcmpre tendrd mas 'Pﬂfc&'d::
C.quedeBs '
; Sille 3 Cabivnen via vl e vdon
‘J;}'.}lE'I.Jrr:ﬂ ﬂraffglﬁfﬁjmmﬁr'm lo fc{'t‘:: R‘-;..;:T} ;}‘ . E‘ﬁ;
Jewsrambien 12/y E.Porque i BoQ.fieran ?-mlﬂlt;;jlt:lr'n-:
bien lo ficeanD. y Eiyal congrario( -1.?:) ’

. 4 SiEBaD.escomn CaEyy B. esmayar qie C tam
bien Dsfﬂ“.i ::un!j‘i'f-l‘q.'it" ‘F o D, es miyor que E, tembicn
Eoes magor g C.Porq i D.no fuera mayorque E, la ra~
gon de 24D, fugra mayor que la de Caz. (3 NV al
RORLAI L0, R

Lib,s Prop.4.
PROPOSICION 1V,

De los terminos: prapar:iannie.rl

1 SI quatro.terminos [on proporcionales divelos,fe=
yan tambien Fr'i:rarefnn,d es, tinertiendo, com=
T pomiendo ydiuidiendo y convertiendo 5 y alters
nandol - - -
2 La fuma lelos antecedentesyd I8 fuma delos con =
Jequentes,es cama ymantecedente & [u confequente.
3. .80 los terminos compueffos [on proporcivnales,
tambien Ly [evan diniddias 5 yial contrarin. :
4 8i muchos termings [on continuos. proporcionales,
Jusdiferevcias gudrdan b mefma proporcion sy.al cotrario.

Explicacion.

1 Sl'-,au los quatro terminos B, C D. E,,
B.6. Ciis D 4. Ezae
Dirveltamenre : como B aC. afs! DE:

Tuuerriend :como Ca DB alsi E 4 Diluego
Compuniendoy como B .~ CaC. afsiD.+ E aE,
Dinidiendvi como B— CaC, afsi D— E aE,
Comuertiendw: comoGCaB+ Cafsi EaD* E.y como
CaB—C.alsi EaD— E Todo efip fe verifica, aun.
que las razones l‘-::u'r'cndiicrtntc efpecie de cantidad:
como fi B.y C.fon lincas,yD E fuperficics,d enerpos.
Alrertandsicomo B aD.afsiC AE: pero efia compara-
cionalterna pide,que los quatro termipos{ean de¢ voa
efpecic: porque (1 B.C.lon lincas. , ¥ D. E. fuperficies,
no tiene ingar la alternacion,

2z  Como B+ D, fuma de los antecedentes a

C+ E.fuma de 108 confequentes , afsi BaC, © afsi
DaE. E
, 30
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8 SiB+CaC. escomoD .+ E aE, lu€go diyidiz
{ildoﬁ BaC. feracome DaE, y al conrario {% ) Bd:fc. c§
“Omo InE. compuclos ferdn B + CaC, como
D+Eak, '

4 Sean covtivwos B, C, D, E.y las diferenc;
F.G H. d.‘gn que rienen s mrfm u{i. :f o
.B-R-T«*q . c"'i‘! D’II;! El.l'l'

: F9, ... G6, H.4.

Porque foh proporcionales BaC. como CaD: luego
dividiendo feran B—.C aC.comoC__D aD.(1,N.)
¥ pucs B —C. eslo mefmoque F, yi G, qué c‘:
seran F.a C-CDIII‘D GaD. lyego alternando FaG.como
CaD. (1:N.) afsimelmo fera GaH, como DaE. &ec.
luego . G. Hu fon diferencias que rienen la' mefma
fazon cohtinua,

Alcovtrario. SIF. 4 G, escomo CaD: luego alters
nando F.a C, como GaD, y componlendo P+C aC,

como G+ DaD,efto esBaCiluege B, _
nuos proporcionales,&c. 80 B, C. D .fon conti.

PROPOSICION v,

Del tody , 9y [6s partes.

1 Omea vn-tode i orro,dfsi 14 parte & laparte fou
1 :rr;n-ie del otro,
omo Laparcedewn todo,y [4 parte [emejana
ve de otvo L af5i wn todo i opvo, ol
5 Siwwaparce 3 otva (emejante Fucve.como el
§7 . r el todo
#l drnn'n: feri rambien: ol refidag al Ffﬁdrﬁu » comsa ¢l todo al
fodo , picoma s Pavtea la fﬂ'rr ﬁ-mjairr.

& Sielvefiduo al vefiduo s comp La arre
) fid arte
ol ;.uu'? ol todo rendr) L me[ma vaxon,y JIP cun:r::;f, :

Ex=
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Explicacion.

Eaelvn todo ; & compueftloB+ C. yelotro
D.«E.
g T oA D+E.
3, . 2 I,
Como B« C.aD+ E: afsi ¢s BaD. comao todo ¢l Cie-
lo d todo el mundo, afsila mitad, o tercio del Ciclo a
la mitad, o rercio del mundo, &c.
« PR éﬂma BaD), afsiB.~ €. 4 D+ E,;como lami.
tad , o terciodelCielo yafsi 4 la mirad , o rercio del
mundo,afsi todo el Cielo A rodo el mundo.

3 SlBap.escomoBaC.i DL E. feran B, 9D,
partes femejantes:luego quedaran €. ¥ E,partes tam =
-Eicn femejantes, ¥ ferd C. 4 E, cOmMO B C, 3 D 4 E,
o como BaD, Efto es, fiparte del Cielo,, ¢s aparte del
mundd, como el Cielo al mundo « ¢l refiduo del Cies
losal refiduo del mupdo,fera como elCicloal mido.

4 SiCaE.cscomo BaD.tamibien B+C, 3 D+ E.
feri como BsD. ;

Todo lo dicho fe funda , enque las partes feme=~
jantesstiencn entre fila mefmarazon , quc lostodos,
&Ci
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«~DE EVCLIDES,

Delarazon;y proporcionen particular,

3y 5te libro fexto fe dize de ovo,con mu«

cha razon, por lanobleza , y fecundi.

dad de fus propoficiones 3 pucs apenas

fehallara en toda laMarhematica pro-

blema, s theorema iluftre,que no t&-

ga dependenciade efte libro 3y afsi,

: . deve el eltudiofo aplicar fu principal

induftria,y trabajo en la perfetta inteligenciay y ente-
racomprehenfion de fus theoremas,

Propoficiones del libro 6,

Prop. 1, De o trinngulos , 5 paralelogramas difimiles;
Prop. 2. De [os rriangulos {E'mrj.mre:. )
!:mP- 3. Delasveflas angulaves,

Prop. 4, D las figuras [emejantes.

PmP' 5. Deles Cieenlos,y fus partes,

Prop 6. Delasve€lasen el Civeulo,

Prop. 7. Deles puntes [emejantes,

Lib6.Prop.t.
PROPOSICION I

De los Triangulos .y Paralelogramos di~
A fimiles,

x Sr tienen ignal aleura, tienen L1 vazon que las B.f—l'
W Jessyfi :'gn-‘rf bafe,ls vazon de Las alturds 5 3 &
CORLYarics ~
3 Todostienen la raxon compuefiade las bafes, als
FHY#Se b : - :
3 Los que tienen las hafes, v alturas vecipracas, fus
;ruales, yal contrario.
k8 4  Siriemen igual sugulo s rienen La razon compucfla
de Los lados 53 al contrarios :
s Siticoen los lados del angulo igusl veciprocosy
[on iguales ;.3 al contrarics _ i
6 8/ tres,b quatro reflas f on Fruparcfal.'#f.:i,f[ £rra-
wlo , b paralelogramo, que con wigulo igusl [¢ forma de
it media, b medias, es igual al de Lss eftreannsy

Demonfirdcion, ig. 1.

; s triangnlos b; d.tienen yna mefma altures

: L digo qfc rienen Levazon que las ﬁiﬁ:s:; quc

b.adiescomn BN, a ND,

Porque i tiencn igual altura , pueden cftar cntre
dosparaiclas BL. FH: y (i las bales fon iguales, fon [o§
criangalos iguales:8i BN es dupla de ND.ferd b, duolo
ded.h tripla,reiplo,&c. (8 1.1, )lucgo tantas vezesco-
tiene b.a.d.comola bafe BN.aNDyy afsiticne b, ad,
la razon quela bale BN.A ND. (19.P.)

si b.yd.tienen igusl bae N E. tienen [arazon que Tas
altyras NB.ND,Porque feran igua}:s con altura igual:




Lib.6. Propii’
¥ i1fN,chup1::{chD. fera b, duploded.&e, (81,1 )
o mefmo s de los Paralelogramus: POrler dy o
los triangulos (8. l.1,) 5 : -
Alconevaric 8{b. 5y d, tfenen la razon que las |,
BN« AD. rendrin igual altura, Porque i fe cﬁnﬁd‘::js;
el triangulo ¥, con igual altura que b, y con igual bafe
qQue d: el triangulo b. & x. tendra la razon que BN, 3
ND. (1, N. ) luego porque b, ticne Ja me(ma razon j
~.quead, fonx.yd iguales(z.l.57) Y POrQUe tichen
igual bafesrendran igual alrura 8,1.1.) lueeo thmbic
b, ¥ d. tienen igualaltura (3, P, % o
Sibvydatienen la vaxon que las ale A
& el a5 aittorasy rendrion §
bafe:y [e demofirara de Ja mefma I'ucr:n:: ‘;:01::.1'12:: gﬂ
bale como alrura,y alcontrarios d

2 Seandos triangulos b. 5 g. fus bafes BN N
i - - - J..HU' D:'
[fus altavas NE, NGy fea Xaz, coms BN, } ND:;

Zalecomo NE, % NC. con T
MO E. & NC. con que Xal. ticke g vazon com =
Pucfiade XaZ.y dé Zat (21, Pedqueeslade Ji?b.tﬁ';f ¥

alrurds 3 Alpospues.aue el e 3 3
Giie- 2o EOf'ues,q rriangulo be i g tiene la el

Sobre la bafe ND. formefe ] tri

alturade b,y ferd bad.comola bali&;ll?lnitﬁg 'ECIGHN I.ﬁ
;{“? €5, como XazZ: y porque iy oo "-'.ra.h—l'p}
11'1"\3::)“::::";0‘“0 I:;i_ﬂmm NEANC.5como Zal*:.'d

C 1' PO X -fli'f.l-.,. ;]_Sr:tr . ! z .
ics‘ fon® Iguf: leshag. caing l‘f :1?’:5(2&?? :3‘_5 ; ii‘; jfu.“ i
zon compuciitade X 47 Yde Zay, (21.P7)ol i
Zon com delta de [3s bares BNy ND. v de las 11:;1;
Biamos e i e Sl G 193 parel.

[~ I 1
db 106 eriagulos ¢»Ytambicn por fer duplos

3 -Seandbs teiwigulis by 4
T e el b ¥ g Etﬁ"-‘éﬂf!ﬂh’.‘ MDA
e N C A T i rira fon recipracis;
€10 501 [ on proporeonales, v las do g fiveinds WPsnan i
Jigara sy Las us medias en otvd BN X N Ds -:‘nn.;ﬁ GNJ P
N.Eln:fgﬂ -Tﬂrf{”-" Iﬂ’ frfmgﬂfufl apﬂrﬂfffugrdua; f-gll'l.”r:'i d

S0
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Sobre fa bafe ND. formefe ¢l rriangulod. con Ia
alfura de by Lera dab.como Ja bafe ND, a NEB.(1.N.)
Y porqued, ¥ g.tienen voa bafe BN: ﬁ:radqg. comola
2ltura NE« a NC. (1. N, } luego porque la razon de

‘ND.a NB. feduponcla mefmaque NE-a NC:tendrg

el triangulo d.Ja mefma 1azon ab, quea,; luego by g.

tfomiguales(2:l. 5.

Al contrariv, Sih.y g fon iguales ; fcran las bafes,

y alturas reciprocas ; porque formade d.comoantes,
fera dab.comod.agi(2 L.s.) ¥y puesdab. portener voa
gltira,escomolabaje ND.aNB (1, Ny d. ag por
tener ypa bafe NID. es comola ajiura NE. 3 NC.
(1N Dluego ND ANB ¢scomoNE a NC: y pues las
dos media NE.NE, cftan en el triangulof: y las eftre-
mas ND.NC. en g.tienenb.y g. lasbales, y alturasre-
ciprocas.(22.P,) Lo meimo ¢s de los Paralelogra~
mos.

4 Sibyyd, tienen ignales angulos BNE, DNC.
5 fe roma X aZ¢amo BNa ND, 3 Z.aY.como EN. &
NC.digo que eleviangnlobea Setiene lis vazan que X2 T,

we es compuclade X4 Z: yde Zal's eflo esyde las de los
l"l'.'ll.lﬂ.l' .EN-& NI}!_T FiN.a NC.

Tuntenfe los angulos en N, que fean voa Fc&a BN,
ND.y feran losangulos ENE,END.ighalesa 2. rectos
(1.1.1.) ypor(er iguales BNE. DNHC: feran DNC.
END. tambien iguales aa.rectos, y CN. N E.vna rec-
ta (1.J.1.)y fifeticada recta’ DE. Jos triangulos b.d.
tendran igual aleura en vnpunto E:luego b. 3d. esca-
mola bate BN.AND. O como X aZ, (1.N.) ¥ porque
4.y g-tienenigual altuea en v puntoDiferd d.a g co-
mo labafe EN.ANC.0comoZ aY. (1.N.)luego . a

.escomo X A Y./ 1.1, 5.) que esla razon compuefta
de X.aZ.ydeZaY. 0 compucltade los Jados BN, a
ND.y EN.ANC.(22.P.)

5S¢ los trfangulos Do 3 G ticnen angulo fgndl
BNE.: DNC:3 los ladosreciprocos BN 3 NI como

NGk NEdigo que foniguslesy L2 lune
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Luntenfe losangulos como antes ¢ yferdd.ab. cos iguales dich ulos, pueden fer de diferente
: vabh, cou 3 pero dichos anguios, p e
Mo DNLa NB.(1.N.) ydag.como EN,a NC. (1.N.) :Tpcrciu:y el vno,mmpl:menwdclqtrﬂ:all ftmic;rgu:
luego fi fuponenios que DN.a NB. ¢s como EN. 4 lo, con aue por Ja igualdad de los mang; 0§ ’lysa s
‘Litendra d.an.da meima razon que dg: ¥y porque d, reciprocos;no fe infiere la jgualdad de Los angulos.

tiene vna niefma razon a losdos . fe ran b, y g, iguales :
(A3 ¥ oo ’ PROPOSICION. 1L
Al contrarin, Si b,y g, fon ignales con yn angulo

igual , dilpuefios como antes , (ora b, 3 d, como cad ' '
(2 1.5.)y porque »d d.con igu’al::irura s comola Iggﬁz:. De los frmngm’ﬂ! ﬁ:mf_jdﬂ”-f-

BN.AND:y at.comola bai'ﬁ:NC.;,NE.(I'N'”Lm_ . .
goBN.AND ¢scomoNC, ANE. (1.1, 5.)yafsifon Os triangulos equidngulos [ou [emejantess

los lados reciprocos, poreflar las eftremas en b,y las Lavetaparalelai labafes haxe ;r;:mguius,y
fegmentos [emejantes 5 5 al contrario.

‘medias en g, (22, P.) Lo mefino fe demueftra de los ;
par.llc}ngrﬂnos. : 5 8 lostres Iados de wn rrisngulo [on Proporcionz-

ING‘ ;é -i--l“-'f'}-“ f*}ﬂ proporcionales DN'.3 N'B. comoo les a los
. vei frianpuio b. i odi, | CONTYariv, .
4 Jormado' de las medias BN, sidoslados fon proparcionales a los de otro con

lostresdeotra, fom los triangulos femejantes 3 2 al

NE, conqual quiera an wlo B ‘ R . " .
.g'f?.hmga d?: e cﬁiﬁ“ Iﬁg‘ %‘g-;ﬁ::jl*;{r;; h:;g:i'f i gu:':- angulisfon Lostriangulos [emejantesy
i f.l:nrq_uc l‘:rin.iug-ladnsr:c!Pmr.m{zz ) hﬁ:gﬂ s Lostringnlos quetienen wn angulo igual,y los i':t-
feran los triangulos . y.g. iguales VT . 751 10k iwn?uriiwmw imsaom et o) X
. Alcovtraviv, Sl lostriangulos b, y g-fon jeuales v [on Jemejantess
ticrien va angulo igual BNE, A DNC., feran los ladas 6  Silus triangu
gﬂ-‘;imms ENaAND, comoNC. i NE. (5:N.)lucgo a vellayo paralelas tendran los
- ' - . & A
Efirsiﬂisfgl ?fl Ef;;?lf;?;ﬂ,cﬂan lasdos niedias en g4y las TYArig.
Si fueten tret eontinugs Proporcionales DN, NB. B
tomandod NE jgual 3 Iq m edia NI (érdn 4. DN.3 .
Sy ME:2NCaluegol, ¥ ¢ tendrdn Jos Jados rea os triangulos BNC. DNE, [on equitngulas:
¢1p:0c0s COMO antes, y feran jgnglds yal contraria digo que tienen los ladus proporcivasles CN'Y
Lomefmo fe demueftra de ?mi par';lclugramos ; % N'B. como NE i N.D.3 afsi fonlos trian-
i golos (emeiantes.

ESCHOL 0. | Ponganfc verticales los dos angulosiguales END.
. BNC. yorrosdosignales NED, NCB. fean alternos,

[los triangulos by <. fon Teuales . v 11 3 RBC. lelas{2,).1.) y tiradas EB.
! ye.fonig t , congue feran FD Arale asy :
Itclph|¢m ND :i Nij CLOTI0 N']‘:‘ ;c]‘;li:?' }Et}i—irjqfﬁf CDF]DS trlangplﬂs BCﬁ, LCE. fuhr: vha, bal: F{:lr j!'

gulos DNC.BNE. on dc vna efpecic,ferin tambié entre dos paralelas BC, ED, feran icuales(8.1. 1@1{
igua- '

los femejantes tienen las bafes en
Lados pavalelus 3y alcon=

Demonfivacions figs 2,
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E?l"fda'“ coiun - BNC. quedaraniguales trianoulos
ks CND. que tienen losangulos vertlcalesigrale s
BNE: ChD (1211 ) luego los lados que Ciiten dichos
Wgulos ton reciprocos BN . 4 NC. como ND. i NE
(n <o) luego fon Proporcionales|os lados ,que com
Pl‘thcndcp 108 angalos iguales BNC.DNE: ;.'rm:s BN, 3
NL. esomo NI A NE. Silos angulos izuales NED
NUB. fe ponen verricales o de la mefma {ucrre fe dc-
moilrard ; que NE 4 ED, ¢ ComoNC. & Cl: mc:rr;
t0dos los Iaufs qt€ corrclponden a jguales anguios fon
E:L::F;f?ﬂua €S, ¥ atsi fon los triangulos femejanecs
‘2 Eneltriangulo FNG.es la vefla £D.S BC.paras
lelas !'.-: bafésdigo que haxe triangulus;y fegme: tos femen
ﬂf{é" I Or L5 paralelas y fon'ignales fos angulos NEG,
5 u.rlﬁi.‘}{:.- Y tambien NGF, NCB. NED. (2 1)y
NI llf-:{is HNL.ENU.(I_.E;I. Nuego los triangalos
: NC, J:-NJ:'!. lon cquiangulos: Itezo fan feme.
Jantes (1, N. )y fon proporcivnales ‘los lados FN ;i-
EG.cqunBN.ﬂNC:}' comoDN aNE.(1.N,)y 0
fer toda FN.a toda NG. como Ja parte BN.4 i1 'aEr:
NC: rambienel refiduo BE, 3 CG. fera Cﬂ"llﬂ‘ .'EF-‘ a
contrario.Si wna retts BC.corta los lados py fo=
E;::sug-‘:{.lf Nf-r:amu FN.a NG.[era ﬁc,pmmﬂc?ﬁ:;r{g
L Iﬂqs ;tl{;u:(:{:;mdtfﬂ por B,vna_palra.lcln AFG corta.
goleri fa m}:ﬁrﬂg:n;;g:mlca,ypailir.l S s
ool | B St'q:.l'r}._fl'rr'd'i wlos FN:“:_G,.;{#} tremen |a ¢ ld=
f E L:ﬂ!’.urcm.,,f & Fl‘\"-; m femejanres. 'I:ﬂ:ll'icrc!F;?:n;ﬂ‘fﬂl
1 UM yfea BH : AF
;US:? II‘H--l F'F;;{F«]?i- 1Y pues tambien fo fupone GM.
o «C0mo FNL 4 FG esFRB. 4 IH.comoGM. 3 GO
[:l... ::.,"1}' -'-Iternam’fu Como FR. joua] § GM 1[: F:H"
.jgl'u.'ll ?{1(}:}’ timbicn como Fﬁ.ig::al .1 oM nla: EH'
iual aMD.{q-.l-s.}lu::gupurquﬂm triangulos -E]}H..

GMO,

Paraleia d NG:con que fera FB 4 FH.

Lib, 6. Prop. 2. 8y

GMO.tienen todoslos ladosizuales,fon en'todo igua-
les,y equiangulos(a;1i1.) y parque FBH. esequiangn «
lod ENG. (2. M) tambicu lofera GMO. yalsi GMO
esfemejante AFNG, (L.N.) -

4  Sidosriangulus mGO. NFG.tienen los angn -
fa_f (i ] F,:'g,u.lh‘:t, ¥ los I.Idm que les effign pn;..:"m-cfu.n.1h-j
NE. i FCicomo MG, 3 GO, ferin Jemeiantes. Porque i
fe toma FB. iguala GM. y BH. paraleia a NC. jc de-
moilrardn los uidogulo: FBH GMO,. ca'todo iguales:
y GMO.t¢mejante a¥NG.colnoen el 2 i,

Sidostriangulos F NG, GMOeienen los angie
los F.G.iguslesiy loslades de N v M. propercivnalés 3y
los oeres angulos NG F. pols. de vaefrecie [esan [eme-
iantes, Porque A FB. ¢s juval, a GM. y BH paralela i

Cifera EB.ABH:como FNL.a NG (2 N,)'que fe fu-
pone como GM, aMQO: luego alternando como FB,
J.g.llﬂl a ‘._I"-‘Lulbi BH. Eg‘l.l.’ll MO |:_|_. | 5. ] y ‘perque
FBH. GMO . ticneu iguales doslados FB. BH. a GMi
MO,y vnanguloopueitoigual F. y Ge y¢lotro H. O.
de via efpecie , [on en todo iguales ,y equiangulcs
(4 1. 1+ )luego porque Fit, s femejante 3 FNG.
(2.N.)rambicn GMO fera famejante i ENG. -

6 Sileseriangulos FNG. GO, fon fericiantes 3
gienen lzs bafes envmivefla FOlos !'ftff” feni-fdites fevin
pavalelo: . Perque OF, cntra en GM. FN. con ‘iguales
angu'os G, F-y en OM. GN.con fgialcs EGN. O.
(22.P.)lucgo EN. GM. fon patalelas [y tambien GN.
OM (13 P.) ‘ .

sy lan bales BC, GO0 ED. G0, j"ru: vavalolas | fede-
molraralo melmo porque continuada la bale OGFE.
halla quecorre los ledos coniinvados DNE. ENG por
‘fer FD1 EO. FO. paralelds (o demd firarin dgualéslos
angulos DI F {_3.' ytaniblenF. C.: NGF. O, (2.1.1.)
Joego fon FD.GM: y GE, OM ﬁlarulclns (13 P05

5ftu feentiende quando todos los angulos ignales fc
correlponden:como en BNC.GMO. 0 todos eftanin-
verios,como en END. OMG, Al
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AT contrariy, Si lasbafes;y lados fon paralelos, feran
todos los angulos jguales 5?-;: cl paralclifino (2.1, z,)
luego feran fos triangulos equiangulos , ¥ feme jan..
t¢3 {Ii Ni]

PROPOSICION 111,

De las rectas angulares,

Arecls que parteigualmente al angulo , parte
[a '!'Jﬁ' con L raxon de loslados , o n?amr-
trario,
2 Larecls quecon m lada haze angnlo igual al
opucfto, formas vatriangulo femejante al rodo ;3 el [ado es

medio entre ls bafe ;5 fegmento conterming s ¥ al cone
frarive

3 La perpendicular del angnla reto 5 hd{c Tis
eviangulos [emejantes al todayy es med/ia encre los [egmen=
tos, ¥ cads [adoes medio entre la bafe , 5 cl fegments con
rerminoyy al contrario, .

4 f’ﬂﬁpw'r'f"d""}f“ de dos angulos , hazen con ¢l
orvo dngule daserigneulos [emer
pum’mfﬂfs a los L;d%, up"{ﬂn:f”m’-’ los fegmentos pro-

51 dos reclas de los angulos parten praporcional=
mente los lados , [e parcen ellas proporcionalmente , 5 al
CONTYarioy

Demonfiracion, fig, 3,

N'. el rrmngufo-{;ﬁ”" la réfta \WH, parte
:gﬂﬁmmre al angulo GV E, ‘-‘fr'!{o;gg;; Gy

_ HF . escomy GNUUN Fy Sea HB.paralelad

GN ¥ ferdn losaleernosiguales GNH NHB, (2. 11.)

y pues fc fuponen iguajcs GNHJHNB. ferda iguales
HNE,

Lib6:Prop.5 89

HNB, BHN,{3.P.) yloslados cpueflos rambien NE,
BH. (5:1.3.) lnego porque GH.a HE, ¢s como NB. o
HB. a BF. (2.1,6.) y tambien GN. a NF, como HS.
a BF, (241,64 ) ferd GH. a HE. como. GN. a:NF,
[.1.5-} . fiL13 ity 201397 . oA FLLTL
¢ Al conrvisrlo, 8§ GH 3 HE s 00ma G N 2 NI—‘.ﬁtg{;'ré‘ﬁ
NH. al angulo GNF. r‘g_wi'mm_rc’. Porque laque afsi le
parte haze que GH'a HE.fea como GNaNE. (1, N.)
luego ANH. hazeefloyella patte ignalinente al ar;_gnlq.
De otra fuerte SicsHB . paralela a GNifera GH, A
HF.como NB:ABF (2:1.6 )iuero NB. a BE, cscome
GN.4 NF (1-1.5) .y tambien GN. a NF. comoHB.4
BE. (264 luego I Bia BE ¢s como Nl aBE (vl 5.)
y afsifonigualesHB: BN.(2.155) ¥ losangulos opuels
ros HNB.LHN (5.1.1 )y.@ambien loselrernos LEN,
GNH. E;l:: +) luego rambicn QN HNB. yafsi el
angulo GNF. {e parteigialmente, dibibirs s
2 Sienel nefangielo cibularecls dre ?:u.g-.;.f_ﬁngy-f 8
cdr.igual al opueflo balriguly .quecl tifungulocdryes fa~
mejante al todo cdb. 2, que dC. es medis entrebCyn £Ry
Porgue el angulo ¢, s conun , y (& fuponen i uales
vde. cbd. feran rambicn iguales dee. cdls (3.1.1.) lucgo
lostriangulos edr oedbofon cquiangules , ¥ feme jantcs
2.1,6,)y fon ptopercionales. or dgdicomo cd,a chyed
indn menor de cdv, almiayericomachmenor 3 2(gd i
al mayor(2.l.6.)conque edvesmmcdia fco, g0,
Al conryario: i loarriangulos €dey cdb.fon femesaps
tes,digo que el angule cdr.fery fgnal el ofugfte b Porque
fiedr.¥ cZI-.ﬁ:m cquiangulas,ficndo el.2ngulo c.comun,
ferd cdrs ignal A b0 Acdb: ¥ puesedr. 0O e8 igual a cdby
orfer dr. db- diferenresredlas; queda cdmoigualab,
Tﬂm‘&:’en ﬁri lad o l'.-'d.. €5 mfld';'y‘ﬁr[rf o ] :?b! Ij-}r@g;
fiendo-elanguloc.comun , ¥ fus lados proporcionales
eracd.como cdid ch.fon los triigulos cduyedb femejan-
test2.1:6.)y ¢l anguloedr, igual a b (2.N), 3.8
'3 Siel gagato doesweciosy d!'-“ﬁpmd.'éul dr, Digo
| {1
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taque Tos 3 eiingulos cdr rdb.bie fon [emejantes, 3.qae
dr.es medidentre crerb.y. que cdvos medisentrecr. ch wld
quie db. es mediaenrve br. L:

Porque en los triangulos edricdb.cl a0gulo ¢ esco.
mun 3 y cdba dre, rectos iguales, feran edr. obd fGguales
3,140, €n los criangulosdrbecitbies b GO, 'y d,p,
cd h.igualesluego fon rdb.deb.iguales, y los 3 etrlang.
los[emejantes. 1533 8ol 1 :

2, Luego'cr,d vd) cs como dr. & vhy y dv,
media entreesvhi (2 L6.)3cambien re, d edicomo de
i ¢h. v de.media enteeerich.(2.N,) 4. tambien b, ;'15&:
comodh, d be, y bd. mediaentre vb, be. (2:N.)

Al'contrarin S0 Clbues vello,y de. baze loseriangulos
cii_tfirj:_lb.ﬁi&iijﬂnres 1 €db.fepa do.perpendicalar. Porque
_i&ifi!:i%l;l‘l?fs enr, I;?r&n' réftosy '+ L : T

Sidroes perpendicilar,y haze los eriangulos [emejans
fes crd Idr_l:.f;:s drM:'hfmeE.rbab 4 Ed.mrﬂ:’a e{ur-:
:;I.'fl:h -;&.’:; :"nfﬁld?dbi ;-;Eha I‘ol.'?.uc-. conliderando

s WY cular Jpafla %
méfntﬁ'fﬂﬁl- T e T A Lo
'Tq  Enelrvigngulo EN'D Jon dos perpendiculss D x
EETdfg!plqri_ihs triasigulos DN X.ENF:Z.FGH feme i.sE:'::;

ZANLE N Xoom BN WD\ Porque en 1os triangulos
EZ/NDX(inguloN s comumy los retos X. Z
iplales QUedat ZEN  XDN iguslcs, ylos tring: los
cquiangulos 3+ E _I"a"}'lIiEgGZH‘- & NE como Kati.i
Eﬂ.-(z..ll_a ﬁi? yalttrnando ZN.4 XN.como NE. 3
.8 [ i ‘j ! o L
s sienel rr:'dngu_!rf Cdba las rectas cacdr.cortan log
lados pruFarn'ﬂ{MlH db+ bazome b, § br dig: que dn.@
D.f:.rf'r.rfm'u-(:ﬂiu.'i na« P,a[‘guﬂ |05l‘ﬂaﬂgulﬂs brdi b.ir. tié’-
nén'elangaloh comun,y fus lados reciprocoshd P
como'bs 44, hiegofon ighales (1, 1.6,y y ‘quitado el
¢lPacit eomun banr, qUEdarinidne, civ erian qulosigua=
les(4.P )y por ferigpales,y también fos anghlos véreis
eales -f-rf'a.r.'m - tt'ﬂtifflﬂiﬂﬂﬂdﬂﬁt:ﬂipfmoﬁ dr. . prico.
g on, 3 .1_.1'; i '-'l‘ﬁnl' .. A
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" Al éontyarie St dnsaurcscomoon Ans.feraclrian
qulo dug.igual & enr,(1.64) y afadido el comun banr.

{era brd, iguala bess y por (er el X
drin loslados ruiproi;uﬁfl‘l.ﬁ.}h;ltgnbd.h ba. €5 €O

mQ heed br.Stcs

an El-“ﬂ !h comun,cen=

PROPOSICION 1V.

De las figuras {emejantes.

As [emejantes 4 otra,[on [emejantes entrefi: fos

das fe vefucluen en triangulos f;ue{;nm sy las
dj-’ﬂﬂﬂtiﬂ-i_ rienehn 1.-,1 rvazon gue a5 illfﬂ!-

2 Tienen lavezon duplicadd de los lades homalo-

goss ¥ femejantess,
3~ Deleritas [ubre veclas propovcionalesifon propors

ciomales , 5 al concrario, 1
4 daque £¢ Forma de 4 bafe de n trigngnlovec”

tanguloses ignal & las dos de los lados 5 &l conrrarios
Es " Las que gftan dentro deutya con wp angulo co<

e tieren camunes diagomles,y Los lados pavalelos \7 al

CONTTATiD, .
6 Ls diagonal comun haze fegmentos, _-pcumph-

mentes proporcionales. ?
En las paralelogranios 3 figurdss que por ladisw

gonal Je paxeen igualmentesfon Los complementos iguales,yy
al confrarios

Dem ﬂlHﬁr‘Efnn;

1 L.Js fignvas [emejantes 3.otva,[on entre ki (eme=
jantes, Porque tienen todos los angulos
iguales, y, los lados proporeionalesd los

de laotra(a2, P. ) luego rambicn entre fi (1 L. s+ ‘i_

afsi fon femejantes(22.0+) M 2 5




LI!’.ﬁ.Prﬂ'P.q.-
 STEBM .CBR.fon Jemejantesydiga qtie [evefuelien c»
rrmugﬂus.{ emepsrres. Porque.tiradas EF. GD. opueflas
4 losangn os,iguales EBF. CBD, comprehendides, de
lados propor¢ionales EB. A BE, como -CBizal BD.
(22.P.) feran los triangulos b, g, (emejantes (2. 1, 64)
Y EF ADC comoEB aBC: de 11:1 meima (uerte fede -
Moltrard el triangulo 3 femejanted x. vEN. 4 DS,
como FM.aDR:y porqiie 108 cres lados de 5. fon pro -
porcionalesialosde g fon cambien femejantes: luevo
fe reluclyea las fizuras'en wiangulos lemgjances, 5
3 Li;i :h';:g-y?_.tir:{j;‘:.r;rju:{r:r'liiq fon f-’fE.'lF-#Cl‘lﬂﬂ:'lICI @ los [4-
o5, Porque [c hademoltrado FE : o 4
Bﬁ.-&t.ﬂ' SE i 31 DC.ch_? BE. i
Al contrarin. SHlas figuras (e refuelven ert triangu.
los femejantes i, b, . y o, g. x.con el mifimo orden;
ferdn‘todoslosanzulos iguales, ylos lados proporcio.
nni_c:;_;uffy ;;15 figuras (eran feme jantes( 23, P.) :
. L SLEBMUCBR(oh fermei o GAE A
CBER- ;r'fﬂf Lt va Tondi f[:f:’:ﬂ {I?”.Eﬂ;:ﬂic.;?; ; .:i, ;. f“‘; 'Dﬁ
%ue fonlos ld sinomnlngag., v femeitnres. Lunten(e. |as
figuras,que dosanculas 1guales EBF, CBD. fean’ veps
ticales,y tirada FCG. fean 3, continuas EB, BC. G,
con que larazon de EB, 3 CH. fera duplicada de.EB.
AEC, yde J;‘H- aBD. que es |a mefma, (21..P,) ¥l
eriangulo b d -l conignal aleura en Er o Como (@ ba
fe Ef§ a BC. & -_l. G. Jyel tri:mgulo a5 q. con jgl_j.,g.E
ajrara ¢n Gl es como labafe FB ABDV( 1 L6, )efln
es.como ER. EBC, 0 BC 4 HH:iutgﬂ_piarquu hali s
como EB aBC. yd aq.comoRBC, ; CH: quitados los
intermedios ferd b.aq, comoEB. 4 CH. que es razon
duplicada de los lados |‘lﬂm0]ug,os EB a BC. por (er
<ontinuos E, BC. CH.(2:.P ) Lo melmo (& demof'-
rearade loderiangulosy. ¥ €. yde = v juesolla fuma
de fi.li.x g csla fighra BM 3 fimade 0 ¢, ¢, que
¢s la figura RB, tient la mcfina’razon de EB, 3 CH.
duplicada de [os/lados. homologos EB| A BG & Fi.4
B &, ' 12
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<13 8P faeren 4. proporcionales EB i BC.oomo N AL .
#8831y [abre EBuB U buviere dos figuras Jemejantes b g;
Y [obre NM.RS , viras dus femejantes EM. CR. digu que
Jou proporeionales b Q. como EM.z CK. Porque b. a q.
ticne la razonduplicada de EB.a BC: y ¢l trapecio
EM, 2 CR.uiene la duplicadade MM, a IS, (2. N.)
luego puesla razon dupiil:a_da de EB. A BC. esla mef=
ma dupticada de NM, a RS« (1.1, 5.) la melma razon
tiene f. a.q. que EM a CR. y alternando, &c. (4.1.5.)

Al conerarios Sib,aq, ¢S cOMO EM. & GR: rendry
hajfufemejante la razon duplicada de EB. a BCi y
EM.aCR.fu fenicjante la duplicada de NM a RS,
(2.N ) luego ii las duplicadas fon iguales, rambien las
fencillas{1.1,5.) ¥ lon proporcionales EB.A BC.conto
NM.a RS.

4 sielrriangulo FBG. es vellangnlo s v fubre los
dos lados FB.BC.fe deferinendos g uras femejontes BM
#e, yotrd jr{:‘#ﬂ'j;l'frf ff-'.||||-| e la Jrujrf FCs :“g u qree {4 'I:Fg'.lr"
Jobre FC feraignil & las orras dosde BF _BC. Porque las
figuras femejances de qualefquiera rectas, fon como
los quadrados; eilo s tienen la mefma razon duplica-
da cE: los ladeshomologos (2. N.jy pues ¢l quadrado
de FC esiguala los quadrados de EF. BCa(4. L 2)
luego qualquiera otra figura de FC.ferd jgual a fusie -
mejantesobre BF EC,(2.1.5 )

Al eoneearin. Si la figura de FC esigual i fus femea
jantesde BF BC:rambicn el quadrado FC. fera isual
i los dos BE.BC. (2 N.)luego el angulo FRC.{erireca
o4 1 2.) ] _

5 8ilas figuras femejantes nl. mo. tieven el angulo
s camuir,dfgn e treden comnnes fr'f-lga:.nufb zd zb 2-!-_‘:!
los lades paralelss. Porque las figuras (emejantes defde
el anguloignal, & comun, fe dividen en triansulos fe-
mejantes(r-N )fon los angnlos maherzd Igpales:luca
20 3h.2d.fon vnamefma linea{ ¥o,P.)Y tambien 37bz
luego las diagonales Rhd. Xib. foncomunes , t;?::gi
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trianzulos feme janres,(on los angulos xmh, And. igua -
lesiluego mhnd.lon paralelas,y cambicn hisdb.y pl.io.
ro.qla(13.P.) :

Al conrrariveSilasdiagonales xd abodec. fOn comy-~
nes,y los lados paralelos,todos jos rianguios leran le=
mejances(2.1,6.) luego tiubjen las fizuras (1LIN.)

6 Silas figwrus femejanes g, e of. vienen la digs
gonal comun 2b.dige 1 .que los fsmmsmdb.zmhi.fan
Jemejantes, Porque conftande criangulos lemejantes
i{mh. Rd. y .ﬂr‘. :{-:ii-.{_ 5 .H& )luegodon losfeguiencos

cmejances, y lomelmoesde b, xot ¥ de bz bui.
&e.(1-N.) - 4fntabybin o Tl

Dige 2.que i los angulosz.b, fon comunes,y tambien el
punto el complemento de vuaparte ni.al complemento il,
tiene la razon que el fegmentanb. i zl. Porque fiendo los
tegmentos de voa parte (emejantes , ¥ tambien losde
laotra( s N.)ferd nb.d 3l como mi.a 3o, Ycomo bp,d
ie.(5+1-1.) luego porque todo elfegmentonh, csi to-
do zlicomo las parresmis 2 b, 4 las partes o, esiel refia
duo,0 complemento ni.al refiduo il,tendra la mefina
razon aue ¢l fegmenro nh.4 zl.(5.1,5«)luego Jos com-

plementos foncomo los fegmentos.

Enel Pﬁ""'ﬂ'ﬂ-g?ﬁmn dq. [on feudles Lo =

mentus di.1q. Porque Ja dia gﬂ?‘lﬂ {- Reh. glm zc iossl :: fﬂg 4
[os Igu_aif-'}'? Xilb, xhy, (7.1 1.jiluegﬁ'lmmmpl::ﬂmms
divqi fonigualescome losfegmentos(6.N.)

Lo mefme fe demueRen de las figuras régularesde
ladmpﬂ';c"I'aﬁﬂgﬁ“?.'ﬂ&ngnnm&c.

Tambien A¢ QUalelquicra orras fazopa=
fe parten igualmvr.rttt.-Iu e eRor i Sikgon

Lfb.E.PraP. 5.
PROPOSICION V.
Del Cireulo -, y (s paries.

1 s angulos , 5 [etloves de Civenlos r'gudfﬂf, tice
: nen |airargym que Los arcos, yal conrrario,
o2 En Cirenlos defiguales Las cuerdassdrcos 5y
civcunferencins [emejaites on coma Las vadivs 5.9 sl cona
trario,

3 En los me[mos lag cuerdas yareasy ) [egmentes
iguales 5 fon defcmejantes 5 y de mayor valor en ek menor
Circulo . g
o 4 . Lasfignras femejintesin[criras 5o civeunferitasy
vicnen lbavazon duplivels de losradios, ;

5 Tambiei Les [eclores,y fegmentos [emejantesy 3
bos Civewlos cnrre i

Demonflvaci ot £ig, 5

1 EN v Civeulo Lus angulos 2.3 fetlores , [on como

los argas, Porque i el arco CG, es igual &

GD. ¢l angulo CEG. ferd igual 4 GBD,

(1o, P.)yle ajuttaran 1os arcas s ¥ radios ( L, P.) luego

tambicn los(eftores, y afsifoniguales(1.P.) 57 el arco

CG.esdupiode GPyferd elangulo, ¥ [edtor CBG dus

plo de CBP:como CBM. triplo ,y CBD. quadruplo,

&c.Lucgo fiempre losangulos,y (¢étorestienen la ra-
gon que Josarcos en v Circulo,

Lomefmaesen Cirewlos igualest porque ajuftandofe
hazen vo Girculo(1.P.)

Al conryario, Losangulos foncomolos fectores s ¥
los. [cCtores ; como: Jos angulos , por la smelma
a:  En Circulos defigualess los avcos EF,DC.fom [és

L
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:.'ucjmrc-::.fr'go que las cuerdass ¥ [os arcos EF. DC, tienen
la vazon giee los vadiess Por fer los arcos {€mejantes
EF.DC fon iguales los angulos EBF. DBC. (10.P)) y
los lados proporcionales,como EB,igual A BF afsiDg,
iguala BC: luezofon los triangulos femejantes, y la
bafe, o cuerda EF. aDC. escomocl radio BE. 2 BD.
(2-hk6) '

Fomefmnes de los arces : porque {i fe parten jgual.
mente con la re@a BHG: fera EH, igual aHF. como
DG, a GO,y afsiinfinicamente fe correfponden jgua-
lescuerdas, y arcos igualesen cada Circulo : mcufi los
arcos [eejantes ticnen Ia razon que las cucrdas que
¢sla de losradios.

Lo mcfime ee de yndeivennferencia enteva i rtval por=
que como la parted [a parte femejante 5 afsi ¢l todo
altodo(s.ls.)

=3 Ewcivenlos defiguales las enevdas yavcos , v [eg-

mewtos iguales, fon defomejanres, Porque i eftosfueran
femejantes, rendrianla razon que losradios {2 N, )y

alsi fueran defiguales comolos radios,que cscontra lo
ﬂtpucl’tu: lucgo fondefemejantes.

§i lderedacsignal eovraarco de mas vafor en ol Civ=
cula menor . Porqtie fi rovieran izual valor.fucranlosar=
cos [emejantes(g P,) v fiera imenor la cuerda, como
clradioen el Circylg menor(2. Ny mucho mas fi ¢l
apco tuviera menos yalor(2.1.3.) luego fi en el menor
Circuloelarcona esde jgual ,ni de menor valor, feri
de mayor valor,

+ _J ai fif"r‘ﬂ ""ﬁ-'r.flfﬂ‘ﬂ' rfrmuﬁr:'l‘ﬁs tienen lavas
aon duplicada de los radios Porque i DEC.LLE. fon par
Tes ﬁ:zl'l‘!-t‘}ﬂ nreydedos H :xn.gfxm],g inferitoss &c. Los
Jados DC. EF. quefon enerdas de arcos femejantes,
feran comodosradios BDL 4 BE, ¢2 X, ) lueno ~nrqué
clilexagono DEC & c.d EBF. &c.ticne Intaj--a.zhm da-
p'.:cndn de DC AET, (4.1 6.)tendrd tambicn 1a razon
dguplicada delos radios BD 4 BE. (1. L, 5.y Lo mcf.
mofe demuelira de las circunf{cricas. s Los
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§ . Loy [etores,y fegmentos [omejantess ¥ las Ciren -
culos entre [ rienen la ragon duplicads de Iff l:iim_l_!le:rag,
a radius.Porque.en Los fc&ores BEE . BDC. el triangu._
lo BEE,a BDC. ticnc la razon duplicada dge BE. a BD,
(4. N.) y dividiendo igualmente losarcos en H. y G,
¢l triangulo EHE A DGEC, tiene Ja ragon doplicada de
las cuerdas EF. a DC, (41}, 6.) que ¢8 duplicadade los
radios BE, a BC. (4. N.) y ¢oatinuando inhnitamente
la bigeccion,tendra fiempre los rriangulos larazon du.
plicadade los radios, Luggo la fuma de rodos loscrian.
gulosgue componenavn (cftor, fegmento,0 Circulo,
i lafumade otrg, fu femejanre ytebdrd la metma ra=
zon diiplicada de los radios { 4. 1. 5. ) Jucgo porque
continuada infinitamente la bifeceion,la fumade to-
dos los triangulos componc al {ector,fegm enro,oCirs
culo,tendra v fector, {egmento, 0 Circulo, a oteo (i
{eme jan] te la mefina razon' duplicada de Jos radios
[j - l.j . i ¥ y

Confectavios Todoloque (e dixoen laprop. 4 de
las figurasfemejantes , conviene dlos feétores, y feg-
mentos femejantes,ya los Cieculos entre 4,

PROPOSICION VI,

De lasrectas enelCirenlo,

1 Sl’ dos cuerd s fe corean,los [egmentos fonvecipro=
(5% ﬁu rzﬂﬂnfu.[.n: ;'gu.ﬂ:g.

2 La perpendicular de la civcanferencis al dia-
mctro yes media entre Los [egmenros del diamerro.

3 Qaalquieracncrdaes media entve el digmetro que
paflapor vn eftrema,y el [egmenro que haxe la pevpendicn=
Lar del otro efivemo, ;

4  Latgngentc es medid cntre Lgfrﬁnrr,j [ exre=

Tioe
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o8 Lib& . Prop.s.
rior [egmento, il contrario 1y las cangentes de 3n punto,
_run ;'guﬂfﬂ_; 2 folasdose il

S Las fecanres fon veciprocas con fus “exterivyes
[egmentos 1 y con las cuerdus hazen erfangulos “femé=
Jintéss iy : R el . . 'I"_ i
6 Lofvetlangulos de ‘cada fecanre’ con fun eXtérion
g}mp}nrr 3 Jon iguales sl quadrado de la rangente -, ¥
"'.r‘. |5 8 ] i1 LY e B —

fe
N

Demonfivacion, fig. 6,

1 szs cicrdss CFUDE; [¢ coreant e H, digo ' que

~ ' lus fegmentos fonveciprocos HD3 HE ‘co-

mo HE. & HE: yel vectanguls DHE (gual’

& CHF Porque tiridas CD.EF Josangulos DCF.DEF,
fon i _b:_tfgz Y aihitad de GZF veambiet' CDE. CFE.
Yamitad'de CE. (3+ 103:) Ylosverticales CHD, EHF.
(1.0a1.) luego los triangulos DHO, EHE, fon equian=
gulos, y fon proporcionales DH. A HC:como FH.
HE, (2.16. )y rectamials DHE, de las efttenas ,'es

iguald CHF . de lasmiedias (1.1 6.)

-

2 5 del Funta Coen La civeunfevencia es CO.berpen-
disular ,nf:mfrj‘u:cm d-‘}i_mirrg';ﬂg,'gﬂgg que CG‘_‘&‘I medis
entre los fegmentas DO, OF. Porque tiradas CD, CE,
fera el angulo D,CE_. recto en ¢l I“.:mic,irculn(;..l.s )
y el triangulo D CErectangulos hicgola perpendiculsc
CO es media entre losfegmentos de la bale DO. OF.
3.l.6.) :

¢ 3 Seaqualyquierd cuerds CE. 5' ED. diametvo .
Co, Jrf_‘ perpena ".fl‘f"‘“_" Pigo que CE, &5 media entre D.T::.
AEQ. PDI'II'.]HI'."' ¢ tr_i'nngu_i’ﬂ CE Qé‘,rcﬂan..ulﬂﬁwﬂ[nﬂ
encliwine 2. ¥ ¢lado CE, medio ehtre la Eal‘c DE.y
Legmento EO. (3.1.6.) PNUSHENN

4 Sidecl punro B lavets Be. tooa Al Civenlh en
C.y.otrd BE. leconea, Dizo que BC.es media cntre Ls fecan =
wER. ) fiexierior [egmento BD, POrque tiradas E:l
: A
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CD" los aneulos CEDY (BCD. Yonigrales ;¥ la miad
del ﬂrcoﬂ%.-{at‘]ﬂ=;-}':yit:imhien poriuc dl alng,ullu-dci
feg mento CED, esignalal delatangen te BOLy rc_i; -
te CD.-[7+1L 3. ) lughoporque tn eltriargulo BLE
recka O, haze ¢l apvnlo BOD. igual i cpreito CEL.
es CB. media chfre 1a bafg-EB. y ¢l fegmenta B,
-1, 6. ,
; Al cp::iljrrpi-:'u. $1BC. ey medinentre EDB. BD. feriel
angulo BCD.igualal opucito CEB. (3.l 6,) luego por-
que BC haze con lafecante CD .l angujo ]}(D. igual
al de el {egmento opucfto CID. fera BC, rangente
7.l.3. _
: :5:‘%!'[14‘1 punto B, fon dos'tanpentes BU. BZ. dignque
fon igumles ‘Pi:fam: cada wna ¢s mediaentre-EB. ED.
E-T- N.) ¥ las medias entre iguales termines (on igua~
es(2.1, 5.)

Defde Buno puede aner otya tangente:porgue folas gos
iguales fe pueden tirar 4 la circunferencia convexa
(1.1.3.) v alsi las rangentesde vn punto foridos folas,
y a parces opucilas. : p

5 . Elrettangulo EBD. 5y rambien FBG. eod gual al
quadrado de la rawgente BC Porque BC. esmédia entre
EB. BD. y entre FB. BG. (4. N+ J luego cl quad « BC.
cs Jeual rectangulo EEDty tambiena FEG, (1.1.6.)

Los veflangulos EBD, FBG. de cada fecantesyfu ex-
Terior ﬁ'gmrﬁm,ﬁrn ;'gmdff enrre ﬁ Pﬁl‘qnt cada viio 5
igual al quadrado de la tangente BC, ($¥N.) luego
tambien entrefi (3. P.) . .

6 ' us [ecantes BE, BF . fon veciprocascon fus ex=
terfores [egmentos BG. BD, _pmqi_m ¢l re@tangulo
BED. esigual d FBG. (5.N.) luego lod lados fon feci-
procos BE, a BF, como BG. & EL. (1‘1,5.) _

Los triangulos BDG, BFE. fon femeiantes, Dorque
fiendo ¢l angnlo DBG. comun , {on los Jados propors
cionales BD. A BG. como BF.4 BE. (6.N ) luego fon
los rriangulos femejantes (2. 1. 6,) Tambien porgue

B N2z os




1
/blB{e,

R

B

T

100 Lfﬁ. G. PFGIP: 7':

Jos angrilos BDG. GDE, enwn puntofon tanto. como
Z.re€tos( 1.1 K. ) y €n el quadrilatero del, Circulo
DGEE. fon GDE. EFG.0puellos tanto come 3, rectos
(3. 1.3, ) luego EFG, GDB. fon iguales (4,-P. ) y afsi-
me(mo BEF.BGD.y DBG.comun : Juego los triangy_
losfon equiangulos » ¥ femejantes(20.6.) . | .« .

PROPOSICION VII
Delos puntos [emejantes.

1 LA'-' [igurds femejantes pavalelas , tienen Hneds
[emejantes comunes o ¥ en rodas fe balla an
punto comun femejante ,y al contrayio,

2 Todus Las reétas que paflan por diche punta , fun fe=

mejantes o 3 las que paflan pop .
ofros, que pPdjan por dos puntos femejantes i

3 Sidos vebtas femejantes tienesn ponto co :
E o5 veé mup [eme=
Janceslas que juntan fus punco s femeia
ity r Jemejantes, fun pavalelas 5,

4  Lasreflasque endos Punros [emejantes | |

' o en el

comun hagen Jg:;l'-u d?ufal A%l las pnt;:u jn::rj.uzru,
con of e pdfiees 5 i
“:ﬂ_: 'r.u e 5 Jon ellas ﬁm:ynru s 2 al gon=
5 X los angulos de qualefqniers dos Jemejantes
axis wna payre , [on iguales »3 envma civeunferencia.

6  Todas lns dichas en Lespuntos [emejantes , tienen
hlrd{au que dos lados humologos , v vadios de los Civ<
CuLosd, 2

7 Y los veflangulvs 3 Log r

‘ eximetyos difimiles
J;::r iguales enrre fi,) en los Civeylos 3 los dg ch:x dis
ros, '

e
.

L]

e ——
R e RN
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Explicacion.

'PVntns ,fﬂn:‘h.s femejantes ,refpeto dedos figuras

(emejantes,fe llaman quando diftan proporcio.

" palmente de rodas las partes fc_mc jantes de ‘l;s
figuras . Punto, © linea cpnmn[:mc;mt: fc_rﬁ, fidifta
proporcinalmente de 10das las partes femejantes de

dos,0 Juas figuras.

Demonftracion fig-4 lam,Ir.

aralelas. Digo que rodas las lineas que juntan

tfm Fum‘mjﬂrﬂjﬁ!rﬂ Aa. Eb. Cc, .g{' KH fr:
RiciaNres ¢imunes 5 que corcuvren e n frato D.que ferd
femejante comun, Porque fiendoparalelos BEC,he.* Y EC,
ec. &c, ¢s BC, A be, como CD. A cD, (2.1 6,) Y
BC——|¢, abc:como ¢, & D (4:1.% )} alsimefmo
{1 Ee. continuada concurre end, EC——er. aec, que
¢s BC——bc. & be. como Ce, a edt luego la melma ra=
zon tiene Ce. dcD.que €63 ed.(1. ) 5+) Y afsk ey
cd. fon izuales (2.1, 5.) y lospuntos Dd. fon yoo mef=
mo.De lamefmafuerte fe demoftrard que Aa, conti~
nuada pafla por Dt y [ en loslados homologos AL, e,
feroma AG. el rercio de AE.y ag, ¢l tercio de aes
pafiari Gz, porD: y lo melma esde qualelguicra otros
puntos femejantes LL 0o, &¢, Luego laf linea B LD,
eslenmiejante comun,y lomefmo A aD. &c. ¥ elpun-
toD. escomun femejante,fegun la difinicion.

Al contrarfe, SiD. €5 punro comun femejante , y
{on pmpnrcionalcs BD. 3 CD. como bD. icD.{erin
1os lados BC. be. paralelos(2- |, 6,) yalside losotros,
v las figuras paralelas. :

Todo lodicho conviene A 1as figuras diredas del
cafo 1.y Alasinverfasdelesfaz, Y A Jos Circulos c;;‘ i;r; g

1 SI las figuras ABCE, abce. [an [emejantes ;)
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trambos cafos, pues en ellos fe pueden inferiyir infn; .

Tas figuras femej antesparalelas. :

Advicreate, que lasfiguras E B, ef, Pueden tocarfe,
Corrarle , yeftar voa dentro'de orra ¢ ¥ fichipre (o de-
Molirari lo melmo, ¥y fe :hnl_lar& ¢l punto D.como
anres. /g : : : '

2 Sipor el pumrd D1 comnn palls qudlquiera vedl,
"DE- pordentra 0 fueva de las frgtivas 1 divo que fera com
mun [emerantes Porque tomando qnalefi tjgm' era dos pun..
toslemejantesCuc, la redta e, pallara por D, (1.N.}
Y conlideradas Ias]:rrrpcndicu!nresLJ{.L-x.cn Cleafoq,
leran p::.rillclas(lj.l?.)hrego CXdexees como CD.;
¢.(2.1.0.) y lomefmofe demofirary 4 1as perpédicu
lares (e arrojan de los PUNtos femcjantes 4a, 56, 0,
& lucgo porque DE difia proporcionalmentede to-
Gas las paries lemejantesde Jas dos figuras , es comun

temejance,fegin |4 difinicio

Silas figuras BE be; fim femejanees , duni

ue sio fean
Pavalelas's 5 (o Punros A4, I, fon [emejantes & a. |. digo

quelas liveas AT, al, [ femeiantes. Porque i en 13
Via fighita tomamos dog puntos E, C:y fusfeme janres
¢n 13 orra eyc, tiradisEA. CA CL:Y ea, cd, el, por fer
los4. puntos A E. C, L. femejantes 3 los 40,000 [,
feranias figuras AECL. acel. II:I_;I,H:jantc’s_(’:!’rﬁ:{.} lue.
&2 loslados homologes Al #ly fon lineas lemejantes,
Felpectode las figuras EB ch N

Laslincas AL. 41 puedencoincidir en VIa,como
on Claal’ 1..¥ 2. y fi riiar ani ulo, como ¢n clmja iy
“i ¥ tambicn pueden fer paralelas, Tag figuras pueden
tamb.en cocarfe,y cortarie,comoen el Ny, 1,

3. 57 las reflys 20, 2D, fun! [eméjantes srefpeto de
1as ﬁgurm' EEB, cb. 5.¢l FELD eomiun T, s [-y|fjg.-.'r.|- vy
Yot Puntos 4, 7., [emefaktesqd A, rf:'g;- Gue Las yofta XA,
LLICw Parvalelys Porque el cafy 3 lasre@as AD, 1,
Forman anculo, y (elijpanen 1os lados Propulcionales
AD, $ai . cOMSED A} (defin. ) luegofon fas bafes,
O reiias 9z, Ll paralelas (2. 1, 6,) Al

' il idal
Lib.6:Prap.7. #
Al contrario, SiDes punto ioﬁn:.? I‘i;l;:lj?n?i t!cg
g AT 1 ela Ll o
cmejantes 4, al yes lupara iend, [,
L I:mﬂ.i.? f':ihcrcn}?i. a. femejantes,y I:M;;I;;’L e J
m;jagzﬁlcia Aykl: ferd Dapuaco COMULAAS :
e ' zon.
todo pox lallizilinﬂaari 4 lasyellas EDved. en !ﬂfipnﬂéf ;
4__ ..ETE-I; % -hn?if" los Eﬂg"!ﬂ-‘ -;Eur:.!u.i ED ‘ f- :ﬂ..
ffm:ﬂf"f:i (emeiantes ADvadvizia s pa '_'mﬁ'm;;*' o
EMF{M ﬂ; ﬂ: .{‘r.:r ED. ed. [ontambicn F-' FACJANTES Hof =
kel ].:?_c;‘ .;;3 ?‘Jmc jantes DAL dw fe ramarifﬁiﬂﬁ lel :l-::
; ﬂi‘::g'inti:s.ﬁ. avy {¢ confideran las d-.ﬁ‘}!ﬁtlf:ps ]a;-.
.d'iE :-. que determinenlos Pun;ﬁfj%. ;.;LL::;.Jhpuﬂcn
ulos DAE. dae.iguales : y pues. dé. equiangulos , y
%‘vuuies, fon los triangnlos 1&?‘; p:‘r 56 cfr%iﬂnaTCS DA
L)y los la POc:
icmt_:]ﬂn“’-“{z"lé‘:' ’:}{Hi:m porque. eito: fe dt:ml::::ﬂra
A DEFEOnIAAISLIS RaRES D o5 A a,fon laslineas
de qualefquiera puntos femejante .
i . y [ e, .
DE: :{g-. i“n??ﬂn;it;{:u{ﬂ o .;? da. femejantes,y t:lml?lﬂh
i 'dﬁli.;F ac. (emejantes (2 Nu )y los ey
DE.de. {f}r:a - -I-.tmcim“spgg.i:;:n_tr todos loslados
gulos tri:;n;its (2:de6+) luego (eran jgusles losangulos.
rapor = 1 :
ADE ade, . i fun AD.ad. femejantes , 9
5 ;ﬁ Ef{dmz{?;”.'; n‘t ﬁ.ﬂ.. .’id: E.}r.u{a'rr.'.'u:m-’ﬂ'l'l]Jg“"‘i
ffln-'t'vr:'” F.D Adofioltin a %;,1 W mtf ma P.:r}f'.!- C:;JL--
i I:.::Ug D, ¢ fon vno melino|( mfu ;) }::l_ ;ﬂllw
fi PH'IG i.lm.'.!'.lc-‘nh'llsﬂngums ADF".‘H}' -4 Basfor lgl‘?
m,m.-lr;‘:cl comun £ D, ferd A Da, ighal ak ”g' Ef}'mi_
;*’Trip:wms remejantes Dad. ?mld’f“riﬂﬁéncurms
oets | icn F B, fd. halia
b AD. adlvvambicn FB.fd, bt .
D o,y pot, ferlgals Sl ADFLeUf tao-bien 1o feran
fus verticales ¥ Dipagd(ols1e) ALl lek) oshngasien
i;-;.ra eslos venicalcs.np.{.d.ﬂﬂ-{ R
v a1 eneleafosn 0 . ue
R Flg}éf:;slmagfu Eﬂﬁﬂfﬂ‘ st citounferencisd 'Pm%a—;




fobre fa bafe, o cuerda pd, fon los angulos z, 4. fgua~
les: luego elfan envn fegmento Dxqd. (3. I 34)

6  Tudas las velhas Jemejances AD. ad, en los pypa

tos [emejantesiticnen la razon 3::: los lados immai'ngu;, L
vadivsde lus Civeulos, Porque fi en todos los 4. cafos i
otros dos puntos {emejantes £, e, fo riran DPE, de, fon

1 ostriangulos DAE, dac. lemejantes; yloslados pro,
porclonales DA. 4 4, como el lado A, 3 e, qQue fon
dos lados homologos de las figuras (21.6.)

En los Cirenlos, 1€ toman los radics por Jados ho.
molozosicomoen ¢l caf, g .¥2.Yen los triangulos fe-
{nc-jami:s Djiu. daos es DA, i da, comoel radio o4,
2 odal 2alasa ¥

Afsimefimo e demoflrary, que fi 4,4.00n emejantes,
¥ L.l eambien,tendran 47, 4 |a razon que 4E, 4, o
AB.ab.y lomefmo esde 4, 4h, en los Circulos, &c,

7. SiAD.ad,fon Jemejantes, ycortan Las figurasidia

goque el veclangula Ad’ d)..5 iguala LD.das romandg la
wnalineaen el Perimetro concipy ¥ lsiarrg en ol COMPEX0,

Porque fon Proporcionales DA 3 DL, comods, ad],
}ﬁ. N.) lucgo el retangulo de Jas medias esisual al de
asclleemas (1, L 6.)y ¢fto en todus [0s 4. cafos,

En los Civcolos y ¢l rectangulo ADdh. no folocs
igual  HDd4, fino tambien alde losdiametros F pdc.
o {.‘,Dd{_'s Porque fon proporcionales ADADF: comon
DC.aDH, y comoad, 3 df.afside,a dh. (6.1.6 Juega
porque como DA, aDF. s (4. 4 {f, (T« No)fera tama
bicn comoDA. aDF, afside,a 4, (r<L 5.)yelrecs
tangulo de las medias D £de, igua{ alde las ¢fremas
ABdb: yafsimelined 5nd:. Y3 IDde; i &e, conque cn
105 Circulos , rodos.los retangulos i 135 ci;cun?ercn.
clasdefemejances , fon izhales entre 5.

“nquelas figuras (eme janges (e han tomado inl~
Cricasen dos Circiijos por hazer lade monftracion co«
M, 0o es necellario que puedan infeeivirie ypues Ja
demoflracion no tiene dependencia de cllos,

Ela.

Lib.s, Prop.7. 10y

P.ﬂﬂjfﬂp:;gﬁ;i?ﬂ rj;{ltadqii;qu_,uﬁ,%’iﬂs cé::i?:rﬁfg -
£es planosde Apolonio,comoen (v ! F"-m-.j Clehten
Vporicita razon me parceio anadirlaa dos ¢
tos en eftd nueva imiprefsion, i :

I
abr s e 7 T A
I Vale[quiets dos Cryeulbssporqudrionen comusn
ijmntrra yPrenen en el dos puntos commnes
_,'.L'mrj.irlrr.f-:rf wHE Fau_fgit't'mmfu las ﬁgeu:,
vas infevitas diveéluy y'eomo en el cfo 1,y el otro in
'J'frj"‘j ‘Eﬁ"fﬁu en EI {-"#Jr-ﬂ - 1 = = e
ciainEL coneatoudedvs Civenlbs & Plntd oprin fe-
niejante s de donde fe _cmu:in}r:l sido 1u fl:u:_.' Je dﬂ!.l s
b 1' ?-fElaJmfmn feidine de 11 figoras ﬁ:mej.vinm Con
ot ingufu copn ',cafnu enlos wimns £ 6!_'?_. de la prop.
4o l.8.00 ¢ i N Sl Sl o
4. Lo Civculos jiy fegavus fghiales ,no fiencn pyn =
to! comun en el comun digmetro-, finn | e Confidevin
verfos sy entonces difla -‘gwfmmrt;édr. los centros, -
8i dos figuras inverfas |, o civeulos [¢ corran,
1a reéla de la comup. feccion ul puiito comin {fmqmrri
es media encee laos [egmentos de ﬁ continuacion. 1 povs
que fetermive & los prrimrtr%s:ﬁ:ﬁm-jcs (7. N } 3
6 Elpante comun femejance’ el fiempre yo dens
tro de las dos figorasy b fuwevs de cnevupibs 3 ) ninca
dentro de da amna’j vy fueva e |y orrds

L Ein L b
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LLEBR O X -y X1k
- DE.EVCLIDES, .
De los ﬁrff!a.ri

y N efle-libro.fc. refume; lo:qué trata
7  Euclides en-e] 114y 2. de-losi fo.
It lidos,y estodo lo que en la prati.
SADE 7 <9 ¥ efpeculdriva puede fer depro-
ST it_rchﬁl 8 pl:u:ql.;c 1u_~c§necrnicntc alos
LY UCrpos re arcs o y

MR e T Pt e R e
Alexandiino ,enel 4oy 15 queansdia 4 Jos Ele-
MEN [0S » &5 IMAS CUriof0 'que: neceflario, y f¢ podra
Ef:r ::;1 [I;_l {;}:::H’::i:t? Maghta (0 minimi part.3. capls.

nde e ran. muc iciones: cuiriofs
anadidas a lss de E;:c.’IdE:f vFI-? :F ;}éﬁ;?w i
La mayor dificultad - de efte libro, efia en e
Jas figuras dc‘ los, falidos , como fe formen o ?na
fqpuh_g:u{- pi a 310 pueden reprefentar perteciat
monte Ia [ulic ez de las Cuerpes | El ctivaioio pues
que entra de DUevo en efia materia , ha e r:l.::-lInc,
rar , que los cuerpos fe delcriven ¢n pcrﬁ--.dfv-’l-
como i fv.c--;iq tranparerpes JPara e I"r:t d [-;

ver ‘I.r.'sﬁ lades Oy adgok Sepucdl & e
Sirva de exemp o lafigura y, det Fbro 11. en
i FC. reprefenra va o b Que fe terminacon [ois
uper hcics quadradas. La de enfrente, y (u opucila

(06 "D. AE 115 de los 1ados FB, EC. 1 baie AC.
¥ la fuperior FD, LFA

. Lﬁ_&ﬂlﬁ.:]ﬁLﬂ-PfﬂPhl. oy
Losangilos,y Jaslineas, no fé pueden weprefen-
tar como,ion » porque. LGB,y 11CG. {oir anguios
rectos iguales , y las rectas BGs CG. [on rambicn
iguales cn el Cubo.gpero en: da,figara 0o @ y afsi cn
los angules, ¥ lineas, no fe ha de atender 3 loque
{eve delerito,finod loque fe fupone ; 0 inficre por
confequencia neceflaria de.lo. ya demeaitrado. Con

eita atencion ne fe ballara mas dificultad enloslo-
lidos 5 que en loi planos, nafill. eaiunt kig

o Bropoficiones del libroi11, p 1247 ¢
|

Propsdy Del civcurfoen lus folidoss
Prop. 24 De: las paralelas en el Jolidae
Peop. 3. De los Planos en el folidos
Prop. 4. De la feccion de los fulidos, -
Prop. 5. De los folides defemejantes,
Prop. 6. De los [olidos jemejantes

PROIPOSICION 1.
Del concur|o en el folsdo.

1 Q1 das plarios concurren 5 b fe corran , la co=
mun [eccion es Iinsa recta. " 3
2 Ving recta ety odaen yn plano s fi gorts otvo
plano .y es en folo wm punto. vt LG
3 ¥ eeiangulo efts todo en n planos 3 tambick
dos redlas que oncurrenyy la que Lus corea,

& roda -‘I'-PHI'!J'IWIII’ de wn punco. 3 wn plane >
_rﬂ[:rz dos vellas que [e curtan €5 anica y pres Is minj= -
i diffancia.

5 SQuns relld es perpendiculsr 3 otrds muuchas
en- 9 ponto’, todas ellas n:j[i:-.in en pn plany. ; squien

3 1& refla perpendiculs
ﬁ?l_‘nli el perp ilirs o W
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6 87 v recta haze Tguales angules con o
tres d:-'w.-'f’_hrm 2 fera perpendiculs u'ig planoy ¥ 2
isiditgs ] G LN L edly A e

sl AEAAY g £

12 i) ¥y ! '-.D.:_moﬂﬁr‘dﬂ'um.»{ig.tlii; FEWHIE
i1 sriil

1 S.I: t{u.[ plargs RE. JE._cﬁumruh s 0 fe corrains
' MLsdige que lx comun feocionws BG s Ve répa
e 0o b Porquedfi enlell plano AG. ofe tiry
qualquicra linea recta BG.ofe podrdi eftaa jufias E
qualquiera luperficie plana BE. (7+ Ps) luego en-
touees la recha BGferdi comun g Jos: dog pl:fnns O
comun leccion de AC, BE: luego al contrario A
¢l plano A( concurre com HE. ‘& le corta tnlos
puntos B, G. lacomun feccion (era la mefma rec
ta BG, ‘
2 BEREX. que es paree de la vefls RG. r}}'.'i en bl
fjl::: E:E’;‘dfgn qie ﬁr;Jz fﬁl tecks B awmgue. fe-gow -
irapicnte eftden el el fama. - P |
1_-1:1 la r}:_c’ia BG. fcﬂ:gzutat;l qﬁiﬁﬁ:ﬂﬂplﬂﬂé?gfﬂ
ucgo L layparte BAJ €A en el plano AC, rod-
BG. cfta én ArFC. FHEUTIRT Qs toda
81 wma vegla BG. earta 3 wn plano. EC, e en (1]
»H punto . I’qum_- ﬁ.mﬁlfﬁ dos h O mas ;'uﬁm:
en el plano EC tuviera parte en dicho plapo , vy
alsh toda elluviera en EC. (2, N.) ¥ nole ﬂén;: k
Que es contra la fupoficion. e
w3 oo Qualqwians eriangnla ARG, efts en i plazo
Porgue fi en va plano {c confidera ¢ ttiangulo BGGL
lis eves lndod BG. CGL G, igbalesia: BA, AG.
GB, (e ajuftard toda el triangu:0 ABG. con BCG
(4 L 5.)lncgo ¢cleriangulo. ARG, cllard.en vna fig-
perhicie planag, comolCG, .\ . ! '

¥

Se dis veflas B A, AGe[¢ cortan y et dn :Enwn planoy,

Tomandowen, eflas dos' puntes B, G, ferd EG. linca
redia (6. Po) Y ABG, wrianau ot luegofos lados,o '_rlr.:c-
tas A3. AG.cflin en v plac0(3. N.) ¥ rambien B,
qui corss las dos, 4 8

Lib; vty 12 Propex, 109

4 8T FAues perpendiculay al plans AU § dos
rettas que fe covean AG. ABs digo que de am: punty
del plano dv o elevado | Fues wmicas Porque fide A,
feuira, qualquicra,otra AR, cortard @ FA. y etlaran
en voplano -AFCAR, (34N, ) que continuado hard
la feccion recta AB, (1. N.)y poiqic FA es per-~
pendicular al plano AC. es ¢l angulo FAB. ri@to
23, P. )y mayor que fu parte RABL (2. p)) lnezo
RAB!esagucos y aisk RAs no esiperpendicular al
plano AC, (22 P. ) Lomemo ¢s de dos reitas que
{e cortan por effar en {oio vn piano.

Afsimefma. Side el punto eleyadooF, fe tiraaual-
quieea otra Fb. tera FAB. yn plano triangulo(3 N )
y clangulo FAK. refto (22.P. )y ABF.agudog3.l 1 )
luego Fil. no cs perpendicular al plano (( 22.D.) y
aAlSiFA. ¢s vicas

ta perpendicular FAo e Lo miiima diVgelz del
punto elewado #o al plano, Perque quelguicra FB. (e
opong al angulo 'redlo A mayer que ALF. (5 L.1.)

§ 8P la reita BL.es perpeaciinlay & B4, HC.
en Bodigo gue es perpendiontar al plana A¢. Porque fi
BN. fe coniidera F:rpvndicul_ar al planaAC{lo fe-
ra tambien a BC. BA, (22.1. ) yfera lame¢ima BT,
(4 N.) A
si BL, es perpendicular 3 By BG.RG. las tres
eftan en yn planns i quien er perperdiculsy B1 . Por-
que ¢l plano LBG. haze en AC la reda ki,
(12 N )yeel anzulo LbG recto(s Nu)cemo LBG:

pues del punto G, en vo plano LBG. es la perpen.
dicular-ynica(s. liva}lon b, GB, vpa reéta, ¥ el-
tan BA EG. BC. ca va plano 4 quicn LB+ es per-
pendicnlar.

6  Si l& vefla LB, bagpgomigules (gnales 1B A2
IBG.LEC,en wn plano AC, digo que todns [imveltos,
9-1 B. & perpendicular al plano A€.Porque fi de B.
fe-dejcrive ¢l arco AXC: y de vn punto L. fe ti~

: rany
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ran LA, LX. LC. enlos triangulos' LBA, LBYX.
ALC. (cn los lados BA.BX. BC. iguales radios , y
LB.comu,ylosanguloscoprehendidosiguales ¢ jneeo
todo ¢s igual LA, LXo LC, (44 L 1+ ) Confidereie,
Pucs, de L. vnaperpendiCular £, al plano AC. yti.
radas. hAs b, be, Leran los angulosien b, re@os , y
¢l quadrado de LA. ignal d los de Lb, bAsy el de
LX.alos de 1b bxiy el de LCia los de Lb. be,
(4.1 2. )y quitado el'comun L, (erin iguales los
Quadrados , y redlash 4, bx.bhe. (4 L) ¥y porquede b
a la circunferencia van tres rectas iguales | ferd b,
centrodel Chculo, y el mefmo punto Bu(1.l.3.)
Luego Lb. Lk, {on vna Tefta perpendicularalpiang
AC:y los 3, angulos en B, retos,

PROPOSICION, 1L,
De las paralelas enel folido:

1 s pavalelas eftan en vu plano | con las due
D las cortan, 1 -

X Dos rrrp-:nJ:'cuhrc: aWn plano flin en
otro, § fon paralelas,

3 Si wia de Las paralelas es perpendicular & 3m
plano srodas ld [on.
: Las paralelss & otra Lo Jom entre i ; aunqué cw
diferentes planos,

s La que corts el plano ae orys po e paraleld,
Jefta por yn punto es ynica,

Demonftracion,

elas, Digo que 2fldn e yn plan,y rdm~

1 Eh} la fige s, lam.2t, i AB.CD, fon pare=
i Ice

Lib.x1yra. Prop.a. ‘I

bien EF /que las corta, Porque fi CA, ¢ perpendicu.
lar 3 Alsy BDva CD. junta AD.Y divididaizuale
mente en G. (can GE. GF. paralelas a D, AC Yy
ferd conio AG, mitad de AD. afsi GE. mitad de
BD. y GF.miltad ae AC.(2/ 1 6.)ypues AC, ED,
EF. ¢ (uponen iguales dittancias , leran GE, GF,
iguales a BD. o EE.(2.P:) luego EG, GF. (on vna
recta, pues fi fucran dos rectes que formaran angu-

JLEGE, los lacos EG. GF, fixéran mayores que LF.

Es +1: L) luego porque EGE ¢85 vna recla quc cliaen
os planos ABD. ADC, ye(ta en vn {olo plano,{on
ALBD. ADC. vn folo plano (1. ). 11.) con que las
paralelas AB. CD:y EF. o AD. quelas corta, cltan

cn v plano,

2 §i BL. GE. fon perpendicilares al plang AC.
digo que effan enan plano 3y fen paralilas, Porque (i
por la recta BG fe confidera ¢l plano A Bie. per-
perdicvlar A AG, ¥ en el fonGe, BN, perpendicula.
res 4 la comun feccion EG, ferdn tanibien perpens
diculares al plano AC. (23, P.)y feran las micimas
GE.EL. por fer voica la perpendicular de cada phis
to (1+l. 11.) luego GE4 BL. cftan. en_vn plano
NEGe, ¥y por f¢r los angulos internos LBG. EGE,
dos rectos, fon peralelas(z.0o14)

3 Si BL,GE,[on paralelas , 5 GE, es perperdi-
enlar al plane® AC, tambien lo [erd BL. Porque GE.
BL. eftan en vn planoLGE- (1 N.) y (i por B fe con -
fidera BN, perpendicnlar al plano AU, cfiard en el
planoEGE. ¥ ferd paralela 4 GE, (2.N.) luego por-
gue en vn mefimo plano BN, BL, fon paralelas 3
GE. por vn punto B. fon ypa reétal23. P.) ¥ BL.
yerpcndinular como BN,y GE. ,

4 8i GE.CD. fon pavalclas @ BL. digo que [fo
Jim entee fi aunque no efien las rres en wn plane. Por=

ue GE. es perpendicular al plano AC, rambien lo
eran CD.y BL, (3.N,)luegoCD, BL. fon parale~
Ias(z2,N,) ; 5 &
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§  8i Az, covta alguwo de los planos en qtie Piie-
de eflir GC.no fera [is pacaleld, Sea qualquiera pla-
no AC. que pafle por GG,y AL, le corte enA.por
A. enclplano AC. fea AB. paralela a GG, ft AL,
fucra tambien paralela 3 GC, fucran AL, AB paa-
lelas{4-N.)ypues AL. AB. no fon paralelas, porque
fe cortan,tampoco lo fon AL. GC,

Porel punto A, la pavalels i GC..es voica. Porque

Dtmnﬂun'w. fige 1. T
' 1 1 reéls GB, cudiculsr al plans AC:
: S ifg: que -1‘!!3":"?::‘.;? pleno BE, por ella es
tambics perpendicular. Porque fi en cl de

ulera punto L. fe tira LB. perpendicular 4 la
ﬁnﬁn f:ctii’pn BG. feran los anulos intetnos LBG..

Kadeelar enel plano AGC: y por va punto A, BGE. dos tectos 4 ¥ LB, EG. paralelas dila1.) Y
de ynplano,csla paralela AB vnica (13.P) LB, ! Jano AC. como EG. (2.1.11.)

nlara ‘
Luego porque e '”sfas perpendiciilares a 1acomun
PROPOSICION .1II. i;;c;: {on immﬁlér?uﬂ l}ano; {era ¢l plano
: I x :"‘fsﬂ,lﬁg.phu:’fz.lcz. Fm ?rrrﬂg,?%urd al
A E .- : i ! fan - quvtﬂ
.- De los planos en el [olido. F 3. G. pusivo ks or commn ;‘::{t;nﬂl?ideraﬁt. enel |
10 : ' P 0C£ pendicular 3 fa feccion GG, fera Ge,
R 1 Sr s veclaes pevpendicalar & wn plano 5 los
planos por ells tambien 1o fun,

oy 5i dos Pl'ﬁnnfffan Perpetidiculares. a  ofrey

! perpendicularalplano AC, (23. P.) lomefmo es de
: GE. ¢ncl plano BE: luego porque la perpendiculac
| : " } es vnica del punto G. fon Ge. GE. vnaredla, que- ef-
'E"'. | tambien Lo es fw comun [eceion 5 3 al contvario, ta en los dos planos,, y afsi es €omun feccion , y pec-
IFE- [ =8 | Los Ff-mus pumfcfﬂs ticnci Comun Pcr‘f‘cm“cu- ' : :

[1L| Te ) ]
okt 1l I5 3 al contrario, pe Al contvario, SiGE. fuerecomun feccion de BE.

i 4 80 wn plano corta plancs paralelos ; las [ecciow CE. yperpendiculard AC:ferin los planos perpen-
]'H | ner Jl'-ﬂﬂ‘ P‘dh‘ll.fidf. di:ular:i 5 pﬁrqug paﬂ‘m Wr h Pmuﬁr E‘G‘
1l s Lds planas por veflas paralelas , o fon parale- (1. NJ) L
l| i bos, b hagen feceiones paralelas, X 3 &1 los planos FD. AC, fon pevalelos ; digoque
1,| I 6 Si los angulos fon pavalelas ,ﬁm ;gu.sf.:s s en ciénen ,_iwli, pendicnlo LB. Sea LB, per ndico~
i wn pland , ben planos paralelos, lar & AC. y de qualefquiera dos puntos G, C: fus pa-

5 g muchos wnfules plaos comprehenden wi

I.' ] g - ] |‘l : -T ; | - #1' L
l.]|:lI i :r"gl:‘f o folido, el -'If"‘-""f”'.“" rodos es m;lnus que la [uma ;::?;s%ig gﬁn rﬂfl?ligﬂéf{‘;ﬁtr:iﬁd%ﬂg Plﬂ:m)i
My tros 3 9 'tados aenos aevebbus, iy ; : T
Y || ; SM “si. plaitos E"*""‘f"ﬂ:cfj*ﬂ;:rfi:ndm Vi para = gtglﬁ;‘h; E;ESDI?.DF é?gﬁgﬁlgﬁtgﬁiailii
| 'h”. ]:;-ft'fl::f;elf; }"::;if:j;f; r.ﬂ‘ﬂffiugmmﬂi;} los u}"urﬁai _ﬁr! B-B: y Puﬂ los 3{‘5“‘05 BLD;( BLE.fon teclos : fcﬁ
gl / .

BL, perpendicularal plano LED.que ¢s FD. (1.1.15.)
) O54: con guc ED. AC. ﬁglnm;g comun p;rp:n’diculﬂ 1-?’1
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Al contrario, SiBL. e perpendiculo comun 3 FD,
AC. ylonx AF, GE: CD. fus paralelas; {erdn tam-
ien perpapciculares comunes( 2.1, 11. )y BE. BE,
BD. reftang: 10§ luego AF. BL, GE. CD. fon'ladds,
y diftaacias iguales( 7.1 1. ) ¥ los planos FD. AC,
e idigantes, el i .
B.EA 1’mj‘m. Si FD. AC. fon paralclos , el plano

4 perpendicular comun , pues pafla por ¢lco,,

mun perpéndictilo LB. (1.N/)

Al consrarios 81 BE, ¢s perpendicular comun 3
FD. AC. paflara por algun pe rpendiculo comun LB.
(t«N.) luegaED, y AC. lon paralelos(3 N.)'

. 4 Siel plano BE, corta dos planos paralelos FB.
EC, digo ?ue las [ecciones B L. GE. fon fdrdhl'qs. Por-
Fu‘c ficlplano AC. esperpendicular 4 ]a feccion BL.

erd perpendicular 4 BF, BE. (2. N.) y vorque BF,
CE. fon paralelos , fera AC. pérpendicular A ‘CE.

como a BF, ¥y BE, (5. N.) lucgo las feccibnes BL,

GF, fon _pit'rpcndicularcsl ACA.'(2. N.)Y entre fi pa-

ralelas(2: 1.11,)

5 S{ BL.GE. [on paralelas los plancs por 'ellas
BE, CE. pucden fer paralelus. Porque BL. GE. pue=
den ‘fer dos fecciones que haze ¢l plano BE, en dus
Par@lﬁlquF.(JE.(q..l’?.'} FENETER TG T Y

Pera fi los planos BD. DG, no ﬁu""p‘-iuidu:::;' c{
Jeceion DC, ferd parslels & BL, GE.. Porque fiendo
¢l'plano AC. perpendiculard las dos paralélas BL,
BE (2111.) era perpendic ular &‘ld&';. BE'ECQ, CL)"
(2. N.) Incgo AC. es perpendicinlar 11a fecclon CD.
(2, N.)y esCD. paralela 4 BL,GE. (2. [.11,)

6 87 los angulos DLECBG. tienew los lados
dehtﬂ DL, CBa LEs BG, digo que fon igualés’s'y
que eflan en Suplann 5 b en f’ﬁmjr paraléloss "To-
menfe iguales LD LE BC. BG: ¥ pot fer igualespa
ralelas LD, BC, ﬁ‘.'r?f_u jnualﬂg'qr paralelas BL.CD,
(VT 17% }'-'-rzmbj{cn BL: GE:luégo GE. €D fon

izua-

Lib s yra.Brops.. st

¢ touales (3. Pu)i § paralelis(2s ke 1 13 ) Flamdilan FD.

«GC,.que Jas juntan (7L 1,) lucgo por derlos tresla-
dos de ELD. iguales a los 3. de GBC. rodoes igyal,
y clapgulo ELIWAGBC. (4.1.1.) Liicgo filosplangs
_ELD, GEC. fon'difcrentcs , fcran paralelos ; porque
fon los mefmostriangulos paralelos. -

"7 5i muchos angulos planos P XQ_QXS. SXZ,
comprebenden yn angulo [ulido Xy digo que el mayer
P,.YQ: es. menor que los-dos juntos QX< §XZ, Por-

ue fi facraigual 2 losdos, (e ajuflara formando vna
uperficie plana (1.P.) y no comprehendiera cipacio
folido , y: mucho menoes, fi fuera menor.

Todos juntus [on menoves que 4.veclos, Pues(ifue.
ran tar:ito ?Qmo;b rectos hizieran voa {uperficie pla-
na(t.l, .

{.ﬁ el mayor PXQ_ es menor que |0s otros , y to-
dos menos que 4. rectos cortado el efpacio PXZ. i
fc juntan XZ. XP. fe relevara ¢l punte X.y forma-
ra clangulo folido X, de otra fuerteno fe puede for-
mar,

Efts propoficion de Euclides fe ha de entender, i Ls
suclinacion de los plamos mira fiempre & la paree inte=

vior. Porque fi la inclinacion de algunos fuecre A Ja
parte exrerior, , podran todos los angulos fer ranto
COmO 4. rectos, yaun mas como ¢ puede ver envna
piramide que tenga la bafe en forma de eftrella.
"8 §i EC.ex paralelepipedo, Digo 1,que los pla
nes [on pavalelogramoss Torque cl plano EC. ccrta
A los dos:planos ED« AC: lucgo las fecciones, ED.
GC. fon paralelas( 3. N, ) y eftan en vn plapno
(2.1.11.) alsimelmo el plano CE, corta 4 los para-
lelos FG, LC: ¥ las lecciones EG. DC. fon pirale-
las : luego EC. es paralelogramo (14. P.) Lo mefmo
fe demucftrade FD, EB. &¢.
. 1Digo 2..que £ada dos opucfias [sn ignales ;o feme=
jantess  Porque los lados apuu:[_'mlf FL. ED. GC. 1'1{13*_
- 2 on
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foniguales(7,].1.) y tambien FA, LB. DC. EG. fos
angulos FLB. EDC. fon iguales por fer parajejos
(4+ N.) como AFL, GED: luego losdos opuefigy pa=
ralelogramos FB. EC. por tener Jos lados, y angujos
iguales, fe puedan ajuftar, y fonignalesy femejana
;-Fé ( :Lg) 0 mefmo fe demuciira de KD, AC,

PROPOSICION 1V,
De la feccion de los folidos.

I I'yua Pivamide [¢ cortactvn plamo pavalelo & |
S fﬂfr s Ia feccion e frm-:jaiu EPl}.i E::j% :_;
S B ::r ::ﬂ:s_dd vertice [e cortan cop propoy.

3 51 wma Pivamide tiene Is bafe pavalelo

i ’ gramd,

E:uf:;:-:rffr el vertice , angulos opweffos ls parre
3 81 ¢l Pavalelepiped, | Prifma 35 Cilind

, vo [e

i T g ek

- Y los fong
h.f1'!¢ los f:dnf f ;" :frﬂ:ﬂﬁidfz‘ o Pﬂrﬂm?uh’ :

§ 8¢ wn Paralelepipeds f: Aaien :

Por fos angulos opueflos ,f l e plans

los ffﬂ"gfm; d?ﬂFP"TM: ::z::fe}:{‘m opueflos , feran
1] ualquiera Prifma L e

v """"E“"ﬂ?‘" : EnefﬁmP:’ gono fe dinide en

vil=
Lo mifmo es de lus Pivamides ;‘: 1?;‘:::‘ :!'llt [ue ffdm.

Demonflracion, fig.2.

t QT ils Pivamide VXZD. Is
S QAT, paralelo i Ia bafe, B;‘?: r;.f;f};:

ciom

Lib.x1.y12.Prop.4. 1y

cion Q_HT., ! ﬁm'ﬂ"-‘i l_l !r.lrt VXZ. I‘arquc las
planos paralelos V]l{z. QRT. fe cortan con 10s pla.
nos de a Piramide V ¥D. Sc. ferdn lasfecciones pa-
ralelas VX. QR. ( 3+ L £1.) y ambien XZ. RT, y
ZV. TQ: luegs 10s ‘angulos paralclos VXZ. QRT.
fon iguales (3.la1.)y XZV. RTQ. Y ZVX. TQR:
luego los trlanﬁulcs equiangulos (On f{émejantes
(2.1.6,) Lo mefmo (& d:maﬂrn;?l de XYZ. RST,
¥ de las poligenas , &cs Tambicn de la Piramide
€onica.

Los [egmentos [on proporcionales, Pues por las
paralclascomo VXK. 3 XD.afsi QR. a RD: (2.10.)
y alternando , &c. (4.hs.)

Al goutrariu. Si VX.a QR, &c. escomo XD, 3
RD. ferdn VX. QR. paralelas : y XZ. RT. &e.
( 3.1.6,) lucgo porque fon los angulos paralelos en
aifercntes planos fon eftosparalelos

2 La Pivamide VXTI Z0D. tiene ls bafe Pﬁrul',r-
lograms. Digo que el plano DXZ. por el vertice , ¥
los. dos angulos de ls bafe opucfios s la parte iguslmen=
te, Porgue la bafe VY. con la RCFJDI'I XZ, (e parte
ignalmente ( 7. 1. 1, Jyen qﬂniqpfm parte que e
confidere el plano QS. paralelo 3 Ja bafe , ferd la
fecaion QS. (emejante 4 V. ¥y ferd QRT, igual i
RSE, 1%(.} luego porque los fegmentos 'folidos
VXZD. XYZD. fe com ?m; iﬂc planos fiempre
iguales , jeualesentre fi (2. P
lgua!! 3 g?-n:f?l. 3 fi el prifma CH, feipayrre con el
plino Pﬂql;mmfrlu d la bafe ,digo que POQ.es en fo=
do igual 3 CBD. Porque fiendo CP. BO. paralclas
(24.P.) yCB. OP-E. 11,) fon-eftas iguales (7.1 1.)
y afsimefmo BD. OQ. y DC. QP; y los anguios
CBD. POQ; paralelos iguales(s.1. i1.)y alsh de los
otros : luego porque todos loslados, y los-angulos fe
correfponden iguales ,fe ajuftaran las figuras , y fon

iguales CBD, POQ. e (¥, P\) Lo melmo ‘:_I_l uﬁ'_*:
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Mucfira en ¢l ‘paralelepipedo de CA. PN: Yen el

Prilma palj .
EDHGFF. &_%E}nu (fig. 2. ) de los planos QpysR,
4 T los fegmentos del [olido +i I
que los de los lad os.Porque fic pllal::u Ir:ﬁrfznr:a ;g‘l?ﬂ‘.
Il_ncr!it; toglos Los «lados del paralclepipedo CE. por
er PN, CA, ¢ todo iguales( 3. N.) fe ajuftaran
'(6 i::[:::% g:f ?’Lal?;o %% a PF, y alside los orros : Jue,
Jgua;:s RS «Ie ajoftard con PF,y afsifon
L el plano LI, parte igualmente Jos |
{lé%. &c,ferd como antes CJ. igual i?i\!ﬁ?iﬂi&
m. 1 wd1 quartode CG, afsi CL. vn quartode CE.yLE,
mfnﬂ: _THI;N.chin{-g: LG, de LP. &¢. y afsi infinica-
A 105%1& ]us,la?;?m_ws del folido tignen la Ir:i-
Lo melmo fe demueftraen ¢l prifma _triangulﬁr, ¥

DH Ono = 3 tr ;
E‘t[}%lmu’g.cn el Elhn.dtﬂ;rqu: E’-ﬂﬂma_Prlima d'ﬂ inn_

5 S5 el Pavalelepipedo CE fe eorta con
. el pl
BH, por los afgulos opueftos, Diga. que los ﬁgmfn::(:
?ﬁﬁ:’:&pr'{mﬂsfggﬁ" Porque fivp plano PN, fube
412 bafe CA. en qualquiera parte que fe ¢
dere , ferd PN, igual 3 CA ti- N e e
¥ - i L S l'} :El'
hari la feccion 0Q (1.1 1. )y l‘t:rgr 1gu§11ng?)§3
Elgd]?:{-r, 1_]l 1.) lucgo los fegmenros folidos BDC:
- que fiempre {e componen i i
fon jguales (.?..PF.'_} y -dﬂ g it
~-6_ EL Prifma poligona fe dinide 7 ;
gulaves, En la fig. 2. qualquiera lndc:" Fgrr:{’tﬂ’: ::T: n
Flnn?_ con qu::lqm:ra otro i paralelg (z l.ag .'} iue 2
s pf“pgq_g | QH. dividen en prilmas tpiangulargs
al poligeno: 'y {on dos menos quelos Jados, 1o ;
mo esde todas lospoligonos, e s

e “ " PRO.
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PROPOSICION. V..
De los ﬁﬁda's.d:yimﬂfs.'

. . ‘ ris¥ i 10g
prifiateiangalar es medio pavalelepipedoy
. ; EIL:{:’HHI;J:EH PR Lereiv dtfprr‘jfml con {A
mefma bafe 59 altwras y laTorica del €i=

Iindro.

3 Los Pavalelepipedos , Prifmasy 3 Cilindros con
igual alturatienen la vaxon que las bafes 3 al contrario s ¥
tambien las Pivamides entrefin . :

4 Loy mefmobs rienen la vazon rnmpu;:ﬁl' de lds ba~
fff;}d!rﬂr‘;‘f; liiiaaki # o AdbE : i ; e

s T[ficienenlas bafes,y slruras reciprocas fon gt

l¢s,5 al contrario, T8
I.ﬁ. Siderres continas {re formaom. F#FEI:‘IEF!PI‘J:I,
v toiidl al Giie [ Forma de la media con igualangalo.

ﬁ' f&; E-I"“ L:s?tum{;i.{(.; 5. i.'fiiqu'n‘lh u laspi ru_bﬂfur_&ﬂ i_!rnm-l

gulares Conicas,Eres entrefis ol i

Demonftracion fig. 3»

L Prifimd triangilay BDGY es wedia pariilele=

4 Elpf;i{ﬂ Puegﬁ BA.DA. fon paralclas 4

s mgDYCB:y AE. aBF.DHry FE/HE. 3

GH. GF. fera GA, paralclepipedo(24.P.) y clplang

BH. le parte en dos prifmasighales (4.1.11.) lucgo cl
prifma DG.cs la mitad de GA. h

o En j,‘ﬁ:g.ﬁ, Ta Pfr_ﬂml‘df CF‘-"E_‘ 25 en toveio &EI

pifma BDFcon i gl bafe, v alrwra. Sean GDA'E «parax

lelas 3 BE y ¢Iplane EDF.a BCA®Y fera BDF vy prifs

ma(24.P.) y losplanos CF DB.BF. paralelogramos,y

Igs tre §'pintesD, A, Even vit plano {1, L/1%.) il;%%?
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Porque la piramide CDFAE, tlenc labafe -

e o DER apcigmen o 5

€, yangulos o tOSDEAE.

LDAE. {-lf-u.l- I1 ,] I DE‘AE
Tambicn la Piramide BCDEA. ticne 1a bafe BD,

paralclogeami,y el plano AEC.  [a paree igualmente

E?:n cig:ﬁﬂc(:; E&.Aiangutosc. E. (4.1.21.) y fontam,,

en lgnales CBAE. CDAE: mbicn fop igua-

ien al eNLres parg al § Lad V

terdioie, - 1 F Pt BUAIER, ¥ €4 Gada vaa va
Lo melmo s de las piramid

afsi cllas, como lospﬂﬁ% edid

(4 1.11.) ¥ confiderado

infinitos lados , milita o mifmo en la piramide Coni.

€a ,y Cilindro ,aunque cfto e demoitrara Zen
T iy 9 oltrara otra vez en

3 Silos Md'#”“s‘ﬁg" ;'...'#ZﬂFGIZHHI'

igual cltura s b eftin enere dog plangs H

rﬁmd la rqim 1%#: Las bafes J{E R T Pi:r:;nu::!ﬁr{aﬁ}?a-
nosCA. TR. fon yno mefmo,y PN, ZX: y qualqule~
Fa orre plano LL. VS, fube paralelo , en qualquicra
parte que fe confidere , fera L] igual a CA. quS. a
IR, (4. 1.11,) luego LI.a VS. como CA. 3 TR.
(2-15.)yafiinfinicamente , fin que (e puedan confj.
dcrarma; planosen PA. qg cen ZR., POE temer igual
alturd ; luego PA. y ZR. ticnen 2 mefma razon que

los planosde que conftan (44 1, 5. ) yafsif
bafe ("F" &=T%f§:¢,. ﬂ‘ﬂ( #e1s 5. ) yafsifon como Ia

284 los Parglclepiredos GA, ZR, tienen ;
CATR.d i:ga que rr't-'nrrr ls Yaxon g,.:;ﬁ';“',f:‘ f;; liﬁ:{ 'E:
'.“”.150- I rtoma lg““fimﬁ:r& PA.igual 3 ZR.
Comola ba CA, A TR« {3.N.) yipucs GA, & PA.cs
comao Gc' ftPCc '_*-1 I1s }_lprig;mh@ GJFL 3R
como 3 pltura GC. 4 PC, quces XR, (315 ) .
- Al cqneesrio. S] dichos f01:d0s rienen 14 razan afie
i - - o - - did i j = o ---j.aE i
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lasajtueas, tendran jgual bafc: y (i lade las bafes,ten-
drin igealaltura ; toc0 como en 1o paralclogramos

1,l.6.
( E j.!.ri demonftraciaties fon mfuerﬁdﬂ , aunque lcs {o-
lidos .ande diferente elpecic , puesen lugarde ZR,,
fe puede fubiticuir vo Prilma, o Cilindro, y al contra-
tiﬂ,iﬁﬂ;i

Lo mefmo es de Las Pyvamides angulaves b vedondas
entre fi ,Yurqu: fon el rercio de los Prifmas,y Cilindros
de igual bale,yaltura,aungug [us bafes no fean {feme-
jantes, &e.

4  El Paralelepiped. yPrifma,y Cilindvo ZT i vtro
G A.tiene lavazon conpuelts de las bafesy s alturas Efto e s
fixod 3,05 como Labafe TYACA.Y €5 3oi yotomo L alturs
TZ.4 CGudigoque 21 . x GALescomy X» 5.V, La altura
CP.lca ignafiTZ:y ¢lplano PN.paraleloa CA.y fe-
racllolidoZY.a PA.comolabalfc TY.2CA. 0%, &
2. (3.N.)yelfolido PA.2GA.{obre vna bafe como
la altura PC, que esZT, a GC. i){, a7.(3.N,) lucgo
las razones compueftasde iguales fonigualesex ague,
ZY.a GA.comox.ay. (1.1.5.) que eslarazon com-
puefta de xa 3. yde 3. A 7. ¢fto es de las bafes , y als
uras.

Lomefmo es que fecompare vn Prifma con vn
Cilindro:y dos Cilindros,o Prifmas entre fi:0 vna Pi~
ramide angular a vna conica,o al contrario,&c.

s Los mefmos ET.GJ-J:" tienen Las bafes,y slruras
recifrocds TI.4 CH.FGW GC.a ZT. Jlrf.'r.‘".r ‘.E“'"I" . Por-
que fiPC, esigual A ZT. y PN. paralelo a CA.ferd
GA.APA como GCAPC, (4.1.11,)yZY.A PA. por
tener igual aleura , como TY, 3 CA. (3. N.)cltocs,
comoGC.a PC: lucgo GA, yZY, tlenen vina mefma
razon i PA.yafsifon iguales(z.lis-)

Al contrario. 51 ZY, y GA. foniguales , tendrin la
mefma razon A PA. (2.1, 5 ) yleran GC A PC, 0 ZT.
comoTY.aCA, (3. N.)Iuegolasajruras,y balesfon
reciprocas, Q Ly




122 Lib.ixy 12.Prop.é.

Lo mefmo ¢s fife comparavn Pri{'f'na avn Cilindro,
& Paralelepipedo,&c. Y vna Piramide angular 3 otra
Conica,&c.

6  Si AB.BC.BF:[im trescontinuds,y d{”*f’{rfﬂf:
mael pavalelepipedo GAty TqqT. TZ. fon ignalesa la
media BCoY furman al Cubo Z¥ Jdigo que G 4. Z1 - [un
jguales. Porque cl qlnnclradn e de la media, esignalal
redtangulo FAde las € remas AB.BE. (1.l ﬁ-]¥ to-
mando FA.y /r.como baleslas alieras BC. g7. 1¢ fu-
ponen jguales luego CA y ZY, fon igl.alcs (3.N.)
dambien porque tienen lusbales,y alturas reciprocas,

PROPOSICION VI,

DE Jos fﬂhdﬂfﬁ'ﬂ?fjﬂﬂff;.

1 Os [emejantes & otro fon entve [ femejantessy
R todes fe rrﬁn‘.‘hrfﬂ en Pivamides femejarres,
2 Tienen [a razon rr.r?l'ft'r'l:fd de [us Lados homg =
logos,y las Efpheras de los radios,o diametres,
3 Sobrerectisproporcionales, fun proporeionales, »
ol contrario. .
4 Loy fﬂfcrfms denrro de ofro con o ur'gufu ermiy
tienen Ia:j:hur.sﬂr lad s pavalelos,y &l conrrario,
§ « Elplany jor el angulo comin haze los fegmierros
ﬁmcjamn,&rh
6  Lus puntus, Hinearyy planos femejantes , [un como
"“ ll.h'l PIMGS;I'I'b.ﬁ-PI'ﬂFH?- 1

Demeonfiracion fig. 4.

Qs ol idos femejantes 3 otroy Io [ entve F. PO
que todos coflan de angulos {olides isuna=
les de planes , ¥ lados proporcionales

(23.B.)

' Rea

Lib, 11y 1. Prop. 6. 123

Refuelurnfe-en pivamides femejantes por la mefma

razoa, como los poligonos en triangulos femejances
440, )

\ 2 }Sr' AHLRC fon dos paralelepipedos [emejantes y 4
los lados homalogos ABsa BCycome BD.a BEL y FE, §
BG,digo que AEL & BC.tienen la ra3on triplicada de
AB.3 BC.Sea 13_3;%;01110 ABaBC. ¥ DP.Q.X,Z.qua.
trocontipuas,con que la razon de P.a Z. (era (riplica-
dade P, 2 Q. udeAb. aBC. (21 P.) digoque AH. 4
RC.tlene larazongue I'.a Z,

Porauefi (¢ juntan dos angulos folidos iguales en
B.q los lados lemejatesDE. BE.forme voarcdtasy ta-
bicEB.BG.por cortarle FG.DE ¢ftd epvi planoHBR.
(1 L.11.)corinuados todes losplanos,feanade dos (o-
lidos HC.bM:y en el folidoAN.por {¢r HB paraielod
labafe CN.es.AH a4 BN, como AB, aBC, 0 I'. A Q.
(4-1.11.) ¥y BN, & BM .como BD. a FE 0 QaX:
(4+1.11.) y BM,a BT como Fi.a BG,0X.aZ.
(4-1.11.) luego AH,a BT. 0 RC. es comoP. a X.
(1.l,5.)que espazon triplicadade P.a Q.0 Ab.a BC.

21.P.

¢ De irru [uerte. AH .2 RC tienen la razon compuel-
ta de lasbafes AD.aRQ.y alturas BF.a BG.( 6.1 21))
la bafe AD.a EC.cs como P.a X, razon duplicada de
Pa Q.0 AB, 4 BC,(4.1.6.)BF aBG. escomo XaZ:
luego AH.4 RC.es como PaZ compueflade P.a X. ¥
XaZ.de las bafes,y aleuras: y triplicada de P.a Qo
AB.aBC.

Lo mefmo fe concluyede los Prifmas, y tambien de
los Cilindrosen la mefma forma 1y rambien por fet
iguales 4 los Paralelcpipedoscon igual bafe,y altura,

Tambiende las Piramides angulares:y Conicas,quc
fonel rercio de los Prilmas,y Cilindros.

Tamhien de 10s folidos regulares, ¥ irregulares;por-
que fe re(ielven en Piramideseme jantes

Tambien de las Efpheras haziendc induccion de los

Q—E-‘ 0.
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[olidosinfcriptos , como delos planos inferitos én el
Circulo.

Confecl, SiP.Q.X. Z. fonquatro continuas el{o.
lido {obre P. al femejante [obre Q. ticae larazonque
P4 Zzy al contrario,

3 SiP.Q.X.Z,[on 4. proporcionales continudsy §
oo cantinuas i y [obre P, Q, buniere dus [olidos femeisn-
tesy 3y otros [bre X Z, digo que los 4. feran Proporefy-
nales. Porque riencn la razon rriplicada de los lados
homologos (2.N.) lucgo fi la razon de P.a Q.escoma
lade XaZ,ja triplicada de Pa Q:Jl'crﬁ::umgﬁ tripli-
cadade X.aZ. (1.l 5. ) conque fon los {olidos proa
porcionales : y (erin continuos (i lo fon las reétas.

Al conrrario, Si cllos fon proporcionales-, y dos
4 dos femejantes , ferdnlos Jados homologos pro-
porcionales pues [i las razoncstriplicadas {on igualcs,
mﬂtbjtﬂrlﬂ.iﬂn .L}sftncﬂlas{ 1 1-5.]' Y

4.¥ s«Lademofsacion de losmum.4, ¥ '5: €5 como
e i_losplanuﬁ :'r'fhﬂ.Frnp..;,uum. 5-¥ 6.y laaplicacion es
facil aunque 1 los (olidosfe delcriven 5 la multitud de
lineasha de confundir 1a figura;

6  Tudo !-rqufj;- dixo de bos puntos ﬁ'mrf;nrr; ( Iik;
GuProp.7.) [e puede aplicar los fobidns femejantes, guar.
14":?'& el me{ms ovden de los numevos . Tambien esJa apli
tacion facil , y fe dexa por la mefmarazon : Solo ad.
¥ierro que en los folidos ricre mas extenfion, porgue

conviene rode lo que hatla fe dixo de lasliveassy lo
Hickmo conviene i los planos que paflan por los pun-
fosicmejantes,comolo reconoceri quien atentamen
¢ lo medjtare.,

Fin dela Geometria elpe-
culativa.

HEOS

I1§
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EOMETRIA
_ PRACTICA,

. Eometria Praflica,es ciencia praticade
i la quantidad continua, - Las propo-
ficiones puramentc efpecularivas, [e
llaman Thearemas, lasque enfcnan el
medo de poneralgo €n exccucion,

ciade las efpeculaciones anteccacn -
tes , ferd facil 12 execucionde lasfiguientes practicas;
pero auien 'no huviere cfiudicdo los Theorémasanre-
cedentes,podri exercitarfe en lascontirucciones,omi
tiendo lademoitracion, Paramaselaridad fe reduce
todo ¢l tratadoi ocho elpeciesde Problemas » que
comprehenden rodos los que trac Euclides en fus Ele~
mentos, v (e anaden otros nuichos de nomenorim =

portancia.

PROBLEMAS.

Prob. . De las vectas angulares,y paralelds,

Prob.2. Diuifion,y proporcion de las vectas.

Prob.3. Delostriangulos,y paralelopramos.

Prob.4. Del Civenlo.,

Prob.s. De las figuras inceiptas,y civeunferitdss

Prob.6. De laprinaveion,fuma difevencitsy tansforman
cion de lasfiguvas .

Prob.7. Delas fuperficies,y folidos,y [ns medidas.

Prob.8« De los Problemas nore[veltuss -
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PROBLEMA"L

De las redas arigulares,y paralelas.

1 OF wnpunto dado vivar vusvects que haga v an
P gulo dado. e
) i Dinidir qualquicranguloen dos partes iguas
les conma velta, goata
.3 Hallar ¢lvalorde vnangul :
lefquieragrados, e Sl enng
4 Tirap wnd paralela 3 otvayeta,dado el puntosy
diftatcis,
Por an punto dado fueradeyna rella . ti
qﬂf.glaﬂ-wﬁ_;{gn'ln Ehe fi recla , tivar otra

Devn puneo dado : . .
ella partiv yns r:ﬂ:*?gﬁtn:fmw pespiadioplirs s xon

7 Inflramento para los angulys vect 50 Vi
wigulos el Probug.prataa,y 6. Bilusreclos, Veafede los

PRACTIC A +;

Ada lavecla AB. enel punto 4.1 1, ' .
D gulocA H.:'g:.la! @ nrﬁu-ﬁdu F;E)E'. d;{::m,;r;l;::,:
radel compas enD.cop qualquicra abertura for.
mefeclarcoLF. y conla mefma aberrura form efe ¢l
arco BU.tomandopor centro el punto dado A : Jueso
tomando coi cleoinpas el arco EF. fecortary BC fu
igual; y rirando la recla AC. (erd el anguio CAB
igual AF¥DE, = 5
Bemanfte, Porque losarcos CB, EF, .
que tlenen igual medida,fon iguales{10.p))

PRAC-

Geometria Prar.Probiz.)  yow

PRACTIV A 25 & A o

El angulo BAC . [> badediviiiv ignalmente puefle ]
compasen A. defcrivafequalquicr ar¢0 BC y con g
mclma aberturacelde los puntus b ¥ dedcrivanfe
dosarces Que te crucomendd y- la redtd DAL pareiry
i_nalinente al angulo. Kt :

Demonjt, ' Purl.eiostrés tados DB BA. AD. fon
iguales alostres DUVCALAD Jucgocl angulo BA D es
ighalaCAD (4.1.14) i

] BERATEEEH T,

Elvalor delos angnlis fo lialtary fuacilmente ;con'va
femicirculo de alatonscared, o raico diviaido en 8o,
gradoskOC, lea el appulodade Bl puelloelcentro
en ¢l punto Ay ckradio fobrela reda AbBy fi larédia
ADcorraso.gvadisyleri elanpulo BAD 'de 604 pra~
disy BAF.de 120« &, Pars tormar élangelo BAD |
de o O.gradey puelloeliemicirculy| fe tirard la reda
AD. porlesco. sradys, 8¢, Elie infirumento es muy
viil pasalapractica, 1100

P RACTICAIFI=TT '

Dada AB.y f:-t'm de ellw el puncn C porel {"ﬂl‘ fe hade
tivar CF.pavaleld 3 41, Defde el punto C. tirefe qual-
quicrarecta Cliquecorte ABAsy del pane B.fo raye-
fevnarco AH ¥conla metimaabertura delpunico O
formelc DE romando elarco AH. ycortando DE. (it
faualferd LI-‘.p.sr.iIt.lali AB.

Demonli-acion«  Porque l0sangtlosalternos ARC,
FCE.fon igllﬁ]CS[ 205 :lpul' fer 15‘.14]1;‘5 inedidas AHL!
DE.(10.I)

Dada A qu.' ;?r_l' de tivar [ bagealy Py Y fengadn la
diftaveia deds X7 Tomando enls redta AB qualqiter
punto A fedeferivitidefde A el arco'G €on T gif-
tanc'a XZ. ydelpint P.clarco F ednla mefma difs
rancia XZ yapicandolaregla dlcsarcos , fetirara la
retaFG que feraparalelad BA.

Demonftravions - Porque Lisdilfancias AG. BF fon

ina-
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iguales , y fon lamefma diftancia XZ. Quanto mas
apartados, {c romaran los puntos A, B.faldra la opera-
cion mas exacta, 3
: PRACTICA 5.

Dada la vefts BA.y el punto D, fuers [eha de tivar
DA. queel angulo DAB, [ed igual sl dade (7. Tomelcen
lareétaBA. qualquicr puuto C.  y hagafe cl angulo
BCE. igualaG (p.1.) ypor elpunto D. tirefe DAF,
Pﬁ.lﬂl'.'ltl iEE'{F' 4.) y lerael angzulo Di’k]jrigu:ll. aG.

Demunjlr. Porque DADL ¢s Iguala BCE, (13, pi) que
esclmelmo Go

PRACTICA 6.

Dadoel printoCoen la recta AR tivar yna perpendicn
lar EC . tomienfc GA. CB.ignales,y de los puntos A .
y B.con qualquicradillanciaformenfe dosarcos, que
f¢ cruzen en B junta EC. fera perpendicular,y los an-
gulos ACD ECB rectos.

Drmnnﬁf__'purquc loslades EC.CA. AF.{on igunlr.'s
A EC.CB BE:lucgo les angulos ECA, ECB.fon igua~
les (4 L.1,) y rectos(11.0.)

Dado L punta D. fuera de lavects AB.vivan la perpen=
dicular DG.Puchio clcompisen D.con qualquicra dif
tancia,fedelcrive el arco BA.q corge 4 laredta AB.
pueilo di;q'?ii“r;% -ﬁ I: -con ildmifma diftancia, 0
Con gqualquicr ofra ic delcriven dos arcos que -
zan ::iu G.y feri D.G.perpeadicular, e de cruz

Demonflr. Poraue paree el angulo ADB. igualmen-
te( 2. p. ) luego porier ADB.iloceles ferd DC perpé-
dicular (5.4.1.)

si lavetla AB.Je bade pareie igualmente puefto elcom
pisen A.y B.fe delCrivencd ?ualquicra diftancia dos
arcosarriba,y dus abaxo;que (e cruzen en E:y G. y lue
g0 EG ferdperpendicular como antes:; ylos feymen-
tos AC.CB.iguales (s Li1.)

siel Punto Befty en el :ﬁrsma de la 1inea o v ﬁ. F‘..df la
perpendicwlar EB. pucito clcompasea B, fe :umarlc‘:.

qual.

Ceometria Prat. Prob.a: 1.9

gualquiera diftancia BD*con que D .cftc ficra de la [i-
nca,y deferito clarco ABF,. (e tirara ADY. Y lera EB.
perpendicular. 3

Demenft. Porque el angulo FBA . encl femicirculo
ALEF.esrecto(3.1,3.) .

Si el punto Faefta {uru de AB, y [¢ pidela perpendia
¢ulay F B.Tirefe qualquicra reéta FA .y dividida igual-
merte en D. fc delerivirade alli el femicirculo ABF.
¥y la recta BE.{cra perpendiciilar, e

Demanft, Porque el anguloFBA (del femicirculoes
redto(3.l.g.) :

PRACTICA 7.

El inftvuméro mas comodo para los amgulos vectosyy li-
neds perpendiculares , €3 la ciquadra ABC. de bronze,
madera,d carton; porque formado vna vez ¢langulo
recto’ ABC, aplicando ¢l lado AB. 4 lalinea , ¢l lado
CB, firve de regla para tirar la perpendicular CB y
conviene que ¢l angalointerior tambien fcaredto pa-
ra muchas operaciones.

PROBLEMA Il

Diusfion,y proporcion de las recas.

D Iwidir ynarvellaen quale[quicrs parres;
et geglaparaladivifion igual,
~ Diwidir na vefta en partes [emejantes &

1
&
3

orrd,

4 Dudf-vu veéla,afiadivle orva, que la dada [ed me=
diaentre la aiadida, 7 ls compuefta, ¥ diuidiy ywa dada en
media,yeftrema vazon,

Conle&tario,dada L medis , 0l dl’fercﬂm'.-l de las Ef;
eremas shallar Las eres proposeionsles continpas,
§ ' Dadasdos Uineasshal lar 1o media proporcionals
; R 6 D4
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6 Dadas dos lineas s hallar lateresv4 propovetonal .
7 Dadastres aear, hallay [a quart# proporeional,

PRJ‘CT.FCJ_ 1;

ruidiv ¢ linea AB.en efneoyb mas partes, Tlirefe AC,

perpendicular( £.p,6,) y tambien BD. tomen(e

- ¢nAC infinita ,,:Baltﬁlulcra. cinco pares jgua~
Les,y lasmefmasenlD, y nr‘m‘dnl:ﬁ'piralc‘liil%D;
OH  &c.feraOZ, la quinta parte AB,

Demonjt,  Porque como CQ, es la quinta paree de’
CA. afsl OZ. es laquinta paree de AB, (2 L.6.)lucgo
Yuedara AB, dividida encinco partes. Alsimilmoqual
quicrarecta quefetire CB quedara dividida en otras
cinco partes,y ferd CZ, la quintd parce de CB,&c.

' PRACTIC A 2. iS00

‘Replageneval para qualquiera dinifion, Tomeéle voa.
o8 S marAT A G da g

regla AB . de bronze
100, partes , 0 en 1000. con elartifitiv "précedente,
fervira para la divilion de qualguiera otra linca,como
fi de la linea MN .fe huvierende tomar.de roo.parres
las6o,rirefe CD.igual 3 AB.ydel puntoC deflcrivafe
clarcoDE. tomefe MN. y hagafe (b izval DE, irefc
lucgo CE. y tomando de la regla AT 13560 ‘parecs e
cottard CFE.{uignal,y deicriviraclarco EG ylarc&a
FG.rendra 6o partesde DE.0 MN, ey
Nemonfl. Porque como CF ¢slas 6o.partcsde CD,
alsi FG. ferd lass 0. parcesde DE o MN. (2 1.6.) Effa
regla firve enlogar de Pantomerra,
PRACTICA 3.

3 LalineaCDuellidiutlidaen F. G v [eha dedia
widiv ABucn |a mema axn,  Del punto C tirele GE.
que { Tine qualquier angulo, yleaioual 3 BA, juntan-
do DE.fetiranan GO,EH paralelisa DE.(1 p 4.)

Demil, Porfer parglelac DE,GO FH quedaraCE, |

que ¢s Apf.divididacomo CD.(2 L6.)
' PRAC.
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1o PR ACE L Coliiais
4 Dadala vecte AE, hatiar otra GBaque :Q'E'. fes
medis entre GE, 9 ABG. Tirefe AC, perpendicular a
AB.Y fulgual:diviaida AC.igualmenteen E. (1.9 6.)
deferivale elcirculo AGCD. y tircfe BED. y del pun-
to B elarco GE. feﬂ_&rd todo hecho.
" Deémonjl Porque Tiendo EAB.argrloreto, esBA,
tangente( 7.1 3.) vmedia proporcional €nrre 5G BD.
6.1,0.)uego.porque DG, esigual a CA . que es AB.
era DG, mediaentre LG, y LD, Juego DG, que esla
dada A, es micdia entre la anadida GB.y la com-
pucita ED.que es A,

Diwidir{a vecta 4B, en mediayy eftvemarazon. Tirele
BED.como antes,y de B ¢ deicriva el arcoGF.y aue-
dard AB . dividida en mcdia.y éxtrema razon.

Demsnft.Porque AF.csdiferenciag entre BF.0 BG,.
yBA.y tambien BF. 0 BG. esdiferencia entre BD. y
DG,0 AB. fiendo BG. 0 EF. BA. BD. tres continuas
tendran las diferencias AF, FB. la mefma razon
(4.1 5.) lucgo AF.4FB escamoBEABA.luego BA ,
cita dividida en F.en media,y €firemarazon(21.1,)

Dada la mrrf:'dﬁ.ﬂ-.j-frtﬁ:ffr#rid de las eltremas AC,
hallar las eftvemas BGL.BD, Forme AC.vn angulo rec-
o con AB. y divididaigualmente en E, deicrivafe el
circulo AGC, tiradalarefta BED feranlas cfiremas
BG.BD.

Demonft, Porque fontrescontinnasGB, BA BD.
(6.1.6.)y DG.que cs AC,csla diferencia de laseltre~
mas GB,y BD.

PRACTICA ;.

s Hullar ls mediaentve dos AR, EF. continuefa
AB.que BC.y EF.fean iguales:dividida AC.igualmen
te en O+(1.7.6,) delcéntro O, fedefCrive el [emicir-
culo ADC. y tirada la perpendicular BD, fera media-
proporcional entre AB.y BC.que es EF,

Demonfl,Porque BD, es perpendicular al diamerro

Ra AC,
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/AC., ¢s media entre AB.'y BC. (6. 1.6,)
Orvo modo, fean las dadas AC. EF.y tome(e CB,
igual a EF. tiradoel circulo ADC. y la perpendicular
BD. (e junrara DC.y {era mediaentre AC.CB.
Demonjt. Porque elangulo del femicirculo ADC:
es recto (3+1:3.) luego DC, ¢s media entre BC. CA,

(3.1.6.)
PRACTICA 6,

De tres proporcionales dada s menor BEC, 71a media
B A hallar lamayor BD delpunto B, fe deferiveel arco
CEF.tirefe AO perpendicular, Y con qualquieradiftan-
cia AQ. fe defcrive elcirculo EAF. que corre alarco
CEF.y ferd BEE. latercera proporcional,

Demonjt, Porque BC.que ¢s BE.BA,BE, fon conti~
nuas(6.1.6.) .

5i feda ta mayor DB, fe defcrive elarco DE. y ti-
rando BE.ferd lamenor BF, (6.1.6.)

Otro modo. SCandadas la menor GH. y la media
HM .formen qualquier angulo MHG. tirando MG. fe
hara elangolo HMN.jguala MGH, yfera HN. la rer-
CCra,y mayors

Dimonft. Porque fon continuas GH, BM., HN.
(3.1.6.)5' [eds la mayor NH. 5 la media F 1, tirada
MN, fe hariclangulo HMG. igual 3 MNH.y ferd
HG.latercera menor(3..6.)

PRACTICA 7.

Dadas 4B.CR.BE hallar la quarra pmi‘rurcfmmf ED,
Formefe qualquicra angulo ABD. juneefe CE. y tire.
feAD.paralela ACE. (1,04}

Demanjt, Porgue fonproporcionales como BC,a
BA afsi BE ABD.aue cs laguarra (2.1 6.) 57 fuerve da~
da BD fe junea AD, y tirada CE. paralela, (¢ra BE. la
quarta proporcional,

Geomeétria Prat.Prob.3.

PROBLEMA 1IL

Delos triangulos,y paralelogramos,

1 Azxer wnrriangulo equilatero de vna vella,

1 H ?{4{& » rr%mgu?a ifoceles de dos yettas.

3 Fuzer wntviangulo ifocelessque cadaangulo
fobre labafesfeaduplo del vertical o wn tercio.

4  Haxervntriangulo veflangulo de dos veclas.

s  Hazer wnrriangnlo efcaleno de eres rectas.
i 6  Hazern poralelogramo dedos los ladosy 3 el an=
gulo.
7 Hager wn triangulos paralelogramoso qualquie-
rafigura [emejante & otra.

PRACTICA 1,

b Sobre larefla AB.[¢ pidecl trisugulo equilatero,
Arc, con cfta diffancia AB, defde A. y B,
fe forman dos arcos ,quele cruzanen C.e]

eriangulo ABC.[erd equilatero.

Demonl Porque AB. BC. CA. tienen vna me{ma
medida,y fon iguales radiosdeiguales circulos,

PRACLIICA 2.

De las veflas AB. DE, formay an teiangulo ifoeeles,
del punto A.deferinafe elarcoI'C, y romando con el
compas DE. fe paflard deide B haflaC, y elriangulo
BAC ferd ifocelcs.

Demanfl .Pﬂrquﬂ los ladosAB.AC.fon :ndios igllil'-
les:y BCaesigual ADE, &e.

PRACTICA 3 :

Furmar awn rrl'.ir:zu!'g:' oceles que cadd dﬂgufn f-o.’:rl'f la
bafe,feaduplo del vertical,b v reveis, Dadalareda ED.

otomada al arbitrio , anadafele DC, que fcan ct:i.lu!ai;
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nuas CD.DB.BC.(2.p.4.) fobre BG.formefe ¢l trian=
guloiloceles, que Be. FC. fean igualesa BD, ¥ tirada
kD lerd FBD.cltriangulo primiero,y BFC, cllegundo,
Liemunft Porque BD.o BF ,es mediaentre DC.CEB,
s el anguloDFG.igual a B [hl,ﬁ_)IPugsﬂ. y &, fon
1guajes por ter BFC. iloceles (s .1, 1., fvra DFC, igual
a U, lueo porque el externo FDB. csignal a DEC, y
C.(3+0.12) leraduplo de C. eftoes, de B. luego FDB,
BEL.que lon iguales(s. L1, )1on duplosde B duegof1a
BEL.lc anadimos D¥C.iguala B, fcra todo BFC, (rj=
ploacB.y tambicnde C.que ¢s iguala B,
PRACTICA 4.
Flfmdlt i rﬂ'.-ﬁﬂ,gf-l!ﬂ f{'fidh‘gufu ”gdp; lox L{d.'_; AC.
DE Hagale CB.perpendicular 3 CA,y fea iguala DE.
ji-’ll'llﬂ BA.de:a .ﬁ_.ﬁ{.ui:l [ri;u]gulﬂr
S fedi labafe 48,y el vnlado T E. dividida AB.
igualmente en O, defcrivale cl femicirculo ACE, y

tomando BCuigual A DE.juntente EC.CA el triane
lo ABC.lera rc{tnngu[r_,_l ntenie BC.CA. el triangus

Demorji,Porque elangulo ABC, en clfemicircu]o
esrecto(3.1.3 )

PRACTICA %,

Dadas 3.reclas apras AB, €. D, formar vn triangulo
efcaleno defie el punto A,con ladiftancia C.defcrivale
clarco I G, lveodel punto B. con la diflancia D, (e
deicrivael arco FG. que fecruzen en G, ylera ABG.
t.-l|:r}.;n;*:g,:.uhm.lj BG. erd

emonfl, Porque AG. BG. leriniguales AC, yD.

BA.lameima da?:la. g Aap

PRACTICA &, :

" Dadg la vella CHformar,»+y quadrado.Porque deve

[ener el anguln‘ recto , tirefe I"ulfi, ptfpcnd{cn[ar

(1.F.6)igual aGH y con krmefma diftanciade M v

G.fe detcriven aEarco, que ft cruzen en Q, tiradas
OM. OG.ferd OH.quadrado.

D« monf. Porque rodos los lados fon igualesd GH.
y losangulosredtos. El

e T

.‘{Ej'-ﬂ-u._é_ -
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: Elvhombo (¢ deferiyede 1a mefma fuerte S~onque
€1 angulo H, 21 obliouojgnal al anguio dado,

El vectangulo oblongo dadas At.nT.hagafe BC. per
pendicular ( 1.p.6.) ¥ delpunto A.con la diftancia
BC.fedefcrive vn arco,ydel puntoC. con la diftancia
AB.otro,que fe cruzan en F.tiradasFC, AF. (eraBF.
clredtangulo, - : _ :

El rhomboide fe formade la mefma fuerge , con
que el angulo ABE. [caobliquo sigualaldado,y EA.fe-
ra el thomboide de AB.BE, &c. AL

PRACTICA 7.

Dadael fll'ﬂﬂgﬂfn ﬁ..‘iE.fc ha de farmdr_' otro ﬁ-mf.
janre [ubre yna vecla fgnal 3 X Z, Tomele AC, igual &
XZ continuando fi fucre mienefler A AB, y tirefe GD.
paralclaaBE. (r.p,4. ) ferd el triangulo ACD, {eme~
jante a ABE. R
. Demanft, Porquela paralela haze triangulosfemes,
jantes 2.1.6.) :

- 8ies el prapecio dado BE, tircfe eldiametro AED.
y CD, paralela comlo antes: y DH. paralela a EE y.
conrinuando fi fuere meneftercl lado AFH, feraCH .
trapexiv femejante albF, .

Cemunfl, Nacede lasparalelas (4.1.6,) lome{mo
esdel paralelogramo,

Si ls figurs es ABEFO, tirenle las diagonales
AED, AFH, y tomando AC, igual & la dada XZ.,
fe bara CD. paralela a BE, y DH.a EF. y HG,
aFO. :

nemoft. Porque la figura ACDHG. es femejante
3 AEEFD- (4:4s 62) ¥ tiene clJado AC. jgeal alla~

0 a X § | '3 {1 ;




Geometria Prat.Prob 4.
PROBLEMA 1V.

Delcirenlo,

1 D Eﬁ.‘rﬁﬂ'r L7 ] _ﬂ'ﬂ'ﬂfﬂ Farduf »0 tres puntos , ha=
[lar el cenrro,y walor de v aveco , 3 diuidivle
en dos parces [guales,

2 Sobrevnaretta, b dadoel civeulo Tallay vn avce
capax de wn angilo dado,

Confedtario. Deferiuir vuangalodado fobre yng rees
ta,quetoque & orvd Lines d ada.
s 3 Cortarde v civeulo n dreo [emejante 3 otro

Ua

4 . Devn punto dado tivar ams tangenre 3 wn civ-
ﬁ'fj dado s b deferiuiv am civculo que toque & wna refla

ada.

5 De vnpantodado interior ,b exterior defcriuiv
¥ civenlo que toque a orro.

6 Subveanavellafinitadeforinir vn arco, que toque
& otra infinira dada,

Conlectario. Sobre wua re@a formar el angulo mayor
qwe pucde tocar otya vetta infinirs, '

7 Por i punto dado rivar ynareéla dentyo del civa
culo igual ¥ otradada, :

PRACTICA 1.

D‘E ferinir n civenlopordos puntos dados 2.8,abrién -

do cl compasa la diftancia que ha de fervir de

. Tadio,deide M. y 5. feformarin dosarcos »que

fe crucenen O, yfera el centro de donde fe deferivira
clcirculo AMS,

Deferiuie »n civealo por tres puntos dados A, E. C.

- Con
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Con qualgniera diftancia defde A,y B.fe deferiven
dos arcos que fe cruzen en B, y ofros dog en G, 0 Q.
luezo defde B,y C.ic hizen otrosdosenD. y F. con Id
meima,6 qualquicaa otra diffancia: qil'andn lasredias
DFO. MOG. que e cruzeneng O ferd O, centro def
circulo , .y alargado el compas halta C, fc deferiva
CBARC. ‘

Demirftr,Porque DO.EO.fon perper diculares a las
cuerdas CB. BA.y las parten por meajo(1.p.6.) lucgo
paflanporel centro (2,1 3.) yafsicl punto comun O.
terd ¢l cenrrodel circulo,

El arco dado €5 ABC. tomenfe tres gualefquicra
puntos A .B.C. y {challara el cenero O. como anres,
y e gabari ¢l cireulo, :

8i elurcodado es A B yfe hade partir por medio,
tirefc la reéta EG,como antcs, :

Demonftr,Porque EG. esperpendicular A BA la pars
teigualmente(y. p, 6,)y parte tambien igualmente ¢l
arco (2.1,3.)

Parael valor del arco M §.(c hallari primero el cenw
tro O, ypucsclarco M§.es medida del angulo MOS.
(ro.P.) fehallard el valor del angulo MOS, (1.p.3.)
que es elaccoMS,

PRACTICA . 3.

Dada lavella AB. deferinir eliarco BNA., capay, del
angulo CDE, Delcentro D, delcrivafe gualquier arco
CEF. y tomando EE, iguala CE. {¢ juntaran CE_FD.,
Haganfe los angulos ABG, GAB, izuales 3 CED,

1. po1:) y delconcurfo G, fe defcrive el arco ANB.
igo que tomandacn lacircunferencia quaiauier pun -
toN.lera elangulo ANB.jgual al dado CDE.
Demonfr. Porqueel ansulo ANB. esla mitad del
angulo AGE. ( 3.1, 3. ) lucgo esla mitad de CDE. o
iguald CDE.,

Dado el civenlo RN A.de qualquicr punto N, rirele

qualquiera reéta NB. y hagate el angnlo BN, igusla
5 CDE.
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"/CDE. ¢l arco ANB. s capaz del angulo dada;
Dem .n_l.PﬂL‘q.;uL' todos leran imuales AN *"’1..{3 das 3
que ¢s CDE.

Subre AR deferivirel angulo BN A fgual i CDE.que
raque otrg vectadada M N« DefCritoel arco ANB. ca~
pazdelangulo CDE. ficortaa NMa en N. ¢l angulo
ANB.¢s clquefe pide.

Demmfl, Porque ANB.tocad lare@aMN.(17.D.)
yesignal R CDE lo mefmo feradel angulo AMB.fife
tiran [as rectas AM.MB, fielciccelo no corra i la
recte MN. (erd impolsible elcafo. Lo melmoes de la,

cu;va PN,
PRACTICA 3.

Dado el cireulo FGH. yel apco AB.[e pide el aves

GF. femejante & AB. Bulgucaofe loscentras C. Q. (ind

eftin dados (4. 7. 1.) ticda CF. fe cortard CE. igual 4

O3 ydeferita elarco ED-fe comaraigual A BA -tirada
(;_Dc.,rcran'ii-,-mr:j:nmslos'arwsﬁf.T)E-ﬂﬂ- '

Demanftr, Porque (on medida de vn mefmo angu=

lo GCE,{ 10.P:) |
PRACTICA 4«

Dalo'elcivenly BEG, 3 el punco B, en le ofvounferen-
o'a e pide larangente 84, Tirele clradioCBvy fuper-.
F.;md[;;;;[.]l‘ BA- {l.f-’.'ﬁ-"} }’ [era tanﬁcnrch ol 3-)

sielpanto dadu Aselta fu:”.pauﬂ ‘&{“?”rcl GChLro.
C. ydividida CA igualmente ¢nD. fe deferiva elfe-.
micirculo CBA, que coree d GEB. enB. yleri ' AB. Ia
tnugcnu:- .

Lemunfl, Porque en el femicirculo es ¢l angulo,
. EBﬁ.rfaﬂo{i-i-i-“‘ c_g_nﬁli.tangenm[?,,l.z.} i

Sila i:ll."H'I‘ es dada ABuy e cllacl vuned & o hade ﬁ".l'
el contafteide vn oivenln. Tirefe BG perpendicular
(106 £y Ytomando BC igualal radio,que (¢ defea , e
d‘._-.{tm-ira}clcirculq GFB.quetocarad larc@laBA . en
Bi(7: L3,

}J'L' el cirroCuefty dadostivefeCBaperpdicular(t p.s )
: ycon
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v con el radio CB. fedelerivird el circulo BEG, que
tocardadaredta BA«en B.(7.1.3.)
AUS PRACTIER %

. Dado eleircalo MOFL yel punro A. [uexa, fepide el
eiveulo DGOWque roqie & MOE, Pafle AC. porel cen~,
tro €,y .con el radio AQ. {edeferiva clcirculo QGD.
yrocard A MOHen Qw51 el punta dado es B, pafle BC.
por elcentro,v defcrivafe el circulo QLS. $3 es dado el
punto del contatto 0.pafle OC.por elcentro,y loscircu~
los DGO,y OLS.tocarana MOH jep O,

Demonft, Nace en'los 3. cafos de (6.1, 3.)

2 i PRACTICAvdigica® ",

Dudsld vetta. AB. yla infinits €Dy pidefe el arca
BCEA. que rogue 3 Dc. Continuada AB. hafta corear
a CD.en D.hagafe DC.media entre BD-DA.(2.p.5.)
y por los tres puntos A, B. C. defcrivale va circulc
(gpar.)guetotaraa CD en G, y

Demanfl:Porque {iendo DC.media entre'la fecan-
te AD.y {u extérior{fegmento DC.ferd DC, rangenic

'j .klﬁl. w = F o % ¥
{ Si J'd]ﬁm'udxd.r_c! EF.pavalels 3 D partafe igual-
mente con ¢lperpendiculo AGC. v por los tres punco:
ECE. defcrivale elcireulo(q.p.t, )y tocarda laredts
CD. ¢ Sio gREHAT RSN

Demonft, Porque ¢l radic OC es perpédicularaCh;
s DC. rangent@(7 3 s o TR v

. Dadala vecta AB.o EE.finita, favmar el angalo BECA
o FCE.que [eaelmayor de-los que piceden cocar 3 €D del
crivafc ¢l circulo comoantes ¢l angulo ACB. fera ¢
mayor aue pucde tacar A CD.

Demonfl.Porque [ el circulo fuera menor,no rocy
rad lareé&a CD. 8ifucra mayor',la corrara, vy elarc
AFDB! fuera.demenos valor {obre Ta-melma cuerd:
AB-(5:1.6)) -

PRACTICA 7. | _
Dido el eivenlo BDE ¢l punro A dentro, v fuers, [e
S2 ha
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‘hade tivar ABC.que BEC.fesigual & X Z. Tomandoqual
quier punto D, hagale DE.ignala XZ.y del centro O
deftrivafe el circulo GHR. que roque aDE. (4., 4,
¥ delpunro A tirefe ABC.que roque al circulo GHR,,
ylera BC.iznala XZ O ED.

Demonf,Porque las diflanciasdel centro OG. OH.
fon iguales radios, fon tumbicn iguales querdas BC .
DE.0 XZ,(2.1.3.)

PROBLEMA V,

De las figuras inferitas ) circan|-
critas,

1 (Cxreunferiuiv amciveulo 3 vn-eviangulo, & inf-
eriviv am triangulo en Wm civeulos
2 Inferiuir vn civeulo en vm tviangulo,y civeiif
eriiiy wo eriangulo 3 v eirenlo. .
2 . Inferiwivoen bexagonogy triangala vegular en vn
civeuloy,y las fignras de deblados lados.
4 . Infeviuivyn quadradesy oftagonoseoc.
5 To feriuir vo Pentagono, THJ.Ndf:tﬁgaﬁp 33 las de:
doblados ludoy. e s PN ' o
6  Civewnferiuir al civenlo las fubre dichas figu=,
vas voguluressy al contrario 30 inferiuiy el civenlo en ellasy
7 - Diwidin el cirenloen 360,grados,

PRACTICA 1

3 Dﬁfu el eriangnlo AEC civeunferiuir vmeivenlos -
Defcrivafe por lostrespuntos A B C.cl
Circulo( 4. ¢, 1,) Yy quedarucirennfcriroial

triangulo. 4 e
Rado el civreulo CDE.infeciuje el trianguly, ABCs en

ﬂI"
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el Circunferivale el ¢irculo!ABC. como antes. y ra-
mando qualquier pinto G .correnfe losarcosCl DE,
femejantesd AB.BC,(4.p.3.)y{era DEG.eluriang.
loinicriro equiangulo a BCA.

Demanft, Porque fiendo losarcos GO DE, EG, fex
mejantes a AB.BC.CA.fon los angulosopucftos i_ua
les E.CoyDeB.y GiAL(3:.1.34)

PRACTICA 2.

Ewel tridngulo ARCfe hade inferiuir el civenld EG F,
pqrtmuﬂ.]ﬂé digualmentelosangules G.y B.(1.p.2.)
{ca OF, perpendicular, y coftele BGiizual & BF, vy
L‘E.i{;}g y con’el radio. OF, defcrivale ¢ circujo
FEG, o
Lemenfl,Porque EC. CO. fon igualesa FC, CO, y
comprehende iguales angulos ECO. GCE, ferd OF.
iguala'OF .y el angulo Eirecto,como E (4. 1,1.) ¥ at-
fimelne OG.perpendicularigual a0F g elcirens
lo palla por E.y G.y por fer lusandtlos B G E, rectos
tocadloslados (7.1.3.) ¥ eitd inférirocn ¢l tiangulo

- : oS, 6 7o i
4o _Ej'?rrfmgufa AEBC Y [c bn deefvowferinir al eivedls
Pm yincrivafe elcirculo EGF.como arres,y toman-
do qualguierpunto P enelcircalo PMN' hazanle 1os
arcos PM. PN femejantes 4 GE.GF rirados losradiog
HP; HM, HNvrirenfe perpendicularas SMZ1 ZN R,
RPS. y tocard el triangulo SRZ, al circufo PMN
(7.L3.) v lerd femejante A ABC) i :

Demanfi.Porque los quatro angulos M H . NLZ fon
iguales AaE.O.F.Gi(3 1L 14) Tuego porgue M H. N, ¢
han bechoiguales a E.Q . F. (32 igual 4°C. (3.L1.)
afsimelnio digual A A yRaa B luegofon-equial pules,
y femcjaote ZSR.CAB &ev i L. !
< PRACTLCA -3,

En ok civenlo ADF.Jﬁ- ha'de fr:fr.‘rf-i-:?f o Flexaganir, s
trianguls vegular , con el mefimo radio CA, rormen-
g Es diftancias ABJY BD,DEBEVEG. ¥ fenceerh en

—-—
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)| Demonfl. Poraue el triangulo ABC. es equilatords
Ton {ustresanpulosiguales(s 1. 1,)luegoelanguio €,
€3 de o grados, que €s v tercio de dos rectos ;o fe-
miicirculo 150.y viniexr0 de todo cl circulo, yafsie)
arco A B, lumedidaeslaiexiaparre de todo el Circu.
lo( 10.P.) ¥y losangulas A B D, rodesion iguales, aue
conflan ae 120, £rad0s, O dos fextas parresdel cir=
culo.

il triangulo BGE, csequilatero , porgue los arcos
BG. GE. EB. foniguales de dos fesras partes , lucgo
tanibich lascuerdass(3. 1 3.) - v HO &

. dutedog los arcon,como A By fe dividen igualmente
(4.p.1.) fedeleriviracl dodexagens, y alsiinfinitamen
te las figuras de doblados lados.

. BB ACTIGA g
Deferiuir en el civenlo wn quadrado,feaqualauicndia~
meero CD.y EAB fuperpendicular; juncas AD: DB.

BC.CA. forinatan el guadrado.. il

Dem nft, Porque Giendo los quatro angplosE, rec
tos,fon |os quacro arcosiguales| 11.P.) luego lasiqua=
tro cuerdasAD.DB.BC,CA foniguales (2.1,34) y los
quatro angulos A« D, B C. que infilten en los (emi-
E:ruﬁo}s, (on rectos(3 b 3. )y es quadrado CADB.
14.P, et 8 : L
. Pargel nétagono 5 (e partivan ignalmente los arcos
cnF. G.&c, (4 pa.) y quedara el circulo dividido en
$.partes: luego juntando lascuerdas AF. FD. &, fe
formaractoctaganas . .

M arBR A XT0 A58, 4 ;

Inferiniy el pestagono, Tirando qualquier diametro
BDE formefe el triangulo ifoceles BDF, que losan=
13.-"-.'_"*_3 D.yE, fcanduptosde EBD, (3.7.3.)conrinuada
DFG.¢s elarco kG, la quinta partedel circulo: ¥ to-
mandofusiguales GH. HO. LO:{edelérive €lpenra.
GON0L LY o] ; o ' ' )
¥ Demonfts Porque lgs tres angulosD, F. B. fon dos

rec=

s eite
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.05(3:1:1.) luego porque D. F,foniguales , y cada
v1o duplo de B.iérab.vnquinrode 4os redlos: lucgo
D, es dos quintes de dosrectos,y delfemicirculos Tue~
go D.o li medidaGB. ¢s vnquinro de rodocl cirenlo,
QuUE ©6 7 & BrAC0ss X .

Frferinir e t!c{igﬂﬂﬁ,i’ﬂﬂﬂit HO.en E. lgl]llllllﬂn-—
te,y fél‘il HE.la decima parte delcirculo,

Inforiuiv el veintagono , (¢ hard partiendo jgual-
nicnre elarcuHE, (4.p.1.) 0 tomando ¢l gunuran—
te BN devo.gradessy pues BL esde 72.quedara LN,
de 18.que ¢5 1 vigeims parte del circulo,

Infcrinir el tresntagono , tomele BX. la fexra parge
delcirculo, 060, grados(s.p, 3.} quitado de BL., 75,
queda XL.de 12,qucies la trigefima parte de 360 yde
rodo el circulosy tomindo LP ignat aLX. de 12, gy,
queda PN de 6. gr.Jafexagelima pacre del circulo,

Fnferinivel quinagono, el COX P, de 24, v, es la
dezima quintaparte del’ circulo.

: PRAQ T\ g g s
Dado el eivenls ABCD, civeunferinir Tas’ fobre dichas
figuras , inferivale la figura, que feha de circunferivie
F5.1.3.405 ) ytirando alosangulos los radios EA, EB,
&c haganleperpendicelares LAF.FBG, &c.y queda-
ra cirunferita @ ligura regulag, :

Dada lafigira ALCD i fe badeeiveunferivivel cive
¢nly, partante igualrénte los I'luc}?s _ﬁD'DC,mn las
perpendiculardSOLLZE y cor'Wdiftancia ED. fe cird
cunferivirael circulo DAaBC..&e, 1A

sieleirenlo Je hade infevivis ¢n la ﬁg“ra EGBL..
partiendo igualmiente los lados LF. LH. con los per-
pendiculos s E.DE (1.0.6.)con elradioF AL infcri-
virdel circelo ABCD.la meima pratica trac 3 los
0j0sla demonflracion.

PRACTICA 76

Diwidirel elvcaloen 360 v fobre lare@a AR def
crivafe ¢l femicirculoAoB,y <6 la mefma abertura d~

com,’
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£ompas fe tomara Ad.y B6.dedo, geoy defded, y 6.
/¢on la mefina diftancia (e delerivan dos arcos que f¢
Cruzen enD.y fera DO, perpendicular, ¥ Aa.qQbadran«
te,ycon cl melmo radio de 4, 0,1c delcrivican dos
arcus,q fecruzéenn, yCr.partird el guadrice Ao.ignal
méte,y ferd AbyY nea OC 45« grados s ¥ romando con ¢l
meimo radio las diltacias ur. 03 quedara rodo ¢l femiy
circulo dividido en (el parees iguales ,§ cadavna vale
30,grados : dividiendo cada vna en tres, i tando,que-
dara ¢l auadrante Bo. dividido cn nueve partes , que
cadavnavale diez gr.ypuesho,e545.y do, €8 30.1e~
radh. 1§, gr. Juegotomando tfia diftancia , y paflan=,
dola de B. entre 1. ¥ 2, tendremos los cinco grados,
conqee todo £l quadrante go, pucde quedar dividis
do de 3. cn 5. giados: luego fehalla el lado del pen—
tagsno (§.ps §+) Vi€a Ab, 72, gr, quedard lo.de18.y
pues de. esde 30, quedara db.de 12.y partiendo bo.
ipnalmente cn e, ferigo. de o, gr. y pues dh, ¥ rh. fon

de 1 5+ (i quitamosax. ¥ rx. igualesadb. 12, quedard,
hx. ¥ bz de 3, gre Y 3. de 64 y quitando ¢o. 9- gr.de
¢8. quedard 1. gr. queduitado de los 5, quedaran 4,
gr. Y quitando bo, 18, dc ¢7.que €5 20. quedaran 2.
Er. con que teniendo ya 1.2, 3,4+ Y 5egr, e acabara
¢ dividir todo ¢l quadrante_Bus ca 90, ¥ todo el (e~
micirculoen 180.&.
Vn femicirculode bronze, 0 talco, &¢. bien divi-
dido,es de fuma importancia para formar los angulos,
y hallar {u valor«
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PROBLEMA VI

Dc la pro parrian{uﬁ:#’,r!iﬁrrnri&gé trans
formacion delas figuras..

lt! A"ﬁﬂﬂ"f‘; £ difﬂﬂiﬂﬂ:r rj;ﬁ' urﬂﬁmc?“u’ n
_.‘- qﬂdlq Ricra PrﬂF orcEon s ]il I_“r la PrnP Uﬂ:’fn#
il de lus femejantesa:
iz o Haligelafumayd diferencia dequalef[quicra figo~
yas femejhnresa L0 0 0l

3 Formar wnanillo,o mavco vegular, igual & qual=

LY

qualquiera,p quale[quieva figuras de La mefmaefpecie ) al
contyarits

4 Transformarvn triangulo en orod »n paralelo=
gramo en orroydado v angulesy L bafe.

s Transformar o triangnlo en yn paralelograntoy
dada vnangalo,y la bofz, 5 al contrario, :

6 Transformar qualquiera figuraen vn paralclogras
m.dado vuangulosy L b.ife. .

¥ Transfoymar 1".: quiersfiguraen otra efpecie a3
dityotr » quﬂdmdug allar [ proporcions i

PRACTICA 1.

Sobw I4rer, AB.efta qualquier figura AEF.F:'J:,Q ofvd
mensts 10 |4 mayor a la menor tenga la raxonque G.
- aHENreg H, hallefela media proporcional
M.(2+5+) COnQidas lastes G. M. y AB. hallele T
quarta Proporcionit BC, (2.p.7) luego fobre BC defle
crivafe la Ggura Chg, {emejante a la dada' ABF.
(;.P.?-} yicroCBE. [a Que iepide,
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Demonft.La fizura ABFACBE, tiene duplicada la
razon de AB. aCB; (4. 6.)cfloesde G, aM  la ra-
zon de G. a H, es tambien doplicada de G.a M,
g 1.P.)lucgo la razond¢ ABE. a CBE,escomola de.
. _lal-l.%x.l.._s ; '

Silafigura éHE Jehd de aumentar envazonde H.3 G
Hallada lasuedia M, (e haricomoHy, aM,afsi BC.
BA (2.p.7+) ¥ la figuraBAF.ferala que fe pide,

Demunjt. Es la mefma que antes.,

Laraxon de dos figuras |emejances ABF, i CBE, fe
hallar,{i conocidas AB, CB {ehalla latercera propor-
cional DB. ( 2.p.6.) A=

Demonfl Porque: AB. aDB./tiene larazon duplica-
dadeAB.a CB.(21. D)y ABF.a GBE ltambien ¢s.du-
plicada de AB.a CB.(4.1.6.) luego ABEaCBE,es cos
Ip“‘mami{‘i.l-ﬁl} Lo I. o1
' : SUR B A CITC AV @ 1D Gan

Confracrenfe deferitas [obre Las veilas a.comom qualef<
quicrafiguras [émejances eiveulosys eriangulosyd poligonos
regulares,o ;'rregufdm ipidefe ls fumade los quatro. For—

wefe el trianguloredtangulo,que CA. AB. fCanigua-
lesa s, ye (1. P04 ) lafigura de BC. fera la famade
CA. y AB. que fong, Yoo (4:1.6.) tiranda CD. per-
peadiculara CB.(1. p. 6,) igualam, fera BDu finsa.s€
DC.y CB.cfloesde 4, ¢, . y ADE [etira perpengtu-
lar a BD,y igualan.f{era BE, {uma de ED.y DE.alo€s
dc. d;f.m-"“'[‘i‘ 1'ﬁn) 7

Ha'lar la diferenciaide Las i gurai gie [o pued” *‘]_"Jrf ¥ia
uiv [ubre EC.7 afifobre la mayor Ch.Je haa YD !fnlj“
;I"L'“ loCAB. tomando CA. ignala s.fc wAB.Jadis

crencia, _

Demonfl, Porque fiendo re@o al aguto A delle=
miciretly (301 3. Y la figira de B8 iguat 2 la de
CA Ly AB-(4 1 6.) luego la deCp.excede ala deCAa
entodala de AB. Halfay loquefa fignrd dor exeéde 3

Lys.de ao ¢, primero fe Gmapdn 4y ¢¥ RS }-;E;
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bre 1a bafe BD,igual a r.{c formard el triangulo DBC,
(3.1, 4.) yfera CD. ¢l excello €n que r, excede & ¢.a.
&C. Demonfl E5 12 mefma. '
. PRACTICA 55
Dadoel eivenlo menor G ZXy ¢l maysr ATE, pidefe
el intermedio arn,que el anillcyh ¢fpacio comprehendids en
tre losdos AFE.arn. fea irual al civenlo GZX . Tomefe
la diferenciaentre los circulos OAVOG. (6.p.2.) ¥ fe
hallari Os.que fe pide.
~ Demonft.- Porgiie fiendo el circulo delradio OA,
igualalosde losradios OG, Oy, ferael circulo GZX.
la diferencidentrc los circulos AFE. av. (6.p. 2 )Y
pucsclanilloentre losdoscircutos AFPE. arn, €8 ram -
bien la diferencia de los dos , porque ¢s loqueexcede
E&Fi'lhi.]i arms fcrd elanillo igual al circulodado GZX.
3l o :
sifedielcirenloG Z X y'el Intevior del anillo aen,y fe
bufca el exterior AF E:fe hallari 1 fuma de loscircolos
OG.Ou. (6.4 2.)que [eraA QALY cl anillo comprehen -
dido de los circulos AFE, agn.fera igual al <irculo
GZX. pemon/hcomo anres, i :

Dado el anillocnere AFE. arnd ballar cifveulo fenal
G Zx. 1ife romaladiferencia entre los &irculos OA .
O4: (6. 2. ) fe hallari el circulo OG. que es'GZ X,
igual alanillo dado. Demenfl esla mefma,

Lo me{mo que delanillo; f¢ dize del marco entre
losex agonos ﬁFE.ﬁrh. l'CfP'l"tﬂ dele »azono GZX.ylo
meéfmo es de qualefquicra figuras regulares que fe pue
den inferivicen los circulos,

El rrftiﬂﬁ_" lo dade M Ns.[ekade rrnnsﬁprmsr en RMP,
[obre labale MR, g ¢langulo fobre 12 bafe fca iguala
G. Hagaic ¢l angulo RMP. jpual A G. y SQ. paralejaa
MN. q corrara a MP,en O. juntefe lacculia RO, y
N P.paralelad RO el eriangulo MR P. e5 Tomia | a MNS,
y tienc labafe,y angulo dados pemint. Por fer parale-

-l T= las




148 Geometria Prat.Prob 6.

1asRO. NP fop proporcionales Rbl.a MO.comoMN,
L MP.lucgo pordue lostriangulos PMR,OMN. tienen
lusTadosreciprocos, yel angnlo D.M-N « €Omun At erdn
iguales(releo.)lucgo porsne MON. es iguald MSN,
fobre vna balc, y enirc dos paralclas( 8,1, 1, ) derg
MPR igual a MO, (3 -P.)

Do el crisnguly MAP. [e ba de transformar en
MENibre La bafe MN, 3¢l ml%uta a;ﬂsdiu alabafe, ha
de fev igual 3 L. Tirefe NP. y hagafic RO. paralelad
NP.y 0SQ_piralelaa MN, luego fobre MN.. deferis
vale ynarcocapazdelanguloL. (4.p.2.)quecorrara
10Q.en S feriel eriangulo MSN. c| que fe pide; pero
ficlcirculono cortad 1a paralela OQ, feri el cafa
impolsible,

Demanft El triangulo MON, esiguala MR coma
antes (1 [, 6,) MON. esigoal 3 MSN. (2. 1. 1,]lucgo
MNS. es igual a MPR. y ticne clangulo S.igual 2 L,
(3+1:3 ) opucllo 3 labale dada MN.coma (e defeavaa

Ivansformarel pavalelogramo m X.en M Q. La prac
tica es fa mefma , por {crduplos de los triangulos
E'S.l.l .) pero enelfegundo calo ¢l angulo S.opucitoa

a bafe , csel que haze el diamecro NS, con ¢l lado
SM. 1a Demonji£8 la meinia.
: PRACTICA 5.

" Dado el trisngnlo ABE.la bafe AC. el angalo CAD.

f:r pide el p.:.rni: 0§ ramo AG.igual 3 BEA, Formefe ¢t
igualmente AD. enk, fean FG, CG, paralelasa CA.
A F.ylera AG.elque fc pide,

e nifl PGI‘CEIIHﬁFACS.l:IME[Rd de AD.csel para-
delograma A G.igval al triangulo DAC. (8.1 1,5 elto
¢S ALEA .conjoicaefcava. |

] I}ﬂ?u el [’;vﬂlcﬁismmu AG, ls E;ﬁ :{R.J el J#!,HI#
BAE .0 AEE [ pidde ol :r:'ahgufn APEggual s AG.Con-
timuefe: FD.ignal 4 FA. v fera DCA . lzual 3 GA.
(8.1, 1_;hasals defpues el tiangulo AEE, conla bafe,

' ' '3 . y an=

triangulo ADC igual & LEA.( 6. fv4.)Y partiendo,
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¥ angulo dado,igual ADCA. (6. pv 4 ) ¥ ferd tambicn
IgualaGA.(3.P, :
. | PRACTICA 6:

Transformar el rectilineo ABCDE.cn v paralelogrgs
ma G .que la bafe [eadads G Ely el angulo dade H.Diyj.
dale el rectilineo cn [os eriangulos FAD.ADC. ACp,
y fobre GHi lagate el paralelogramoGH.igual al trjg,

rulo AED.fobre MN, el paralelogramo MQ igua] a
CA.y fobre PQi¢l paralclogramo PSiigual ACEA ,
(G.p. 4.) ¥ quedara heeho, = -

- Demonfls, Porque todo GS. {eraigual a los triangy-
losdel redtilineo, que fon el mefmo rectilineo (2, p,)
PRACTICA 7.

Dados los vectiliness Z.y X. pidefe vno [emejante
X que [eaignal 3 Z. Tomando qualquicrare@a FC. y
qualquier angulo C, hagale el paralelogramo CE,
Iguala Z.y fobre BD, el paralelogramo BE.igual 4 X,

6.2 6. ) tomele sy.quarta proporcional,comoED, 34
C afsivm.a nr.(2.pu7.) v hallada 12 media ne.otie fea,
t1 €5 cong qu.ls.ur.u.:_nm_{a_p_g.] fe deferivira IUBH: "y,
vo reilineo femejante 4 X, (3. p.7.) ¥ (erdiguala Z,
comao fe pide.

Demn: . X.aZ escomo EB.a EC fusignales:EB a
BC.cscono EL.aDC. (1.1.6.) luego XaZ. escomo
ED. 3 DC. (1. L3, )y por fer tres continuas ym, Sa
nrs o X, dx, comOuma. ne. (4 1.6.)y PUTS um, awe,
fe hizocomo ED.ADC, cito¢s como X. 4 . IHE‘E,Q E.,
¥ 4« fon iguales enrre i(2, L 54) ¥ x, femejante a XJ
&, 3

Reduciv el veflilineo Z.4 Guadrads ,fc puede ka-
zer de la mefma fuerte 5 pero mas facil fera tomag
qualquicra retaFC. y clangulo C,re@o, y hazer el
rectangelo I'C.igualaZ, (6, p.6.) y hallando entre
CD. DB. 1a mediah, (2.p.5.) ¢l quadradode la media
b.ferd igual al rectangulo de lasciiremasBC, (1.1.64)
y.alrectilingo Z,que ¢s igual AEC. ;

: L
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)| Flallar lavazon de Xa Z, fife forma: el retangulo
FD,igual i Z.y fobre BD ¢l rectanzulo BE - igual 4 X,

- '%s .p.6,) ferd Xa Z,como EB.a DF,c(to ¢scomoDE.4

C.(1.1,6.)
PROBLEMA VII.

De lafupérficieyy [olidex.,

1 H Allar la[uperficie de yn par delogramo,y triam
g'”lp’ ;
2 Hallarlas fuperficies planas veflilineas de to

das Las figuras,y cuerpos,
3 Hallarlaalewvade los folidos.
- 4  Hallardafulidex delos paralelepipedos ; 5 prif=
mas.
5 Hallar la folider de Tas pivamides, 9 cuerpos re =
gulares, .
6 Defcriuiy vn folido [emejante & otro fobre vn las
do dado,y hallar lavazon dedos folidos femejantes,
7 Transformar va !PirnfrFfFE’fLr o prifna,o pivamide
en otro dada, [ubafe rellilines 3 o fu altura,

Explicacion de la [uperficie.

LA {uperficie fe mlde por quadrados de aquellareca
ta,que csmedidade losiadosde lafigara , como
fivn triangulo equilatero tiene diez pics delados

1a fuperficic fe medira por pies quadrados, o por qua-

drados que tienen vn pie de ladoty lo mefmo e5 de

guﬂqﬂiera otra medida, cnque le confidéran dividi-

oslos lados de a figura, ol i}
Explicacion de l4 [olides,
La folidez de los cuerpas fe mide por cubosde aquella

r¢cta que es medida de los lados del folido,como fi los!

la-

e — e :
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lados del folido {e miden por pics;lafolidez [ medird
por pies cubicosx0 por cubas; que rienenvn pic de la-
do:y lomefmo s de gualefquicra otras medidas,
EraclICcA 1.
El produtlo de Labafe, 3 alturaes la fuperficie del pa-

ralc h"g rami.
Exemply 1,80 el paralelogramo esreflangulo, co-

mo EB.y la bafe Ab. uene 3, pies,y elladoAL. tiene
$.le multiplicara vno por oiro }'_cl producio ferd 15.
piesquadrades, y estoda lafuperficie de EB. coalo fe
vi cn ¢l rectangalo Z. gue le compone de 1 §s qua=
drados.

Exemploz, Sielparalelogramonoes reftangulo,,
como ADJetira laperpendicular AE, allado opuef~
10,y tihalloque AB.ticne 3.pies,y AE. 5. maltiplican
do ¢l ladopor ¢l perpendiculo , que es3. por 3. faken
15 piesquadrados la fuperficie de AD. porque confi-
derando BEtambien perpendicular;iera ¢l rectangus.
loBE«igual al thomboide AD. (8.1, 1.) 3

El producte de la baf e,y mitad de da altura s % de ltal.
fura,y I‘.H‘l.rﬂd df I# Jjﬁff £ _Jd jﬂ-}'fl"ﬁfl-l' t!rl’: tl.l‘"g"![r ;PGI-
que el trisngulo es m edio paralclﬂgmmu{ﬁ,l_ 1)

Exemplo 1. 81 clrrlangulo PRO.es rectangulo (e,
ri PR.perpédicular,y la alturadel miaguioipues APR,,
csder 4.pics;y la baic ROy de o, muliiplicando g. pics
por 2. que esla mirad de la alwra: i:l__ll: laluperficie 1 8,
picsquadrades 3 tambies 6 multipicola altura 4. por
la mitad dela bafe,que (erig.ymedio,lale 18,

Exemplo 2 En elurianguloHLP elperpédiculoPR.,
cac dentro,y c5 4 -pics, [ nired 2. yHL . labaieess,
muldiplicando 5, por 2. fale la fupesficie 1o, piesquas
drados, '

Exemplo 3.Enel triangulo LOP. cac el perpendi=
culo PR.fueradel rriangulo en la bafe CL. continua-
datla bafe es6. el perpendicrlo 4. fu mirad 2. mulei—
plicando 6 por 2, fale la fuperficie 12. piﬁ.quadiaf&ss.
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PRACTICA 2.

Hallsr I+ fupevficic de wn veflilines. Qu Iquiera
ABCDEF., fc refuclve en triangulos : luego halladala
fuperficie de todos Jugtu-‘mgulos( 7. P 1, ) conltara la
fuperficie de roda la figura, Lome{mo esen todas las
fuperiiciesplanas rectilineas de loscuerpas, -

Hallar (s [uperficie de v [olida. Halleie cada fuper«
ficle como antes, y lafuma de todas, fers la {uperficie
del folido. :

" Hallar la [uperficie de las figuras vegulares,Multipliu
cando ¢l perimetro,0 fuma de todos los lados , por la
mitad del perpendiculodel centro 4 ynode los ados,
fale latuperficie. Lo melnio esfj o multiplicacl per-
pendiculo todo por la mitad del perimetro,

Confectariv.Confiderando al Circulo como poligo-
no de Infinitos lados,y (u perpendiculo s ¢l radio Adife
mulciplicaelte por la mitadde la circunferencia ,opea

rimetro,el producto, o redtangulo ferd la fuperficie o
arca de todo ¢l circulo. El modo de haljar la circunfe «

rencia (e dira (8. p. 4.) Otra regla llara el curiofn
enmiArithmerica [ih, 4, cap. o, para hallar las fuperfi=
cics por [os 1ados,y loslados por las fuperficies,y rrans.
formar voas figuras en orras, &c,

PRACTIC A 3 !

Fallar 1a alturade los {olidos, Enlos prifinas, pira~
mides,y paralelepipedos, que tienen v lado BC., per=
pendiculara ja bafe 5 elmelmolado es g altura,

§i los ladis eftan inclinados ,como en Ja piramide
ADXYE. delpunto E. fe¢ arrojari e} perpendiculo EZ.
{obre clplano de la bafe continyado y Voferd la aleura
del folido, s

57 el Pfri"f?}{;f‘f“! o huviere de caerdecero del [oli=~
“'-’J:ﬂﬂn_m en la piramide carh.por ebvertice h.Ae aca-
mOdiara vnaregla,o linea redta hg.¥ paralelad la bale
c¢liolido.y de qualquiera punto g, ie arejara clper=
pendiculo go queferalaaliura delfolido, 2 _

: PRAC=

-h L
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PRACTICA 4. e
Fallay la folides deam gamteirpfrrd 0y Pr:lf midy M ul
viplicando [a fuperficie de la bafe por laaltura de IPdr_nfelé-
pipedo , b prifma [ale fu [vlidex. Enel parale cpipedo
rectanguloDCslabafe es el paralclogramo AC.fus la-
dos AB.de 4 pics,y BC. de 3. lueco multiplicando 44
Por 3 .fale Ja fuperficie AC, 12 pies quadrados(7,p.1.)
muldiplicanco efia luperficie por la alwra AD. 10,
Pics,quees ¢l perpendiculo comuna los planos infe-
rior, ¥ fuperior, (alen 1 20. pies cubicos la folidez del
paralelepipedo EC.

En los prifinas es 1o mefmo | comoen ¢l prilma
pentagono Z.por 1a Prarica 2. Si hallo que la uperfi-
ciedelabafe tiene 20, piesquadrados, V¥ (ualtura 10,
multiplicando 20. por 0. (alen 20, pies cubicos, que
¢s t0da la folidez del prifimasporque los prifmas, ¥y pa~

ralelepipedos de igual bafe , ¥ alwra fon iguales

(5-L11.)
PRACTIC A s5»

Hallar ls folidex de las pivamides 5 ¥ corrpos regula=
ves.Multiplicando la fuperficie de la bafe por v tercio de
laaltava de lapivamide [ale [w folidex.Porque Ia pira-
mide es va tercio del prifina que tiene fgual bafe,y al-
tra(s.1.11.) como en'la piramide ABCD.lafuperfi.
cie del triangulo ABC, aue ¢sfu bafe, fe hallari per Ja
Pratics 1.fupongamosfea 20.pics quadrados: (u altura,
qlic €8 la Pcrpcndicular DO, del vertice a) planode la
bafe,fea g.pics,fi tercio fera tres pics; ymultiplican—
do la fuperficie 20.por 3. falc la folidez go, pics cubj-
cos. Lomefmo ¢sen rodas,aunque la bage fea quadra.
da,pentagona, &,

Silapivamideclls rompida,comoHLFQIP yle fal.
ta ¢l pedago fuperior PQIR, aplicando dos reglas alos
ladosHT FQ_fe hallaraelvertice Ry feran dos pira-
mides HFLK. T QIR. y tomadas Jas aliurasdel punto
X fobre losplaros HEL. PQL {:;r‘;rp.g.} }'haliadasi;:us

Us
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fuperficies deftos (7. p. 2. fe hallari primero ; foli-
dez de HELR, y de(pues lade PQIR. como antes @ y
quitando clla de aquellay qugdard [a folidez del peda~
¢o HFLPQIL &ec. 0] 8 . 858

Hallar (afolidex de lus tuerpos vegulavessLalolidez
de loscuerposregulares fe hallaraexplicada.con fagi-
lidad en mi Arichmetica [ib: 4. cap. 9,600 Qu¢ ¢lcuio
¢l repetivlacn efte lugar. ' 3

PRACTICA o,

Deferindr wn /! bh'd‘n‘}.' F.[emejanre g otvo R, ﬁ.{!l’f I8
lady dado ED-Formele primero (obre ED.Jabale DC,
femejantea BA.(3.0.7.) y fobre EC el plano CG.fe~
mgjantc a QA.yiobre ED.clplano DG. {femejante &
BO. &c.Formados todos los planes femejantes, y.difl>
pucftoscon ¢lmefmo orden feran los{olidos RH.EF .
femejances, _ )

n rmnnjhl-'{a;q?: todos los angulos feran iguales , ¥
los lados proporc unulcs[z? 4 e ATk

Hallar la vazon de losfolidos feme jinres RELa EF Sk
~ dados los lades homologos RB.y ED. fe halla laterce-

raﬁmpurcinml M.(2.p.6.)y conocidas RE:ED.y My
fe halla laquarra N, (2.p.7.) elfolidoRH,a E¥ rendrd
larazopque RB+d N. 2 .
Demonft. Porque (on quatro continuas RB.ED-My,

N, yRB. a N. tiene larazon triplicada de KE; 2 EDs

(111 )y puesRH. a EF. fufcmejante tambicntiere
arazontriplicadade RB.a ED; (6<L.11.) larazon de.
RH. 4 EF.ferd la melma que la de RB. & Nu

{1.1-5.} 3
PRACTICA 7.

Trantformar v pivamide ABCD. en otva fgual fobre
[4 bafe dada EFGHI. Loprimero fe ballard la razon de
la bale EFGHI a la bafe ABC. (6 p.7.)y (cacomob,
a J.y tomandola reéta ¢ iguald laaleura deda pirami-
de ABGR onacidas byd.e. fc hallara la quarga propor -
i wf 2=747. ) que (e voma por dlurade Ja pira~
. s
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mide EFGHIO. fera jgual @ ABCD. :
Demonft. Porque fon reciprocas comao la bafg
EFGHI.a la bafe ABC.afsilaglturaa dlaalrura c:lue

. gofon las piramides iguales(s.1. 11 .)

Para hazer ynapivamide igual & vo Prifma,(¢ tomard
el eriplo de la altura hallada,Pava haxer vn prifmaigual
& vna pivamide y fc tomaracl terciode la altura halla~
da’ 5 porque ¢l prifma s triple de 1a piranildle

511! 1% _-} 3
¢ Transformar v pivamide ABCD. ‘en otvdydada [ al-
rurdc. Si laalturade la piramide doda ABCD. es4. 2
razon decsddefera la-de lasbafes: luego forfilando
otra bafe fejante® ABC. en razonde cdva. (6.p. 1)y
cransforinandola’defpues én-qualquicra clpeciede fi-
gard (6.p.7:) faldra ficmpre la piramide igual.

Demanft, Porque fiempre feran lasbales , yalruras
reciprocas(s.l, 11.) Lo'mefmo esen 10 prifmas, &c.
Entre prifmas;y piramidesfe comaceltriplo , 0 tercio
COMO ANtess n s

PR (I)"B'I.. EMA VIIL

De los problemas no refneffarf

1 E latrifeceion del anguloysaret,#oe.

2 ' De lainforipeion del bepragono,coe.
oy - De lasdos medids pr aporciopalesyzonés

4 Delaquadratirs del civcnls, ;

Aduertencis.

PI{.ohIcmas no refueltos [lamo i los que no ¢ftan fin
controverfiademoiltradosty alsipongo entre cllos
laquadratura del circulo,fin negar por efio la glo-

ria que mercce DL Gre gorio'de San'Vicencio, de la
5.8 : Va2 $Eom
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Compaiiia de Iesvs, Mathemaricoinfigne,y 2 mi juys
/zioen [olo el tienipo inferior 4 los maximos Apo lo-~
nio,y Archimedes.

L DE LA TRISECCION, &e.

Elan_ulo rectafacilmente [e divide en tres partes
iguales,porque el angulode va triangulo equilater o es
Vil tercio de dos rectos( 5.1 1.) luego fu micad ferd v
terggode v recks Methodogeneralparatodos los an .
gulos, halta oy no (e ha'viito.

Caramuel en i Mathemarica Rucva,que acaba de
alira luzelte ano de 1670, dize,que carecieronde fta
demongieacion Prolomeo,y [os Anrigaos ; yenla peg,
330.1um, 270.n0s la propone degta (nerte. .

Sea ¢langulo FCB, o clarco FB, fumedida, jun~ .

tando FB. rire(e C1G. con tal arce que FI.FG, fean
Iguales,y fera clarco FG.yvn tercio d¢ FB.

Dem aft.Porque los triangulos FCG. GEL, fon ifo- .

celes,y ficndo elangulo G. comun »leran iguales an-
gulos FCG.GFL.(3.1.1.) luego FG. s 1a mitad de GR.

(3.1 3.) ocl terciode FB. inmorrales graciasdiera.

L1 - ] u -
nos i Caramul inosdemafirara el arte con quefcha

de tirar lalinea C1G. puesfin cito queda porrefolver
clproblema. No ¢arecieron los antiguos de medios
para la refolucion, . _

« Papa Alexandrinopropone efielib. 4. p. 33. feacl
anzulodado MLN. y de qualquier punto M. Caiga ¢l
Perpendicilo MN, tirada LP. qQue UP, fea dupia de
LM ferd el angulo NP lamicadde PLM. y aunq cle
;ltrlat paraclangulo aguda, ¢stambien general para los

tfos. :

Francifco ¥iera en €l fuplemento ¢, o proponeg
Otromedio, Sea el angzrlo HIK. o i medda el arco
SH-continuado el diametro KHA . f fo tira HAque
E&- fea ighalal radio 1K. yferd ZE. wn tercio de
Rongo Qtromedio.Sea clarco TV, y el dia_m%{n,

e
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TR {ife tira VY.que ZY .ZS. fean ignales,ferd RY ., O

TX vaterciode LV. porque ¢8 ifoccles ZYS, lucgo.

los angulos X S, ZSY . iguales (o L 1 ) lucgo YR, 0
TX. es la miradde VX. (3.1, 3,) 0 v terciode T‘\{.--
todas eftasno fon demoftracioness porque cl medio
que‘fe roma, incluye la milma dificultad ,y no fede~
muecitra, 1 ¥
Antonip San&inio, Profeftor R,r;:-mann_, publico el
ano 1648, va libro ,que intitulo Lriclizationm appes—
dix,donde trae varias refoluciones , pero llenas de pa-
ralogifinos, Succnfuramerece efpecial trarado, y en
¢l ceadrd fu lugar la que merecicre otratriteccion;
queen ella Corre ha ofrecido el M. R P. Fr. Igpacio
gviuﬁu:r,, Catedraticode Mexico. Loserrores de San-
tinio demonilré Pedro Pablo Cnravagin_ ,n-::bl_: Geg;n
metra @ El Marguesbulcaiolo Ginoves pui_:.licu el ang
paflado de 165 7. vifa trileccion;; que eicufoel poner-

. laaqui , porque el modo.de de moitrar és rapageno de

laGeometria,comoflu praricaide Ja verdad y paraha.
1?.1:'- ;‘-u puﬂd;éil‘mci » batta faber, que 108 arcos difimi.

lesde los circulos no guardan la razon de las cuerdas,

ni diamecros. Otra (e publico ¢| mefmo ano e;-. Fran-
cia , queno mer¢ciomas aplaufo entre {us Geome-
Has{juuc luyo con que halta oy folo {e puede partir &}
angulo,0 arcoignalmente en 2.4.8,16 partesiguales,
& pruccditnﬁ}ﬂ por continua bifeccion ( 1.0.2.)

2, - DELHEPTAGONDO.

No ay arte para infCriviren ¢l circulo omas figuras
regulares, aue las explicadas ep ¢l Problema 5.y las
que fe pueden continuar por bifeccion ¢ los arcos,
Lasde 7.9411.13,27. V9. lados ,&c fie podian infer vig
gecomerricamente, fi fe hallafle arte para formarvn
triangulo iloceles , que qualquier angulo fobre Jabafe
fucra triplo,quadruplo,&c.del vertical,como el rria -
guloifoceles delapgulo duplo (5. 5. ) dirve 'Pq; :l
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pentazono,cl teiploficviera pard ¢l Hepragono, el qua-
druplo para el Nonaguna, €-6-Antonio Sanctinio rrac
Voa pratica general , y aunque tengo demoftrado fiy
error ,con la adverrencia que anadire , fe aproxima
Mo laverdad , que eslaoperacion fegura , y faci-
lifsima, : : !

Pratica para todas las figuras vegulares,

D ¢l centro H. defcrivafe qualquicr circulo ARB,
¥ tomando qualquicr punto A.fea AHB.fudiamerro,
Lomen(cluego rantas partes iguales, como Jados ha
de tenge la figura, yiea en ¢ ex¢mplode 7 lados s de-
fuertc,que el vitimo punto 7 caiga cerca del punto B.
Poco antes,o.defpues, ¥ tirada lalinca AE, fe partira
gualmente en O,y con eleadio QA (¢ defcrivira ol
circulo ADEF.y fiendo OC. perpendicular 3 AE /de(-
de ¢lpunte C {e tirarj por elfegando punto C 2, que
dererminard cl ponto D. y ferd AD. Ia feptima parte
delcirculo- ADEF. y fi fe tica ED., que corte al primer

- circalo en 4, ferd Asola feprinm parte del circulo
ABC.(5.1.3.) Quanto el punto E fuere mas proximo
aBwesmas fegura I3 operacia, Lo mefno ¢s en las figus
rasdeo.y vt lados, &c,

3 DE LAS DQS MEDI AS.
Varios medios han rentado los Antiguos,yModer~
nos parahallar las dos medias' proporcionalcs, que les
odravere| curiofoen Ja Geometriadel P. Clandio
icardo, Maeflro que fue de Mathemacicas en eftos

Reales Etudios. Propongofolo vao,que me parece de
los mys inice ligibles;y claros. :

Seandadas’E. D.'y fe buféan las dos medias B, Cu '

quCitan quarro continnas EB.C D. Envn angulorec
t0- PEG.torefe G igual ¥E.y FPligdals D, y hécho
¢l reétangulo FK. delucentro A fedelerivira el eir-
culo FGKP. que aflary por 108 4, angnlos rectos
(3 .1.3,) continuadosfos fados KGH. KPR .fi del pin=

toF, fe tira Jarea FRH que fean-iguales RE, LH fe- .

ran

Geometria Prat.Prob8. 'y

ran lusidos medias HG, APy 1as quatro continuasFG.
GH, RP:PE+ 1| B .
Para tirar larecta FR, noay arte ciertd , pratica.
mente ¢ puede hazerdetta fuerte Del centro E. tire-
f¢ yncirgulo pg.defuerte,que Ppalea mayorque PF.y
Gg. Inenosque FG. y aplicando lar cela i los puncos
pvq.4ino paflapor E. fe hardotro circulo tLIjI , Iayor,o
menor,aue la recta RH. pafle por F. y forinRE, LH,
iguales,y tambicn REHE.(4:4.3:) A 1
Demonfi, Elrectangulo . KHG: es igual a FHL.
(6.1.6.)¢cltoesa LRF.0 KRPiluego fon loslados recia
rocos(tul.6.) comoHIGIKR, asiRPAHG  y pues
P A P‘R. escomo HE: a KR, (z.l.ﬁ.}fcri-cpmuFP.
aPR. afsiRP. dHG(L.1.5.) y lon tres continuas FP,
PR HG+y porier proporcionales EP.a PR.comoHG.
a GF.(2.1,6.) feran quarro continuas;como FP’ a PR
afsi PR,.a HG y afsi HGLa GF luego RP. HG. fon dos
mediasentre EP FGique fon E.yD &e,, o4 :
Tambicn escierto ;que fi fe refolviefie efte Pro-
blema,, Deduyn g ule RPF, 3 v pants Hydentro,p
Fuera, tivar lavelha IR que FR. fea igual & sna dad, le
relolverian las dos medias , como lo dcmc:‘rﬁm Viera
enel Suplemento,orop. . y tambien la trileccion del
angulo, comeo vimos en la conflrucionde Papo A e~
xandrino : defio folo duda quien ignora la Geonse-

tria : ' . .

: m&.das medias depende la conflyuccion de
los Solidds femejantes en qualquiera razon , ¥ pro-
porcion dada. Como {i la reéta D. fuere lado de
vn folido cubo,prifma,0 piramides &c,y {e pide orro
femejante duplo,eriplo,&c fife tomia E.dupla , 0 tri-
plade D.oque Ei 4 D. tenga la razon dada, ¥ feha-
Han dosmedias B. yC, los folidos de C. y Do femie
jantes tendrdn entre fi la razonque E, A D. porane Viy
folido 4 orrofemejante tienc la razon tripllcadnl de
loslados(6,1,11.)y por ferquatrogontinuasE.B.C £=

. T LE
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tiene tambien E. i D. larazon triplicada de E.4 B,
C.aD. (21.P.) luego el folido C. al folido D, tendsa
la razon que lare@a EAD. (1.1,5,) :
A mas delaumento, o diminucion dé losfolidos

femejantes , penden de las dos medias ‘fanumera-
bles Problemas s defuerte , que con folo efte queda-
rigla Geometria enriquecida, y {us terminos nota-
blemernte dilarados, y conpombre inmortal quien le
relolviefle, De clta gloria fe priva en efta Corte ¢l P,
Erilgnacio Munoz, que le tiene ofrecido i (us Difci-
pulos con la erifeecion enfu Plus Viera Geomerricaty
1o acaba de facarlea luz, temiendo como himilde la
gloria que fe le puede feguir cutre los Geomérras,

4+ DE LA QVADRATYVRRA.

Logue {epideen la Quadratura ,es formar vn qua-
drado, que fir area , (uperficie,, & capacidad fea ignal
al clpacioque la linea circular comprehende, Otro
PIUIJICIHH.CS,IM”ﬂr lapeoporcion del diametvo con la civa
Fnytn.'nw'd. 55 a

Eftogdos  Problemas ticnen tal connexion , que
hallado el vno , queda refucito el orro s pero ningu-
o de fu naruraleza pide que el otro (¢ halle prime-~
T0,porque adinirida efta muiua dependencia, fuera im-
Et‘dsihju la relolucion de €ntrambos,como es impofsi-

leque los ' dosfean mruamente prinieros; La quae
drarura , pues, fe puede hallar fin que firvade me=
_dio Ja proporcion deldiametro,y circunterencia s co-

mo en la Lunwls que quadre. Hipocrates Chio; y al
Contrario. | |

ELPIuan de Jakaille ; Caredratico ¢ sma~
tc“?gf-ﬂFiI en citodSgales Eitadios 8 Mne}frgidu;]l ng:_.
renlisimo Senor DO IVAN de AVSTRIA demon(-
tro,que halladocl cenrrode 1a gravedad de ?iag partes
del circulo s efiava hallada la quadraturg | v oal con-
Lrarioy .

Yo demonilre en el Apendiz deél rum, 1, de mj

Geom.
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Cioom, Mg, in Minimis , que hallago v telangtla, &
reiilineo minimo al circulojeftidada la quadratura,
y por confignicnte,cl cgntrode lagravedad,y al con-
Frario, ; L 3
Archimedes demonfivy , queel circvloesigual i va
triangulo que ticn¢ la bafe jguala la circunicrencia,
v la'altura,o pcrpcndicu!o‘igualu! r-':dmapmqu:; qual-
quicra figura regulac infcrita en elelreulo ABCD e
refuclye en tantos triangulcs iguales, y lemcjances,
comeo ladoss v pues todos tienen igual pcrpcm:.imulu
GO. ¢s toda la figuraigual a vo triangulo que tiene la
kafe ignal a todos loslados AR BU.CD Ly laalwa
raigual alperpendiculo GO, (1. 1. ﬁq.']rLulmd rando,
puessal circilo como poligono de Infinitos lados , que
fuperpendiculoes ¢l mefmoradio,{cra rodo eleircu.
Joigualtambien al triangulo, que ticne por bale vna
redta Igual i toda la circunferencia 4 y al radio por al-
tura, o perpendiculo, :
De donde feinfiere ; que conogida la proporcion
deldiametroa la circunferencia,y dado ¢l diametro,
¢sdado el radio , y fe pudicra hallar vna recta iguala

- “lacircunferencia (2, p«7.) y ¢0on efla bafe form . ndo

qualquier trianguloque tenga poraliurael radio , fera
ignalal circulo,y delpues facllmenrte {e pudicra trans.-
formar en quadrado(c.p. 74
Proporcion de Archimedes.
El diamerro: 2 la circynferencia tiene 12 pro-
porcion proxima que 7. 222 pero fale la circun-
ferencia mayorde lojuflo. Dado; pues, ¢l diames
210, {¢ hallara la circunferencia por vua regla de
tres.  Sivncirculotiene de diametro 35, ples , di=
refi7.din 22 que dardn 35 falen 310 pigse Sife dies
re la circunferencia de ¢ 1o. para hallar €] dlame-
tro, diré (122, dan 7.que cardniio, falen ;5. pics de
diamerro.,

X 'rr'n;_,_
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, Propoveion de Adciane Afeeio,
NS , ,///' Eldidmerro 113,02 circunferencia 3 s5-ellapra.
i, ~— Porclun cs lamas juila.dequantas (e han haflado ¢
| I0l10te >~ Lumeros pEqLenos,puesino excede la circunterenclad
lo julto e trespartecilasde Ciezmil, en gueiepuede
Conficerar cldiametradividido.

N Lroparcion de Cenlen,
Ef:'.fm'rra. 100 000.000 000,000.000, 000, Cireunfer,
F14-150.265.355.970. 323. 847, Ellano excedeen
vird partecilla de cientricuentos, El vio de cltas os
¢l melino queantes porrezlade tres , camo fe kizo,
anres, '
Confeflarios,

1 Ld [uperficie del eivenlo es cl produftodel: radio
en la mitad de la circunferencia » como Giel diame.
trg :uq.nl'ti::‘kcl' radio 7.la circunferencia g fu niis
fad 22, maultiplicando 22. por 7. falen 1544 picsquas
drados la fupegﬁt:iéd:ini:nﬂln: 57 q,:t
2 La [uperficie cunvexadel eibindvorectoes el ﬁ?.
to del ladoen la circunferencia del circula, queses{a
bale : y afiadidas lasdos fuperficics del circulo fupe.
slor,& inferior,fcrd toda la fuperficie ded cilindoo:, Go.
Mo (i la baferiene de diametro v4.. piesiy fera dmcie:
Cunferencia 44. multiplicada porla: altura 10. pigs
ferd la (uperficie convexa 4.4.0- pies quadrados; yufia-
didas las dos (uperficies circulares de 154. lc ra to-
dala fpecficie 743, pies quadrados. Enlésfignicn-
tes Confectarios (e obra de la mefma fuerte.
3 La fuperficie conica convexacsel produto del dade
€0 la misad de la ciccunferencia de Ja bafe cirenlazs y
ARadidalafupcerficic del circulo , fera toda la fuperfi--

A ‘l'q‘:r;'- iede yma esferaes el produito de fu dia-

i [ Cltcunferencia del circulo que tiene el

mifm ttiostambicn ¢scl quadruplo de la fuper=

ﬁ;@ del dicho :ifculu}

e

s e
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